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Préface. 


Les  ouvrages  traitant  du  Calcul  infinitésimal  renferment  un  grand 
nombre  d'intégrales  indéfinies  résolues.  Lorsque  l'un  veut  recourir  à  l'une 
ou  l'autre  de  ces  intégrales,  on  perd  parfois,  en  recherches,  un  temps 
assez   considérable. 

J'ai  donc  pensé  qu'il  y  aurait  utilité  à  réunir  ces  formules  et  à  en 
former   des   groupes    méthodiquement  disposés. 

J'ai  pensé  aussi  qu'un  Recueil  de  ce  genre  pourrait  rendre  service 
aux  jeunes  gens  qui  suivent  les  cours  de  Calcul  infinitésimal.  C'est  à  leur 
intention  que  j'ai  intercalé  de  nombreuses  applications  des  formules  pro- 
prement dites  et  que  j'ai  donné,  au  commencement  de  mon  travail,  les 
relations  les  plus  employées  pour  transformer  les  expressions  des  inté- 
grales. 

Parmi  les  auteurs  que  j'ai  consultés,  je  citerai  particulièrement  : 
J.  A.  Schubert,  Sammluug  non  Differenlial  und  Intégral  Formeln  ;  Fd.  Min- 
ding,  Sammlung  oon  Integraltafeln  ;  L.  A.  Sohncke's,  Sammlung  ton 
Aufgaben  aus  der  Inlegralrechnung ;  F.  Frenet,  Recueil  d'exercices  sur 
le  Calcul  infinitésimal  ;  J.  Graindorge,  Exercices  de  Calcul  intégral  ; 
Ed.  Brahy,  Exercices  méthodiques  de  Calcul  intégral;  1).  F.  Gregorv, 
Examples  <>/'  ihe  /j/veesses  of  the  dijferential  a/ai  intégral  Calcula*; 
Ralph  A.  Roberts,  A  Treatise  on  the  intégral  Calculus;  Carr,  Intégral 
Calculas. 


Notations. 


J'ai  représenté  par  x,  y  des  polynômes  entiers  en  x,  complets  ou 
incomplets,  d'un  degré  quelconque,  et  par  xn,  y*  ces  mêmes  polynômes 
lorsque  leur   degré  est  n. 

J'ai  désigné  par  u,  v  des  fonctions  de  x,  généralement    rationnelles; 
leurs    dérivées    successives    sont    représentées    respectivement    par    u',  u", 
u'"....v,  v",   v'"....  et   leurs  intégrales  successives  par   uxi  u„  u3....v15    v„  v...... 

J'ai  souvent   fait    usage   de   l'abréviation   suivante  : 

a      i  •        1        f  x  ,  1  b  ç dx  p, 

AU    lieu    (le      j  ^  +  bx  +  ^  ax  -      -  ±c{a  +  hx  +  cxiy  —  g,.  J  {a  +  bx  -jT^sys  +  ^ 
J  eCn S  J  (a  +  bx  +  Mj  ax=    ~  4atr  ~~  2e  J  cp  +  U 

Au  lieu  de      I*  =  «fa:  =  i/x2  4-  *  4- 1  —  y  log  (1  4-  2x  4-  2  i/i*  4-  *  -m)  +  C, 

J  |/x-  -fX'-f  1  - 

j'écris  |  -        g     _  dx  =  i/<j)  —  *  log  (l  4-  2a?  4-  2  ^<j>)  4-  C. 

J  .'  t/a:2  +  x  +  1  2 

On  aura  donc  soin,  quand  on  voudra  comparer  entre  elles  deux 
formules  renfermant  la  lettre  <j>,  de  remplacer  d'abord  cette  lettre  par  ses 
valeurs  respectives. 

A  cause  de  la  facilité  de  classification,  j'ai  introduit  parmi  les  inté- 
grales binômes,  (xm  (a  4-  bxa)p  dx,  (p.  74  à  p.  97),  des  intégrales  dans  les- 
quelles p  peut  être  un  nombre  entier  et  m  égal  à  zéro.  C'est  donc  dans 
cette  classe  qu'il  faudra   chercher 


Ç dx ç       x         j 

J  r+~x"  »       J  iT+Jz^ dx'  etc- 


V 

J'ai  réuni  sous  le  titre   «  Fonction  xm  »    des   intégrales   caractérisées 
par  cette  fonction  et  qui  ne  pouvaient  prendre  place  dans  d'autres  groupes. 

J'ai    omis    la     constante    arbitraire    qui    doit     accompagner    chaque 
intégrale. 

Le   signe  log   désigne  un   logarithme   népérien. 

Dans   V Index,   la   notation  -T7-^a  été   employée  pour  indiquer  que  le 
dénominateur  de  la  fraction  ne  renferme  que  deux  termes 


s. 


Dans  les  fonctions  transcendantes,  j'ai  désigné  d'une  manière  générale 
par  Cira?  les  fonctions  sin.r,  coScT,  etc. 

La  lettre  <£.,  employée  dans  Je  chapitre  qui  suit,  signifie  «Dérivée  de». 
Exemple  :  Q).xm  =  mxml.  Ce  chapitre  aurait  pu  être  abrégé  car  plusieurs 
-des  relatious  qui  y  figurent  se  déduisent  directement  les    unes  des  autres. 


VI 


Transformation  des   expressions  des   intégrales. 

1.     Si  U  =  V,     on  a    ®.  log  U  =  ©.  log  V.  Exemples  : 


_    .       IV  —  a2       ,   .         x  —  a  _   .  i/o,'2  +  1  _  .      a;  1/2  +  t/x8  —  1 

©.  log  ©.log-    =      ==.         ©.log    — §r-  T7==         =©.  log 


•''  +  «  i/x*  —  a-  a:  1/2  —  l/x2  —  1  Ka;s  4-  1 

' ,       U4V        R  .      I     U+T     |!       R  „ .         U4V 

©.  log  TT       T7  =  ©.  log  '     , •   —  ©.  2  log  — = 

to  U  —  V  &  |  i/u2  —  V2  )  i/U2  —  V2 

©.  log  A-U  =  ©.  log  U.     ©.  log  (^  4  J)  =  ©.  log  m^baY  =  ®.  log  (&U  4  aV). 


©.  log    ax  4  Va  {ax*  +  b)     -=  ©.  log    xl/a  +  l  "  ax*  4-  6     . 

7n  i      l/a;  —  b  4- 1/#  —  a      ^  ,      (l   x  —  b  +  Vx  —  af      ~  _  .      /,/—    ,    ,   ,/ —      v 

©.  log  =.  =  ©.  log  — -  — r~  ©.  2  log  [l   x  —  b  4  V  x  —  a)  • 

V x  —  b  —  V  x  —  a  a  —  n 

©.  log  (x  +  2  4-  \/'x-  4-  4x)  =  ©.  log  (2x  4  4  +  2  VW~+ïx)  =  ©.  log  (l/x  +  ^ôT-h~4)2. 

=  ©.  2  log  (l/x  +  l/r  +  ï). 

3     S.logTJ-S.Iogt-U).        ftlo«î±!- *  <±f       3».logp^=3,.1ogi7=|=. 

_  .      U  ,.  ,       V  ~  ,      bx  —  a  A  ,       6x  +  a  ,    .       1  ,_   . 

4.   ©iogv=    -©.iogu.      ®.iog^T^=    -auog^— j.      "l0^=    -». log*. 

5.     Si  U2—  V2  =  A-,  on  a  ©.log(U  +  V+    -©.log(U—  V).      ®.log(l/x*+7  +x)  =  -  ®.log(l/x*  +  l  —  a:) 

-©.  2log  iy  x  +  1  — l/x— l)  =  —  ®.  log  (2a:  -  21/x^ï)  =  -  ©.  log(x  — 1/ â*— 7)  =  ©.  log  (s  +  l/z*  —  lj 

6      SI  U2  —V2  =  A-,     on  a     ©.  log  5±  ^  =  ®.  2  log  (U  +  V]     et     ©.  log  S"  y  =  ©.  2  log  (U  -  V). 

®.  J0g  -g£±i  +  t^gg  ==  ©.  2  log  (Vax  +  b  +  |/  (7.r). 
V  ax  +  6  —  ^aa: 

U  4-  V  U  —  V  V  a*  4  Px1  +  a  ^  ,      VaJ+b^x-  —  a 

7.     Si     U2-V2  =  /vW2,  ona  ©.log      ^       =—  ©  log  U=^- -.      ©.log—     -  -©.log-       =^ 


^  ,       2c -\- bx -\- 21/ c  (ax2  +  6x  +  c)  .  ,      2c  4  kr  —  2Vc  (ax*  +  èx  +  c 

©.  log  -  — — -  =  —  ©.  log 

&  x  ^  x 


8.    ©.  log  (U  —  V)?  =  ©.  log  (V  —  U)~ .        ©.  log  (x  —  a)m  =  ©.  og(a  —  x)"1.        ©.  log  \/ar  —  x2  =  ©.  logi/x2  -  a2 


,      a  1/ 1  —  x-  —  x  i/'l  —  a2        ,   ,      a  i/'l  —  x2  —  x  i/l  —  a- 
log  — —  -  =  2).  log  — — 

l/'x2  —  ci-  i/a2  —  x2 


9     S.  log   j/ax  f  6  -\-ymx  +  w      =  ®.  -  log         k>      x  -f      -      4-  y[ax  4-  6)  (mx  +  n)  | 


©.  log  (l/x  4-  a  +  l/#  —  a)  =  S).  --  log  tx  4-  l/x-  —  a-) 


..«     mi       x  1/  a  —  l7  ax2  4-  te  -h  c  +  {/c       j. 
10.     ®.  log  =  ©.  log 


x  Va  —  Kax2  +  bx  +  c  —  V  c  2c  f  te  +  2  \Zc\ax'1  4-  te  4-  c) 


_.  .      .r  —  l/x2  +  x  +  1  +  1 

3).  log  =  ®.  log 


x  —  l/x-  4- x  +  1  —  1  •  2  4-  œ  +  2  I/j'j   |-  a;  4-  1 

11.  ®    arc  sin  U  =  —  ®.  arc  sin  ( —  U).  (*)         ®.  arc  sin  (2x  —  1)  ==  —  5).  arc  sin  (1  —  2x) 

12.  3).  arc  sin  U       —  3).  arc  sin  l/'l  —  Q-         3).  arc  sin  j/l  —  ax  =--  —  3).  arc  sin  \/ax 

x[/~2  A  .     l/x1    •    l 

3).  arc  sin  — ~ — 5  =  —  3).  arc  sm  -—. 

l  4-  x2  l  4  •<- 


1  1/  2x2  —  a  1  xi a 

13.  3).  arc  sin  U  =  3).  -  arc  sin  2Ul/i  —  U2  3).  arc  sin  -  3).      arc  sin  '  — s — 

2  .r  |/  2  2  x- 

ct''X~  —  fr2  ax 

14.  SX  arc  sin  (2w'2U2  —  1)  =  3).  2  arc  sin  aU.  3).  arc  sin     — ^ —       =  3).  2  aro  sin 


/>2 


/>  L/2 


1  /  1    4-  )'"'  1 

15.  S),  arc  sin  1/  1  —  aU  =  3).  2  arc  sin  (1  —  2aU).  3).  arc  sin  \  /  -  — - —    ■=  3).-  arc  sin  a"'. 

%  /  1  1  /x  4-  a  1  x 

16.  3).  arc  sin  \/  aU  4-  ~  =  3).  ~  arc  sin  2aU.  ®.  arc  sin  \  /  — ^~      =  S).  s  arc  sin 

y  2  2  V       2a  2  a 


17.     3).  arc  sin  U    =  —  3).  arc  cos  U. 


x  „  1 


18      3).  arc  sin  U  ==  3).  arc  cos  1/4     -  U  .  3).  arc  sin  — =     =  3).  arc  cos 

1/14-  X*  1/1  +  x2 


U 


a  ~  .   /  a 


19.     3).  arc  sin  U  =  3).  arc  tg  -  ©.  arc  sin  x  \  /     -j--  ■-.-  =  3).  arc  tg  x  \  , 

^  1/ 1  _  U2  V    «x2  -\-h  b      V 


6 


VII 


ces  ■  l)X  —  -c  ce,  i.  bx  --  2c 

3).  arc  sm      —  =  =  3).arctg 


x  y  b- -\- 4ar  2j/c(ax24-te — c) 


I  °TTi/l  - Tl'-  1  i)ri/i vs 

20     ©.  arc  sia  U  ==  ®.  -  arc  tg      x  _  2TJ8  ©•  arc  sin  |/1  —  x2  =    ©.  .'  arc  tg  -^YAJLJL 


(*)  On  a   (x  —  a)2  =  (a  —  x)2.   Il  n'est  pas  indifférent,  dans  la  dérivation  de  certaines    fonctions, 
de  choisir   l'une    ou  l'autre  de    ces  formes     On   peut  s'en   assurer  en   vérifiant  l'égalité 


,~  .a  —  x       ^  .    x  —  a 

'S),  arc  sm  .  =  2).  arc  sin  , 

x  —  b  b  —  x 


VIII 

i yi     m  |  

21.     ®.  arc  sin  U  —  ®.  2  arc  tg  ==  ®.  arc  sin  —  =  ®.  2  arc  tg  (x  —  j/x-  —  l) 


22      ®.  arc  sin  U  =  ®.  2  arc  tg  \/  -    t 

2x b 

23.     ®   arc  sin  =   =  ®.2arctg 


-  .    2ax  —  b       _  „ 

®.  arc  sin     — = =  ®.  2  arc 


,     »  /      ax 
tg  V  6  -  ax 


l/'4c  +  b* 


l/c  +  èx  — x2  —[/  c 


a,  •    2a  ■  + 1  x 

®.  arc  sin  ■  =  ®.  2  arc  tg 


1/5 


Kl—  x— x2  —  1 


>  prx  ^  qr        ,0         ,     .  /  r  +  p  rx  +  g 

24.     ®.  arc  sin -^V-  =  ®.  2  arc  tg  \/       — -. 

r-x  -\-  pq  v    t  —  V  rx  —  Q 


où     r  >  o,     r*  >  p2,     —  1  <  ^  <  1 . 

r 


^  .     2  j:  +  1 5  .    /  3    2x  -f- 

®.  arc  sin  —  +  -  =  ®.  2  arc  tg  y/  -.g— 


.     15  —  2x        _    _  ,    ,  2    2i'  +  3 

®.  arc  sin  —  —  =  ®.  2  arc  tg  y    -  .^— - 


25.     ®.  arc  sin 


prx  +  2»' 
r2x  +  j?2 


®.  2  arc  tg  \  /  ^— — .?— —  -   où  r  >«,/>>  o,     »*  >  r2,     —  l   >  J-  >  1. 
^  \'   p  -\-  r  q  -{-  rx  ' ^         '     ^  '  r 


arc  sm 


=  —  a).  2  arc  tg  \  /  ,  . 
.r  -p  4  s  Y    5    1  +  £' 


26.     ®.  arc  sin 


®.2arctgy/^-]  -ou     r  >  o,  j,  <  o,  p'-  >  r2,  -  1  ;  >  1. 


r2x  +  pq 


+  r  ^  -h  rx 


^  .1  —  4x        -.    _ 

a),  arc  sm  a).  2  arc  tg 

x  —  4  5 


V   3    l  +  J' 


27.     ®.  arc  cos  U  =  ®.  -  arc  cos  (2U';    -  1) 


x  +_1 
1/2 


®.  arc  cos  =  a).  -  arc  cos  (x-     -  2x). 

■  /9  2 


28.     3).  arc  cos  U       —  ®.  arc  cos  K  1  -  -  U"- 


29.     ®.  arc  cos  U  =     ®.  -  arc  sin  2TJ  V 1  --  U"J 


1  -,  1  .     2  Ix 

®.  arc  cos  =  ®.  „  arc  sm  — 

1/1  +  x  2  1  +  x 


30.  ®.  arc  cos  U  =  ®.  arc  sin  Y    1   —  U'J. 

31.  ®.  arc  cos  U  =  ®.  2  arc  sin  \  / 


\ 


/  9 


®.  arc  cos  (  1  —  2x'j  =  ®.  2  arc  sin  x. 


32.     ®.  arc  cos  U  =  ®  arc  tg 


l/i  —  u- 

u 


7v  l  V    ^fX  -s.  *  (XX 

®.  arc  cos  \  ,  ==  ®.  arc  tg  \  ,    , 

V         o   ■  6  V    b  —  ax 


33.     ®   arc  cos  U  =  ®.  2  arc  tg  V /-        !; 

s  V   l  +  U 


1  —  x2 
®.  arc  cos  ,       — s  =  ®.  2  arc  tg  x. 

1  f  r 


34.     ®.  arc  tg  U  ==  ®.  0  arc  tg 


35.     ®.  arc  tg  U  =  ®.  arc  U 


i  -U2 
U-  a 

ou  +  r 


~  ,    /  x  —  a        ,1  V  x-  —  a- 

®.  arc  tg  \  /  -  ®.  -  arc  tg 

s  V    x  +  a  2  to         a 


~  mx  +  7i        ,, 

®.  arc  tg  -  =  ®.  arc  tg 

&  px  +  q  & 


[m :  +  p")  x  +  «m  -\-pq 
mq  —  pn 


®.  arc  tg  (x  —  1)  =  ®.  arc  tg 


X  —  2 


I\ 


36.     ®.  arc  tg  U  ==  —  ®.  arc  tg  (—  U). 

1 


37.     ®.  arc  tg  U  =  —  ®.  arc  t£ 


Ù 


U  V 

38.     ®.  arc  tg  ^  =  —  ®.  arc  tg 


cm  ,     .  /  a  4-  x  ~  .  /  a  —  x 

®.  arc  tg  \/  ™-  ==  -  ®.  arc  tg  y/  — - 


39.  ©.  arc  tg  -  =  S.  arc  tg  -r—       ,,    ,  — ^  •  S.  arc  tg   -  =  ®.  arc  tg  — V-t  ■ 

&        c  to  a&x  4-  b-  4  c2  &     ^3  &  x  4  2 

.n     ^         ,  ax  .        ,    xVar  +  l—b  ~  a;  1/  3        ~   '  2x  —  a 

40.  y),  arctg  -     ..  -  =  ®.axctg  --       — ; —     — .  3?.  arc  tg  - —       -  =  iS>.  arc  tg  — 

b\/a-  +  l—  x  5  ab  &  2a  —  x  ô  a  i/3 


^      c?>  2ax  —  ^  _  _  x  l/a  ~  a;  ~ 

41.     9.  arc  tg  =  =  ®.  2  arc  tg —  — =  .     3).  arctg — =  ®.  2arctg 


2  V* a{c-\-bx — ax2) 


j/c  4-  bx  —  ax-  + 1/  c 


l/a2  —  x2 


|/o!-ï!  +  fl 


42.     ®.  arc  tg  U  =  ®.  arc  sin 


U 


43.     ®.  arc  tg  U  =  —  ®.  arc  sin 


1/1+  U2 
1 


|/i  4-u2 

2U 


44.     ®.  arc  tg  U  =  ®.  ^  arc  sin 


L  U2  —  1 

45.     ®.  arc  tg  U  =  ®.  —  arc  sin  TT„  - 


^  b  .   /x'-  —  a2        _  .     /;  .    /x2  —  a2 

®.  arc  tg  -  \  /  r-n —  — •  =  ®.  arc  sin  -  \  /  ^ — 

&  a  V    b2  —  x1  x  V   &2  —  a2 


3).  arc  tg  V  x2  —  1  =  —  ®.  arc  sin  - 


R         ,      2ax  4  h         ,.  1  .     2ax  +  b)  |/4ac  —  &2 

®.  arc  tg  — =  =  ®.  -  arc  sin  +r — r — ,       ,        — ^~ 

e  ^ac  _  b"-  2  2a  (ax2  +  &x  +  c) 

»         4.    !  \  /&        a,  J  .    6  —  ax2 

S.  arc  tg      \       -  =  ®.  -  arc  sm  r-      — =  ■ 
to  x  V    a  2  &  4-  ax2 


46.     ®.  arc  tg  U  =  ®.  2  arc  sin  \  /  -  -  -  = .   ®.  arc  tg         "    ^  =  ®.  2  arc  sin  \  / — -— 

V   2       0(    ù«"4-i  a-  V        2 


47.     ®.  arc  tg  Q  =  3).  arc  cos  - 


l/l  +  U2 


®.  arc  tg  l/x  —  1  =  5).  arc  cos  -  =  . 

l/x 


48.     ®.  arc  tg  U  =    ®  ^  arc  cos  }      ^T» 

•^  l  4"  U 


a 


®.  arc  tg  x  \      ,    =  ®.  -arc  cos  , 

\     b  2  H 


ax- 


49.     ®.   arc  tg  U ±  arc  tg  V !  =  ©.  arc  tg  /-J~iX 


X 


Index. 


Fonctions  algébriques. 


mx  -\-  n  y 

ax  +  b 

JL  .    .    .    .     i 

ax"-  +  bx  +  c 
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,   .      s  ^a;  =  —  =-  log  c  4-  bx  —  aa:2)  H '  log 

j  c  4-  bx  —  ax-  2a     &  v 


2a  i/62  4- -4ac        b  —  2ax  4- 1  '62  4-  4ac 
ma:2  4-  n 


ax-  4-  6a:  4-  c 

-=— :  — *dx  =  x  —  a  arc  tg  -  =  a:  +  «  arc  sin  =  . 

J  a2  4-  a:2  6  a  |/  a*  +  #« 

/x'1      j  ,   a  ,      a:  —  a 

-s j  da:  =  a:  4-  h  l°g 
a:'  — a2  2 


/'      x2 
J  ax*  4-  6 


ce  4-  a 


x       b  C      dx  x        |    6 


-f 


da  =  ""  ,  =  --  arc  tg  x  \  /  T  ■ 

a       a  J  ax2  +  b       a       ay  a  V    6 


Ç      x1        ,        a;         i/ 6     .      x\/  a  —  p  6 

— s r  da  =  — — - — =  log         — — —=  ' 

J  ax-  —  b  a      2a  \/  a        x[/a  +  \/b 

C      x}       ,  x   ,       l/6~    .      a:i/a  4-1/6 

I  t—     —s  «x  = — =  log         _ =  • 

.'  b  —  ax-  a       2  ai    a        xi   a  —  |/  b 

fr-XTY2  dx  =  x{x  +  2)  -  2  log  («4-1). 

J  (X  4"  1)  3!+l 

f      a2        ,         a  (x  —  2a)   ,    -    .       ,  s 

J 


-,  da 


a;  —  a 

se  (aa:  4-  26)       26 


(ax  4-  6f  a2  (ax  4-6)      a 


—  ^r  lo£  (aa;  +  &)• 


a2a2  —  262       26  .      ,        ,    .. 

. ,        —n. log  (aa;  4-  b). 

a°  (ax  4-  b)      a-     &  K 


x*  4-  (a  4-  6)a  4-  ai 


da  =  x  4-  ? — ; 1 r  I 

6  —  a  J  x  +  a      a  —  b  J, 


dx 


\-b 
62  —  2ac  f  dx 


ax*  4-  6a  4-  c   '        a       2a 


=  ?  —  5^«  loê  (aa;"2  +  6a  4-  c)  M ^^°  j 


2a2     J  aa2  4-  6a  4-  c 


a;        6    .      ,     ,   ,  .  62  —  2ac       ,       2aa  4-6—1    62  —  4ac       . . 

ït^  log  (ax*  4-  6a;  4-  c)  4-  -  log  —     — —— — —  ■    b*  >  4ac. 

«      2a-     *  ^  ;  r  v2fl2  v  bt  _  4ac     6  oax  +  b  +y/b*  —  4ac 


a  {2ax  +  6)       a 
V  +  2 


x         6    ,      ,  s    ,   ,  .   ,        b'2  —  2ac  2ax  -\-b 

«        ^a  a-  y  lac  —  b1  y 4ac  —  6* 

2x  {ax  +  b)  b  .      ,_       ,   ,.         ,, 

-  -,  log  (2ax  +  6).        62  =  4ac. 


a:2  4-  1 


da;  =  a;  4-  arc  fcg  a;. 


fl  —  ax'1  ,                 .      2         ,  ,- 

—     — -,dx  =  —  x  -\ =  arc  tg  xi/  a . 

J\  +  ax2  rya 

fmx2  4-  n  ,         m       ,   an  —  6m  .   /  a 

— „   ,    ,   dx  =  —  x  -  , arc  te a;  \  /  T  ■ 

fmx'2  4-  w  ,  m       ,    aw  4-  6m  ,      1/  6  +  x  \/a 

U—     —  da?  = x  4-  -         -=-  log  — 

Jb  —  ax-  a  2a[/ab         yb—xya 

(x-l)'2 


dx  =  x  +  log 


,         m      .  b,  a;  mb .      ,       .   7 , 


(v  4- 1 

f"ma'2  4-  n 
J  ôâï2  4-  bx 

I  /*'  +,l  «te  =  —  ~2x~1  4-  2  log  (x  -  1  ). 

.'  {x  —  l)2  x  —  l  6 

fma;2  H-  n  ,        maa;2  4-  26ma;  —  an        26m .      ,  ,. 

7 r^vï  «a:  =  -  '         — ^ .  log  (ax  4-  6). 

J  (ax  4-  b)2  a2  {ax  4-  b)  a*      rt 


a"2  —  a2         7         l  a;2  4-  a 


dx  =  ^  arc  te 


a2  4-  6a2a;2  4-  a*  2a         B     2a,r 


L  

Jma;2  4-  n      ,        m          6m  .      ,     ,   ,    ,          N  ,   2a  (an  —  cm)  -\-  b^m  ,      2a#  4-6  —  1/62  —  4ac     , , . 
— j-tt — ; —  dx       -x—  s—,  log  aa2  4-  6x  -h  c)  4-  ,     '  -  log  -        — 5--==  ==■  62  >  4ac 

a*2  4-  te  4-  c  a  2a2     *  2a2  ^  62  —  4ac  2aa:  4-  6  4- 1/62  —  4ac 

m  6m ,      ,     ,  .   ,  .   .   2a  (an  —  cm)  4-  62m  2ax  4-6  , ,  ^  . 

a  -a  aîy  4ac  _  //-  y  lac  —  62 

2(ama24-6ma  —  an)       bm.      ,_  ,,  ,,       . 

=         a(2a*  +  6) "  "  "a2  log  (2^  +  6>  6  =  4ac' 


ma2  4-  n       ,  m  6m  ,      .     ,   ,  .,   .   2a  (au  4-  cm)  4-  62m ,      i/4ac  4-  62  +  2a.'T  —  6 

——-, —     —idx= x  —  =— ,  log  c  4-  6a;  —  aa'1)  4-  ■  = —  log  K  ^ 

c  t-  6.x;  —  ax*  a  2a-     6  2a2  |/4ac  4-  62         6^4ac  4-  62  —  2aa;  4-  6 


m*  4-  wa;  4-  p 


ax2  4-  foc  4-  c 

fma24-na,        m  u,      ,     «  .  ^      m     /6  .   /a 

„,»2  !   i."^  =  —  x  4-  ?r-  log  (aa2  4-6) \  /  -arc  tg  x\/  r 

J    ax2  +  6  a         2a    &  v  ;       a  V   a         6     \     6 

Cmx2  +  nXj  m         m.      ,,  ,.   ,  m.  /6,      a?(/a4-|/6 

I 


xy  a  —  y  b 


(a;  4-  2)2  a?  4-  2       a  4-  2 

ma'2  4-  ua;  ,        mx  (ax  4-  26)  4-  6u  ,  a?i  —  26m ,      ,        .  -  M 

; r-ïvr  dx  =  —  ^  i~ — -^r i log  (ax  +  6). 

{ax  4-  6)2  a2  {ax  4-6)  a*  s  v  J 


8 

Ç  mx*4-nx     Jm      m         an—bm,      .     2  .   ,      .    .  .  b-m  —  2acm  —  abn,       2ax  4-  6  — 1/62  —  4ac 

a  za  a2 1  /4ac  —  6-  i/4ac  —  62 

w       ,    b  (an  —  bm)  4-  2acm   .   an  —  bm  ,      ,„  , . 

=  ¥  X  +  '  '  a*  (2ax  +  6)        +  —  tf-  log  (2a*  4-  6).  &*  =  4,, 

(V  —6a;—  16  (x  4-  2)2      a;2  4-  16 

J      (a;  —  3)2  a;  —  3     ^  a?  —  3   * 

Ç2a:24-6a:-H5  ,    _  a;2  4- 5a;  _  2a;2  —  15 

J      (2x  4-  3)2  2a;  +  3  ~  2  (2x  4-  3)  ' 

fma;2  4-nx  4-p  -,         m         b  (bm  —  an)  -j-  a2p   .   an  —  2bm  .       .        ... 

— 7— ïSi      dx=  —2x — r-p p-7T — -  -\ . log-  (ax  4-  b). 

J      {ax  4-  6)2  a2  a*  (ax  -\-  b)  a0  s  v      ^   ' 

imx*  +  nx  {-  p  ,         m       ,  an  —  bm  ,       ,     .    .    ,      .     . 

— 5-t-t — r-*-  dx  =    -x  -\ s-, —  log  (ax*  -j-  bx  4-  tj 

J  ax*  -}-  bx  +  c  a  2a-  &  ^         '  '     ; 


•la  (ap  —  cm)  —  b  (an  —  bm) ,      2aa;  -1-6  —  i/o*  —  4ac 

H ^ —  log — —         —  •  6    >  4.(ic 

2a9-  uyb-  —  4ac  2ax  4-  è  4-  |/è2  —  4ac 

m      ,   an  —  bm ,      .     ,   ,    ,      ,     . 

=  —x-\ =-5 —  log (aa;2  4-  bx  4  c) 

a  2a2  &  v  y 

,    "la  (ap  —  cm)  —  b  (an  —  bm)  2ax  4-  b 

+  — — <T^==  =%-     —  arc  *S  "^r=^Tl  '  6    <  4flc- 

a2 1/  4ac  —  b-  y  lac  —  b- 

m      ,    b  (an  —  bm) — 2a  (ap — cm)   ,   aw  —  bm  ,      ,_        ...        .. 
=  «'T  +  —   -^(kaTT^)         -  +  — ?"  log  (2a*  +  6).     62  ^  4«c. 

X2 


aa?-j-6 

Ja^b^  =  S-af  +  ^l0^(aa:  +  6)" 

fma;2  4-  nx  .        mx*   ,   an  —  bm  b(an  —  bm) ,       ,        ... 

-       — r—  dx  =  -^ V  -  —5 —  a; = log  (ax  4  0). 

J    aa;  4-6  2a     '         a2  a1  &  v  y 

J       ~x—c~      dx=  f  +  (c  —  «  —  J)  «  +  (c  —  ft)  (c  —  6)  log  (a?  —  c). 

fma;2  4-  nx  4-  »  7        ma;4   ,   an  —  bm       ,   ah)  —  abn  4-  62m  .       ,  . . 

— ï — -  dx  =  -j: s —  x  H ^—     —, — —    -  log  (ax  4-  b). 

J        ax  4  b  2a     '         a2  '  a"  &  v 


X'X^ 


fa;5  dx  =  °^  =  \  [x*  -  aa;  4- 1*)  (a;2  4-  «a;  4-  f  )  ■ 

J  (a?  —  a)  {x  —  b)  (x  —  c)  dx  =  ~  —  (a  4-  b  -f  c)  ^  4-  (6c  4-  ac  4-  a6)  ^  -  a6ca>. 
I*    <ta     _  1  w    (^  +  i)2  1  .    2a?  —  l 
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lu  tl  2  a  sin  - 

=  -  log  (a  +  1  )  —  -  cos  —  log  (1  —  2a  cos  —  -T-  x'2)  -f-  y  sin  ^  arc  tg  — 


3 

C     dx  1    ,  (a  +  a)2 


j     «**      =  _L_  iog      (»+«)-_.  + 
J  ar>  +  a5       6a2     ë  x2  —  aa  +  a2 


aa  +  a-       ai|^  3 


arc  tg 


l    .  (a  -f-  a)2  l 


3 

2a —  a 
a\/'6 

x\/'d 


1   —  X  cos 


6a2     &  x2  —  ax  +  a2       ft2  j/y  &  2a  —  a 

(     dx  k_  ,  (a:  4  A:)2  k  xj/3 

j  ax-<  +  6  -  ej  lQg  ^  _  fcc  4.  tf  +  &  ,/ 3  arC  tg  2A;  —  a:  " 


*-$ 


J  £TZTÏ  ==  31  lQg  fa'  "  "  !)  —  £  log  (**  +  a  +  1J  —  — 

I 

1 


.    2g +  1 

arc  tg 

lX3  ë     i/3 


da: 


da 


I     .  (a 

^rlog 


1  .       fc  1/  3 

~tt-    -  arc  tg 


a2  4-  kx  4-  fc"      afcs  1/3      '   &  2a  4-  A 


fc  = 


a' 


1    —  33° 


1,         (1  —a)2  l  ,    x  \/3 

-  «  log  J_i_„jn  +  7Vf, arc te 24^' 


6      &  a2  4-  x  4-  1    '   1/3 

L  12  2  2.2 

-  log  (1  —  a)  —  -  cos  -  -  log  (1  —  2a  cos  -  -  4-  x2)  -\-  —  sin  -  -  arc  tg 


.     2 

x  sin  —  it 

à 


1  —  a  cos  —  tc 


da 


! 


log 


1  —  A;a 


J  6  —  ax*  'àbk,     "  y/i     -  kx  --  /c2a2   '     &A:  p/  3 

Ç    dx  .  a 

J  as  +  or  ~~  °ei/&+î' 

Jdx  1  .  a2 

aari  4-  &#  —  2b  og 


1  /«ci,/ 3 

^arctg2^fte 


*-&r 


J  aa:' 


da 


4-  6a2 


aa2+  b 


la.       ax  \-  b 
bx       b-   0g      x 


f         dx  1  ,       ,         .,    ,    1,       ,         ^        1   1       ,      ,   o>         '    1       (a  —  2)'  (a  4-  3j 

JaT-TaT+lT     -  4  ^g  (a  -  1)  4- ^log  (a  -  2)  +  ^  log  (a  +  3j  =  -  log  ^- -      ^    s^ 


a*  —  37a  +  84  "  ÏÔ  0g  â^-~3  +  Il     g  x~+l  ' 

C  dx  _  J^  .      (a  —  3)s  (a  4-  4)* 

J  ar'  —  13a  +  12  _  70   °g  "      (a  —  l)7 


Js 


da 


l 


(aa  4-  bf       b  (ax  4-  b)        b 


L  ,      ax  4-  6 

"   ;7s  log  — — 


i 


da 


a  (a  4-  1)  (a  4-  2)       2 
da 


as  =  9  l°g  *  (a;  4-  2)  —  log  (a  4-  i). 


—7 — j—  V? ts  =  — r  log  a  H 7 j-r  log  (a  +  a)  +  rrr ^  l°g  {x  -\-  b\ 

J  x  (a  4-  a)  (a  4-  b)       ab     6  a  (a  —  b)     &  y  b  (b  —  a)     &  ' 

J 


a  (a2  +x  + 


Tl  =  2  log 


a2  4-  x  4-  1        1/3 


1  2a  +  1 

—  — =  arc  tg  - 


da  12  l 

(2a2  4- 7a  4- 6)  =  6  loga'  ~  3  log  (2x  +  3)  +  2  log  (*  +  2) 
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dx 


■-lo 


J  x  (arc2  +  bx  +  c)       2c     6  a»*2  +  foc  +  c       2c  J  aa:2  4-  te  +  c 


--f- 

2c  J  t 


dx 


=  »,  l°S 


log 


2ax  -\-b  —  yb-  —  \ac 


2c     *  ax2  +  te  +  c        2c  t/  62  —  4ac     s  2az  +  6  +  j/  62  —  4ac 


=  57>g 


i 


dx 


c     &  ax-  +  bx  +  c        ^  ^^c  _  /, 

1 


6  B  2ax  +  b 

arc  tg 


l/4ac  —  6S 


62  >  4ac. 


&2  <  4ac 


(aa;  +  6)r>  2a  (aa-  +  &)2 


|*  dx  __  1  .  1        ,       x 

J  (a  +  xf  (b  4-  «)  ~  (â^ÏH^Tâ)      (â^j2     g  â 


+  6 


+  a 


f  dx  1  ,      as  —  2 

J  x  —  \f(x  —  2)  _  â7=^T  "r     g 


(a;  -  -  1  )2  (a;  —  2)      x  — 

dx l 

(a;2  +a)(x  +  b)  ~  W+  a  x"6  \/^~\Tà  '   b"  -ha  J.x2  + 


x—  1 
«  4  è 


f  ax  l  ,        «4-1,1 


r  dx 

a  J  x2  4-  a 


f 


das _1 .        x  —  a 

^aï  ~  a2  4-  l     g 


-  0(* 

dx 


+  î    6  p/^+T       rt'2  +  1 

{x  —  a)2  (a;  4-  1) 


arc  tg  ,r. 


I  dx  =        l        î      0e  —  a)*  Ça?  4-  i  f 

'  (a;2  —  1)  {x  —  a)  ~  2  (a2  —  1)    g  (a;2  —  1)  (a;  —  1  f  ' 


l 


da' 


J-  Uoa      i*+-# 


2c  —  a 


J  (a;2  4-  a.r  4-  b)  {x  4-  c)      c2  —  ac  +  6  2     °  #2  +  aa:  4-  6      2  (c2  —  ac  4-  b)  J  x*  4-  ctx  4-  6  ' 


d.r 


dx 


1        .      (a;  —  a)  (x  —  b) 


logW 


J  ou  —  a)  [x  —  b)  (2x  —a  —  b)       {a  —  bf  '"*  (2x  —a  —  bf 

f dx 1  .      (x  —  a)2  (x  —  b) 

J  {x  —a){x  —  b)  (Sx  —  2a  —  b)  ~  2  (a  —  bf     g   (Sx  —  2a  —  b)*  ' 

dx  1  I  1 

J  l,x  +  aHx  +  b){x+  c)  "  (6-a)(c-»)  '"«^  +  a)  +  (a-6)  (c-t)  '°s  (;C  +  4)  +  (t-c)(a-c)  '"«  {x  +  c)" 

I?r4li^  "  ï log  (*  "  "  "  l0« <*  "  2)  +  ^log  ix  '  * 


dx 


x*  —  x  4-  1  2  (.T  —  1)4     ^  X  —  1 


1  .    1 ,      x  +  1 


j  S»  +  *»-S+l5  ^  4  l0g  ('T  +  ^  -  4()  l0g  ('T'2  -  ^  +  5)  +  LO 


X  —  1 
arc  [g ~9— 


\og(x  —  xt)  log  {x  —  xt)  log  (a:  —  a-,) 


J  a«3  +  te2  4-  ca;  4-  d      3aa:2  +  2te,  +  c  "•"  3aa;2  4-  2te2  4-  c      3aa'2  4-  2te3  +  c  ' 
.«,,  a?2,  ,X'-  étant  les  racines   de  Xr>  =  0. 


X  —  a 


SaX 


*4-2te,4-c  [l0g  ('r~  "r,)  "  ^  l0g  I (*  ~  a)2  +  "  !  +   ^"  arC  tg  = 
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X, .      a:2  =  a  +  £  1/ —  1 ,      .Uj  =  a  —  (3  |/ —  1     étant  les  racines  de  X3  =  0. 

mx  -\-  n 

x  —  l 


f      X       ,  l  ,       x*  — X  +  l  1 

Jï+lto-61°8Tr+Tr+t71arCt*    „, 

| -r^T  dx  =  w  log  fa;  —  1)  —  -  log  j/a;»  +  x  4  l  H =  arc  tg~ 

C     x       ,  l   ,  (a;  +  a)2  1  2a;  —  a 

I  -ï— ;  — ;  «a;  =  —  w-  log  -s-5 — s  +      — =  arc  tg  —  — =-  ■ 

J  a"  4-  a;*  6a     6  a;2  —  «a;  +  a-      a  y/  3  6  a  |/  3 

1    ,      a:2  —  aa;  4-  a2  .       1  a;  |/  3 

=  salos—  (arqraF"  +^7lar  ctg2^=^- 


a;  +  l| 

i/8  i 


f^-5  âVc  =  j  !  log  (x  -  2)  —  4  log  (.«-  -f-  2a;  +  4)  +  1/  3  arc  tg 

Ç      x        ,  1    .  (a;  +  fc)2       .         l  ,      a;  |/3  ,       /6  Vj 

JsF+S*"-     "  ëSfc  log  a^-fcr+7?  +  ^71  arC  tg  W=l>  '  ]c=\â) 


lâtt^-WÏ  !l0g  t*-ft)-^log  (*  +  to+  *)  4^arctg2-^{.      fc-gf- 

f       a; 

JfââTT^P 


x'1  2ax  +  6 


6)ri  26  (aa:  +  i)"  2a2  {ax  +  6)* 

f        _*: dx  =  --     — L_iog^iii. 

J  (x  +  a)2  (a?  +  6)        "         «  —  b)  (x  -{-a)         (a  —  b)°-     ë  x  +  a 

Ç  x  ,  b      ,      i/a;2  4-  «   ,     l/a         .       a? 

J  (.r'-T^-TÂ)  rf*  ^  ï  +  * 10*  -Ic+IT  +  cTFP  ar°  tg  ^  ' 

C * dx  = 5 ) i ^__  ioK  m*  +  f 

j  (ma:  4-  w)2  (ax  4-  b)    '        amn  —  bm?\       mx  4  n        n(bm  —  an)     &  ax  +  b 

f X ,     _  1   ,        [X  —  20)  (x  —  5) 

J  (â^20)  (a;  —  8)  (x  —  5)       =~  9     g        (a;  —  8)2 

f x  ,    _         a  log  (x  +  a)  &  log  (x  4-  6)  c  log  (x  4  c) 

J  [x  +  a)  (x  +  b)  [x  4-  c)  =       (6  —  a)  (c  —  a)  "  "  (o  —  b)  [c  —  b)  "  (a  —  c)(b  —  c)  ' 

C X dr=-\        ^'~  ')   1^—  3)'"' 

Jx*—  6a;2  4- Ha;—  6  2     g        (a;  —  2)* 

L- 6^  + 13a; -10  **  =  2  log  {X - 2) -  log  (^ "  ix  +  5)  +  arc  tg  (* -  *2)- 

f  a; ,    _    x,  log  (a;  —  x,)         a:a  log  (a;  —  a:,)        a?3  log  (a;  —  a;8) 

J  oa*  4-  foc2  4-  ex  -f-  d        ~  :iqx2  4-  2fcr,  4-  c  +  3ax|  4  2bxt  -j-  c      3aa;2  4  2bx3  ■{■  c  ' 

xt,  xt,  Xt     étant  les  racines  de     X7,  =  0. 

I  f     ,  1,1,  i-9   ,   Q»l    ,    a2— ax,4-32  X— a] 
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a;,,      #2  =  a  -f  j3  j/—  l-,     a?s  =  «  —  p  l/ —  1     étant  les  racines  de  X3  =  0. 

(  x  -i  a    ,  2  2x  —  a 

I  -^ -.  dx  = =  arc  tg -=  ■ 

J^H-a-'  ap'3  a\/S 

Cax4-  b  ,         a  4-  b  .       .         , .        a  +  i,       ,  «,   .   _   .    . ,    ,   a  —  6  2a:  +  1 

J^ï**"    -g-logfc-l)-     -T-log(^  +  a;  +  l)+-|7Farctg— ^ 

f  mx  +  w  ,  fa;        ,     ,         C     dx 

J  axz  -\-  b  J  a#5  +  6  J  <kc   +  b 


— * s-  dx  =  log 

J  ar  +-  x2  —  2a;  & 

r  ^— 3  ? 

J  (*  +  !)»* 


s 


(X—  1)T 

3  I 

a3T(a?-l-2)"i 
1  —  a; 


(l+«) 


a;—  2 
aT~-T^ 


3m  —  w  .      x  +  3 


f        3a;  —  2         ,  1  1^  ,      je— 

J  (x  -  2)2  (a;  +  ï)aX=      '  s  — 2  +  2  iog  x  ~ 

I*      ma;  -h  »        j    _     in  —  n  3m  —  n  . 

Ja;-fi)2(«  +  3)       "2(a;+i)  "      ~T"      g 

f-  *  +  8  dr  =  f-     _*<>  +  »)_      -  &  -  4   f 

J  4a;3  +  9a;2  4-  Ibx  +  17       "    J  (3a:  -f- 1)5  +  5  (x  +  3)s  MX  "  ~  *  J , 


a:  -f  1 

<fe  3a:  +  l 

+  5"  a;+3 


=  2-. 


mx-  4-  n 


jW^  «*»  =  ^  log  («r»  +  b). 

J  a;1  —  7a:  -f-  6  3  J  .r1  —  7a;  -j-  B  3     &  v  '  60    *         (a;  —  l)3 

7—    — r.  r/a;  =  —  ^ rï \-  log  (a:  —  a). 

J  (a;  —  a)  -  2  (x  —  a)2        a;  —  a         &  v 

fa-2,  4ata  +  362     .    I  ,      .        .    ,, 

J  WTW  dX  =  W  ifl*  +  b)*  +  «~3  l0g  {aX  +  h)- 

C       x~  1  2  1 

)(T^aoëy^X  =  2a3  (1  -  a~xj  '  '  a*(l—ax)  '  '  a3  log  (1  ~~  ax)' 

I  y—        s,  ,        —s  dx  =  —  s- r  -f  t-  log  (x  —  a)  +  T  log  (x  4-  a). 

J  (a;  —  a)2  (a;  +  a)  2  (x  —  a)   '  4     &  v  '      4     6  v      '     ; 

r  x2  4 

,    r   9  i   o — i — t  da-'  =  —  — ;  +  log  (a;  -f-  l). 

J  x5  -(-  5a;2  +  8a;  4-  4  a;-f-2   '      6V      r     ; 

r  /p2  y  1 

— 5—      — -— -  dx  =  zr  log  (a?  -f-  1)  l/x-  4-1 arc  tg  x. 

J  x'  -t-  a;2  +  a;  +  l  2     &  v      '     y  v        '  2  fi 

f  a;2  ,  1   ,  26  fx    ,  c    [dx 

)ax^fl^^T~c^T'ddx  =  S-a  l°Z<S>-3a)<\>  dx  ~  3a  )  *  ' 

j\~L  x*  dX  =  3  l0g  ^  _  l)  +  6  l0g  (x  +  *  +  ^2)  —  -p=  arc  cotg"^  T     • 


13 


J  aP~+~i  ^  =  l0g  X  ^X*  +  L 

fa;2  +  l  ,        .      a2  —  1 
-^—    -  aa*  =  log  —     -  • 

f     vyj-)     /y»  O  /y» 

Cx*  +  1  ,        ,  a; 

— -  da  =  log  ; «  • 

.'a  —  «'  l  —  a2 

fa3  4-  bx-  ,           ,              »  +  i, 
-;—    — ^  aa  =  a  log  x ^ —  log  (a2  —  x2). 


a  — a; 

a2  4-  l 


=  dx  =  — 


J  (a;  —  2)»  """•"         a  —  2        2  (x  —  2) 
f  a2  —  l     .  8a  4  13    ,   .      ,     .   _, 

JWTWdx  ==  2la7T2P+  log  {x  +  2)- 


4  log  (a  -  2). 


fa- 4  a2  , 

t r=  aa  = 

J  (a  —  a)  ° 

Ja3 


4 

a  (2a  —  a) 
(x  —  a)2 


+  log  [x  —  a). 


a2+  1 


3a2  4  4a  —  2 
f  3a2  4  4 


ia  =  log 


(a-l) 


|/a-  —  2a  4  2 


4  2  arc  tg  (a  —   1 1. 


16  44  31 

-=  fia  =  ^7 rr  4  —  log  (a  4  2)  +  —  log  (a  —  3). 

,' a*  4  a' —8a  — 12  a{x-\-'2)       25     fi  v     '     '   '  25     6V 


ma"2  4  nx  4  p 
X 


9  J  5  9x 1 

«to  =  g  1°S  0»  +  1)  H-  g  log  (a-  —  x  + 1)  +  -7=  arc  tg 


jV  4  2a  +  3 

J      a5  -j-  1 

f  2a-  —  a  4  3  ,        _■ .      .     .   , .    ,     2  2a  —  l 

J      s»+l    -^  =  21og(a41)4i7|arctg--7r- 


f4a2  — 
J     2a5 


'4a2  —  6a  -f  1  ,        1    .    . ,  „ ,      ._ 

—2 —  rfa  =  -  4-  4  log  a  —  2  log  (2a  —  1 


(x%  —  5a  +  3  ,  1 

— i xr- —  dx  =  -    —^4- 

J      (X  —  2\° 


-2    '   2(a- 
4 


1  4  log  (a  -  2). 


Çx-  —  6a  4  l   .  4  , 

—7 ^ —  dx  =  -, ^^  4  log  (a  —  3 1 

J     (a  —  3)-  (a  —  3)2         6  ^ 

fma2  +  ?ia  4  p  ,         2am  4  %        »  4  a2m  4  aw   ,        , 

7- vr— ^  dx  =  - ^4-t 4, h  m  log  (a  —  a). 

J       (a  —  aY  a  —  a  2  fa  —  al2 


(a  —  a)-"1 

a2  —  5x  4  3 

(a-2)2(a"4T 

a2  4  a  —  l 

(a  4  0  (a  — l)! 


dx 


X  —  2 


4  log  (a  4  1). 


7  1  ,       l     1  (#  —    l)5 

da  =  —  +  jlog 


2  (a  —  l)  '   4     &   a  41 


J 

V+^)V+i)  ** =  t log  (x  + 1}  -  ï  log  ^  + 1}  -  è arc  tg  *■ 

J(/j^)^++42)  *»  =  —  »  log  (x  4  1)  4  |  log  (a  -  1)  4  y  log  (a  4  2). 
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(        X*  —  x  —  l  ,    _l.      (a;2  +  x  4-  l] 

J  (a8  +  a;  4-  1)  (a;  -  1  )  **  ~  3  log        T^ 


.r 


f        a;2  —  5a;  4-  3  ,        9.      ,     .   , ,        1,      ,  ,      _     .   c.       il  a;  —  1 


Jii+ *(j  ^te  -  2)  fc  -  I  '°g  C«  +  1)  +  1 1°8  (*-!)-  log  te  -  2). 

f     a;2  —  a?  + 1       .        l,      (x  4-  l)6        l         ,     „ 
-s-:      ..   ,    — ;— r  dx  =  T  log  -   g   .    ,     —  ô  arc  ^g  #• 
Jr  +  a;3  +  .T  +  l  4     ft  a;2  + 1         2         & 

JOT2  qr  .   1  2  1 

.      -  .     r^  dx  =  log  (a;  -  1)  (x  +  1)T  (a;  -  2)ï . 
a;-  —  2a;2  —  a;  +  2  6  v  ^     ■     ;    v  ; 


fa;0       7        x        b   f     dx 
— r-r-i  «a;  =  — -,  i   ;  •■ 

J  aa;°  +■  6  a         a;  ax"  4-  6 


3a2       ji3 
<J>  ""2(D2 


Ja;3 
t—    — v.  dx  =(h  —  : t^-5  +  3a  log  rf). 
(a*  —  a)-          ^ 

j"  x'A 

J  ■ 


i. 


,T-8l«fa;-^-'glogte-3)+^log(^-4)-f^Iog(x  +  7) 


a;3        ,        4>         362 

aa;  =  - 


(aa:  +  6)3 


a*<j>      2a*<i> 


63  36  , 

i  —  -*  log*. 


f  x'  .  ,   1  .      (x—  1)  (aj  —  3F 

^ ttt vr? ^  dx  =  a;  4-  ~  log  - 

J  (a;  —  l)  fa;  —  2).  (x  —  S)  2     6 


{X  —  2),u 


Khx  -  vrdx  =  —x~  +  lQg  *  + 2  lQg  (*  -  *: 

J  a;-' 


a; 


4-  3a-  4-  l 


fa;3  4-  3a;  4- 1)2 
3a62         63 


j      j?       dx=a5x  —  ^-     -  ^-\ 


X3-' 


J 


X'1 


aa;  4-  6 
x5 


dx 


x'ù       bx- 


3a       2a-      a 


+  ^  x  —  7T>  log  (a;r  +  &)- 


J  aa;2  4-  b 


ete 


X1 


2a         2a 


—  kzî  log  [ax*-  +  6). 


.  <ï>2         364>    ,     63     .    36% 


{ax  +  6)2  2a4  a1     r  a'®  ^  a1 


J3a;2 

J; 


,., 


4-  6a;  4-  4 
xz 


X  2  4 

dx  =--  T  —  -  x  4-  q  log  (3a?2  4-  6a;  4-  4). 


aa;2  +  6a;  4-  c 


-,        a;-       6a;  ,   6-  —  ac  , 

dx  =  rr =-  H et^ —  l°g  lï> 

2a       a2  2a°        & 


6  (3ac  —  62)  Çdx 


2a 


-65  j- 


J  <ï> 
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(mxs  4-  n  ,         mx'ù        bm     ,   ,    b'-m       .   a*n  —  b*m ,       ,        ,    , , 

n-  dx  = ^-s  x-  H r  a;  H r    -  log  ax  +  b). 

J  ax  4-  b  3a         2a2  a*  a*  e>  \        \     j 

j  x,^^2dx  =  Ç  +  Sx  +  9\og(x  -2)  -2  \og(x  -  l). 

Cmx"ù  4-  nx  ,         mx*         bm     .-,    ,   a-n  —  b'2m         b  (a-n  4-  b-m) ,       .  , . 

\—, i—  dx  =  -5—  —  ^-s  x2  H -. log  (ax  4-  6). 

J    ax  4-  6  3a         2a-  a3  a*  &  v  ' 

{  ^  t  3X  ,  dx  =  ^  —  3x  +  4  log  (x'  +  3.x  +  4). 
J  x-  4-  3x  +  4  2  6  v       i  ; 

fmx3  4-  wx  +  »  -,         »«x3         frm     „    .    arn  4-  &2^       ,    «"  C«P  —  ^)  —  b:'m  ,       ,        .   ,. 

-  .     2  dx  =  — -r-,  x2  +  -     ~ x  4-  -  -  log  fax  4-  6). 

J       ax  4-  b  3a         2a2  a°  a*  6  • 

fx3  — 12x  —  14  ,    _  (x  +  1)  (a;  4-  2)  (a;  4-  3) 
J         (a;-2)2        ^~  2(x-2) 

fmx5  4-  wx2  ,        ma;3   .   aw  —  &m  l  x2        6       ,   fr2  ,       .       .    ,J 
)    ax  +  b     dx  =  l>a+—¥-\-2-âX  +  a>l0Z(aX  +  bi 

Jx*+2X+  2  <**  =  f  +  x  -  2  log  (.r2  +  2x  4-  2)  +  2  arc  tg  fx  +  1). 

— ^— : L  ^  = xi   _}_  4(^2^  _  4fl5  }0g  (-x  _|_  aj 

J    x  4-  a  3  2  6 

f  mx3  +  wa;2  4-  #x  4-  Q  ?         m^:3    .    an  —  bm     9    .    a-p  —  b  (an  —  bm) 
J  ax  +  6  3a  2a2  a° 

.   a-  (aq  —  6»)  4-  b*  (an  —  bm)  ,       ,        ,    ,. 
+  " ',  —  log  (ax  +  6). 

Cv 

Jmx3  4-  nx*  -\-  px  -\-  q  ,         ,              r ,           .     ,ax-\-b   ,    b*m  —  ab~n  4-  a~bp  —  a3a 
—, r£—   —-  dx  =  (amx  —  hbm  +  2an)  — 7rr  — r-, ;    .5       —  ■ 

(ax  4-  bf  '     2a*  a*  (ax  4-  b) 

.   3ba-m  ~\- a-p —  2abn  ,      .  ,, 

-\ —f—         -  log  {ax  4-  6). 

fmx3  4-  wx5  4-  px  4-  7  j         w^2   ,    «w  —  bm      ,   a  (a»  —  cm)  —  b  (an  —  bm) ,      ,     ,  ,   ,      ,     , 

-  ..    —t.      i       — -  ^  =  ^> h     — s —  x  4-  — i-^—        ;^  .    v  — -  log  («x2  4-  bx  +  c) 

J       ax2  4-  bx  4-  c  2a  a1  2a°  &  v 

2ar,a — aô(ap — cw)4-(«m  —  &m)(ft2  —  2ac)  .      2ax  4-  b  —  {/¥ — ±ac    /2N. 
2a3 1/&2  —  4"ac  °S  2ax  +  6  +  l/62  —  4ac' 

mx2   .    an  —  bm       ,    a  (ap  —  cm)  —  b  (an  —  bm) ,       ,     ,    ,    ,      ,     n 
=  "2a"  ^ ¥ x  +  '  -    2a3  g  ^   +  te  +  c) 

+  2a3q  —  a&  (a?;  —  cm)  4-  (an  —  £m)  (&2  —  2ac)  &rc         2ax4-^  _  &2  <  ^^ 

a3  j,/4ac  —  ô2  l/4ac — 62 

,_  _ ,  .     ,  2ax  4-  b   ,   b'm  —  2a62n  4-  4a26w  —  8a3a 

=  (2amx  —  hbm  +  ian)  — ^i \-  -        — .   .  fn  — ;— jt—      — - 

'      8a°  4a°  (2ax  4-  b) 

.   362m  4-  4a2p  —  4aôn ,       ...        .    ,.  ,.       . 

H 4a5^  -  log  (2«x  4-  b).  b-  =  4ac. 


16 


X*(2) 


(    dx  l  ,      x-  4-  2x  +  2   .     1  2x 

J^+4  =  Ï6  l0g^-2^  +  2  +  ¥  arC  tg  2=1 


+  4 
dx 


x2  4-  aa?|/'2  4-  a2 


ax  i/2 


I      ax 

— ; — ; — i  = =  log  —  — =  arc  te    ,     — » 

J  x1  4-  a-4      4a3 1/  2        x2  —  ax  \/ 2  +  a2       2a5  i/2         6a-  —  œ* 

Ç    dx  1    ,      x  —  a       J_ 

J  x4  —  a4  —  ïâ3  °g  x~4-"~â  —  2a3 


—  ^—i  arc  te  — 


Ç      dx  h       ,      x-  +  kx\/2  +  k-    ,         &  fcr  |     2 

— r  =  -     — =  loe  -  — =  arc  te  7-^— — s 

Jax*  +  6       47,  1/ 9         r*    -ki/2  4-J:8        26  1/ 2  ^     -°"2 


+  6  "     46  i/  2 
dx  k 


ax  k  ,      /c  —  x       A; 

J^=l  =  #log/7+^-2larctS^ 


/.-.r  1/  2  4-  A-2       26  |/  2 


ai 


Ç     dx  1  ,      1  +a  ,    I 

— .  =  v  loe  ^—  -  ^  arc  te  x. 

J  1  —  x*       4     °  1  —  x      2  6 

r   à         i  ,    ï  +  o  .   i       ,a 

-; —       r  =  i—=  loe  -  -  ^-^  arc  te  -  • 

J  ce  —  x*      4a-1     &  x  —  a      2a'  a 

Ç      dx  1     , 

J  61  —  a'x»  ~=  4Ô63  °g 

f. 


b  -{-  ax  ,      l  ax 

i —  -  ^~r-  arc  te  -r 

b  —  ax      2ab'         &   6 


=  ^r  loe 


ax4  4-  6x      36     to  «x5  -j-  6 

f       dx  11  a 

—, 5-5  =         -s i  arc  tg  - 

J  x'  4-  «  .  a-x        a°  °  « 

dx  1  a  f     dx 

i  an 


r  à) 


_1_ 

6x 


6  J  ax*  4-  6 


x  —  ]/  h 


h 

Ç      dx  1  1       , 

J  x1  —  6x2  _  6x  +  26  |/7>  °g  x  -      /  6 

f     à        _  1        J ,     .  x  —  1 

J  .r"  —  x3  —  x       2x2 

f       dx  a 

J  ax'  -\-  6x3      62x 


1 

26x2 


a-  ,       ax  4-  6 

t^  loe  - 
6°      ^       x 


1 


ax*  4-  6x2  4-  c 


dx  x  1 

(««■+1)1  -  2(x2  +  l) +  2  a 


J(x2  +  1)2 

f       dx 

J  (x2  4-  a2)5 


2    '  2a2  (x2  4-  a*)  +  2a"  arc  tg  a  ' 


dx 


dx 


J  {ax-  4-  6)2       26  (ax2  +  6)   '   26  J  ax-  4-  6 

Ç      dx  x  1      ,      x  -\-\/  a 

J  (x2  —  «)2  "     ~  2a  (x2  —  a)      2a[/~a  °g  \/ïp=â 


-- 

Vf/ 


&Vf 
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J 


dx 


x 1       ,      xy/ a  +  y/b 

'  2b(ax*-b)  +  ±by/âb  °gxi/a-\/b 

x 


Ç      dx  x  1  ,      1  +  x 

J  (1—  x*)*  ~  2  (1  —  x*)  +  4    °g  1  —X  ' 


dx 


1        i       \/ b  -\-  xy/ a 
=tlog 


J(b  —  ax*)*      2b[b  —  ax9-)^  My/ab     ^y/b  —  xy/a 

C dx ±_  ,       (a; +  2)  fo  +  l)2 

J  (a;2  —  1)  (a;2  —  4)  =    12    °g  {x  +  2)  (x  —  l)2  ' 

/(l  +  a^(f+l¥)  =*  o2^2  (a  arc  tg  a*  -  6  arc  tg  te)- 


J  (a;2   \-  a 

I; 


)  (x-2  +  6) 


i     r  dg  i     c 

~~  b  —  a  J  x*  -\-  a       b  —  a  J  , 

iC-f-l/3 


dx 

x1  -\-  b 


1   .       g—  2    ,        1 

j  log  — r^  +  — ,=  log 


x*  _  7a*  _j_  12       4  ~&  x  4  2       o  i/3         x  —  1/  3 

f  dx  l  se  1  x 

J^+^+T2  =  l71arCtgl73=  '  "  2arCtg2' 

Ç  dx  1  1  se 

-i ^—5 — ;  — ;  =  v  arc  tg  as  —  ^  arc  tg  ^-  • 

J  xi  4  5cc2  +  4       3  6  6  6  2 

U.r* 


dx  2,-1. 

h5a7+T=3arctg2*-3arctga;- 


efcc 


1         .a;2  —  2aa;  cos  a  4-  a2    .  1  2aa?  sin  a 

-  log  -s— :  — — s  -f  .  ,    . —  arc  tg  — r 


a-  —  x- 


J  xx  —  2a2a:2  cos  2a  4-  a1  Sa3  cos  a  *"&  a;2  +  2ax  cos  a  4-  a2    '    4a5  sin  a 

J  w  +  y(rf  +  i)if  +  i  =  FW^T)  ! m  arc  tg  bmx  - arc  tg  te  | 

Ç  dx  _         2a        J  Ç      dx  C      dx       \ 

J  ax%  4-  foc2  +  c  ~~  ^/jî  —  4ac  I  J-2aa;s  +  A  —  J  2ax2  -+-  B  (  ' 

dans  laquelle  A  =  b  —  y/b-  —  4ae,     B  =  b  +  j/&2  —  4ac  ,     b9-  >  4ac. 


1 

4rtA-:' 


as2  +  2fcr  cos  —  +  A2 
-  log  -  arc  tg 


2  cos 


dans  laquelle  &  =  (-)*  ,    cos  a 

c  1  .   /b 

— r-s  -4     -=  arc  tg  a:  \  /  — . 
2c  -  r  l/2bc  V   2c 


2/ca;  cos  =■  4-  A2        sin  ■» 
6 


2fra;  sin 


-,   &8<4ac. 
2  ^  «c 


J_ 

X1 


Ç       dx  a 

J  x*  (x  —  a)2  ~  arx 


—  2x 


(x  —  a)2 
dx 


2  x 

7*  ]oë 


(x  —  a)       a3        x  —  a 

b  4-  2aa:  2a  , 

a;2  (ase  4-  6)*  ~     ~  ¥x~Çax+~b)  +  F     g 


Ç         dx  b  4-  2aa;       ,   2a  n  _  __  aa:  +  & 
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I 


dx 


x1  (ax-  +  bx  4-  c) 
dx 


J_        b_.      xr       62  —  2ac  Cdx 
ex       2c2     g  $  +  '     2c2       J  cj> 


J_       J^         a:5  (a;  —  2) 
x2  (as  — 1)  (ce  — 2)  ~     ~  ste  +  T  °g   (a;  —  1)+ 

Ç       dx  2x  —  Sa  1  ,      x  —  a 

J  x  (x  —  a)3  —  2a2  (x  —  a)2      a3     g      x 

Ç       dx         _      l  1      ,   J_  i      # 

J  je  (ax  +  b)5  ~¥q>+  2ft<p  +  63  og  <p  ' 

Ç  dx  1  ,  xx  1 

J  ic  (a;3  4-  ^  +  a;  +  1)  ~  4     g  (1  4-  a;)2  (1  +  «*)      2  arc  tg  *' 

f  dx  1   |      xs       b    Çx  , 

i  t,  far5  4-  bx-  4-  c.T.  4-  d'i        3d      °  .r»         3d  !  «*» 


2<;    /'dx 


J  x  (ax5  4-  &z2  4-  ex  4-  d)       Sd     ë  d>       3d  J  <£  Sd  J  <j> 

r    dx  i 

J 


(ax  4-  b)*  3a  (ax  +  &)3 


dx 


2X  4-  1  4  2x  4-  1 

arc  tg 

*     1/3 

2x       1 


2x  —  1    ,        4 

.,,  =  arc  tg 

3<î>  3 1/3 


(a2  4-x  +  lj2  3cf>       '3^3 

j*  dx  _ 

J(x2— x+  l)2~ 

J  (x2  —  2; 

J 


1/3 


dx  X  —  cos  a  1 

i — TT?  =  — r^ — ^~» —    r  ~  •   -—  arc  tg 
(X2  —  2x  cos  a  4-  1  )-         2(1)  sur  a        2siiT  a  & 


X  —  cos  a 
sin  a 


dx 


2ax  4-  6 


!a        j"  dx 
ax2  4-  bx  4-  c)2  ~~  (4ac—  6*)*   r  4ac  —  ô2  J   $ 

r        dx  i,i 


,  .      (x  4-  6)2      &2  — a  x 

x4-&)2(x24-ar     "(624-aR^M)^(F4:a);2»     °g  "x^T^  +  |/Ï"H     g^ 


J  (x  +  a)2 


(x  4-  6)2  (a 


1        / 1 , 1  _\_         2  X 

-  bf  \x  4-  a  +  x  4-  */      (a  —  6) 3     g  x 


x  -\-_b 
4-  a 


t>=  -ï    (x4-^)(x24-a)dx—  -,  ,,,  , — ;    x(a"4-ajdx 7T^—.  — s    x(x  +  6)  (te  +  a)  dx. 

i»)      ab  Jv         ,v  '  bip-  4-  a)  J  ^  a  (62  4-  a)  J     *         ;  v 


2x  —  a  —  6 


x  (x2  4  a)  (x  4-  b 

|*  dx 

J  (x  —  a)2  (x  —  Vf  ~        (a  —  &)2  (x  —  a)  (x  —  b)  '  (a  —  6)3  w&  x  —  a 

|" dx 1 2a  —  b  —  c    .      .   . 

J(x— af(x— b)(x— c)~{a— b)(a— c)(x— a)  +  {a  —  bf(a  —  cf    g[X .    a)  + 


2        .       X  —  b 
log 


log(:r  —  5)  log(x— c) 


(a— 6)2(6  —  c)      (a—cf(b—c)' 


mx  4-  w 


J  axv 


x       j  1 

T  ax  = -=  arc 

6  2i/o6 


x2 1/ a  —  i/  6 
ax1  -  6  ~         4  j/^  *"&  #«  p/â  +"j71 


dx 


log 


f      *_  dx  =  _J_  ^    1^+xVa 
J6  —  ax4  4|/aft     s^/6  —  xi[/a 
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J  {ax*  +  bf 


(b  —  ax-f  2a  (b  —  ax*)       2  (6n  +  om)     6  —  oaj* 


/i 
J 


a; 


da; 


tïtX/    — 


1        i  —  oj;s 


a;  +  1 
2  |/2 

l  wa:2  4-  m 


2a  (aa2  4  6)      26  (ax-  +  //)  4a6     i  +  ax-      2  (7m  —  am)  '  ax*  +  6 

l  1  m  +  wa:2 


a; 


dr 


(a;2  +  a)  (a;2  +  6)  2  (6  —  a)     *■  x*  +  b 


1         ,      x!  -ho 
log 


X 


x4  +  [a  +  6)  x2  +  a6 
a; 


,  _     i    c   x     ,  _     i     r « 

~  6  —  a  J  a:2  4-  a  b  —  a  J  aM 


+  6 


cte. 


Jaa;' 


da;  = 


log 


2ax%  +  &  —  !/&'  —  4ac 


4-  bx*  +  e  2 1/62  —  4ac        2aa;2  +  b  +  I/o2  —  4ac  ' 

1  2ax-  +  i 

=  arc  tg 


[/iac  —  b 

1 


2ax-  +  ^ 


\/iac  —  b* 

b*  =  iac. 


b-  >  4ac. 
62  <  iac. 


/ri  11 

«.-W+W.-8  dx  =  9  l0«  «"*  "  5X  +  *>  +  56  '°S  <*  +  2>  -  4  l0S  C*  -  2> 

f      a;         ,  1  6  _l    /a;  \2  _     a  /  an3 

J  (au  +  6)*       =   _  2a2  (aa;  4-  &)8  "*"  3a2  (aa;  4-  6)5  =  "  26»  1$)    ~  3~F  \Ô>J 

/; 


a  6     I   ,     a  4-  6   .      a:  4-  ^ 

-  — — e  î  H         — r^  log 


(a;  4-  af  {x  +  b)*  [a  —  b)*\x+a      x-\-  b\       [a  —  b)'°     s  x  4-  a 

1 7ï     ;     ..m»  /       ;     :^\  «a? 


x .  6 1        |  a  —  b- .       (6  4-  aQs 

(6  4-  «)2  (a  4-  a;2)       =    (a  4-  &2)  (6  +  *)      («  +  62)2  |      2       og  a  4-  « 


2a6 


J  a  +~^ 


fa;  ,  x  4-  2  2  2a;  4- 1 

r^ri ; — tv»  dx  =  —  -  ,   a — -r —  arc  tg 

J  {x-  +  x  4- 1)2  3(a;- 4- a;  4- 1J      3i/3 


|/3 


Jte2  — 


a: 


3:1X8  ,  4  2  y  3  arc  tg  (2a;  —  (/  3) 


(a2—  x\/s  +  l)2  a;2  —  a; ^3  4-1 

f  a;  ,  x  —  cos  a  4-  sin2  a 

J  (a;2  —  2a;  cos  a  4- 1)2    x  " 


cos  a  a;  —  cos  a 

2sin*a(a!2  —  2a;  cos  a +  1)        2sin3a  ë       sin  a 


Ç x_ 

J  (ax2  —  k 


bx  4-  c 


r,  dx  = 


bx  4  2c 


J< 


d,r 


(4ac  —  62)  (ax*  +  6a;  4  c)      iac  —  b-  J  ax*  4  bx  4-  c 


dx 


! A  | 

2a  («a;2  +  bx  +  c)       2a  J  (a#2  4-  6a;  4  c) 


f  ma'  4-  n  ,        m  .      a;2  —  1    ,   w ,      a;  —  1 
J  ^^T  ^  =  I l0g  a^TÎ  +  4  l0g  ^TT 


H- 

wa;  —  m     ,    w 


4-  ^  arc  ^  -r- 


|  mx  +  n   ,  nx  —  m        n 

)&+Tf  dx  =  2FTT)  +  2  arc  ^  x' 


x  4-  2 


(a;2  4  a;  4-  ir 


rfa;  = 


a; 


a2  +  x  4  l      j/  3 


2  2a;  4-  l 

arc  tg  - 
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Jmx  +  n         ,    _  (2an  —  bm)x  -\-bn  —  2cm      2an  —  bm  Çdx 
(ax2  ■+-  bx  +  c)°-       ~~  (4ac— 62)<ï>  "  +  4a  c  —  62  J  ^T 


X! 

X1 


ax  i/2 


f     x-       ,  1       !      x2  —  ax  |/  2  +  a2   ,        l 

—. r  dx  =  -   —7=  log  — —  —  -] -=  arc  tg 

jx4+a4  4a  |/ 2        x2  4- ax  i/ 2  4-  a2       2a  i/  2  «2  —  x'- 

-r r  ax  =  -j-  log  — : h  s-  arc  tg  ^  • 

J  x4  —  a*  4a     &  x  -f  a       2a  ft  a 

f     x2       7  1        ,      x- —  kx\/2  +  k-  1  .    kx  \/2        .       /6\| 

— ; r  àx  = -=  log —  arc  tg  j^-2- — ?.      k  =  {-H 

J  ax1  +  6  4aÀ;  j/  2     e  x2  +  fcc  i/  2  4-  fc2       2aft  l/  2  s  &"  —  ^"  \a  I 

f     x-       ,  L    ,     a?  — fc  .     1  ,    a?       ,       /6\| 

-r  ax  =  -j—r  log  — r— y  -+-  ^-t  arc  tg  r«      /4:  =  r      ' 
J  ax*  —  6  4a«     ^  x  -f  k       2ak  to  /.•  \a/ 

(      x*       j  x  ,   1        , 

(_#___  j    =  x  _J ,      x— t/a 

J(x2-a)^  =        2(x2-a)  +  4l/«     ga;  +  i/â" 

f      a;2     _  ,  a;  J_  f dx_ 

J  (ax*  4-  6)2       =        2a  (ax2  4-  6)  +  2a  J  ax2  4-  6  ' 

x  ,         1  .  /a 

arc  tg  ^  y  g-  ■ 


2a  (aa;2  -4-  6)      2a  j/aô 

f____  dx  = x +        l_.  ioff  ^t/j-1^ 

J  (aa;8  —  6)2  2a  (ax2  —  6)      \a  y/  ab     &  x  \/  a-\-\/  b 

Ç      x-        , x l       ,  ^  t/6  -I-  xj/a 

J  [b  —  ax2)2  CX  "_  2a  (6  —  ax2)       4a  j/aô  °g  j/6~—  x  |/â  ' 

f  ^2  ,7    _  x        +        2a;5 

J  (T+a;2)(l+4aF)  rt*  ==  6  arc  tg  l  +-  3a;2  ' 

^—       a   ,.  ,. nr^  dx  =  —m, sr    arc  tg  ax  —  r  arc  tg  bx  r  ■ 

J  (1  +  a2x-)  (1+  b-x-)  o(6*  — a9)  I         &  6  to       \ 

Ç  x-  ,    _       a      f    dx  b      f    dx 

J  (x2  -f-  a)  (x2  4-T)  '    ~~  a  —  6  J  x-'  4-  a       a  —  6  J  x-  4-  6  ' 

r      x2       ,      1 ,    x  —  1  ,  1/2      .    x 

— ï » ~  dx  =  -  log  -    — -  -f  — —  arc  1  g  — -  ■ 

J  x*  -i-Xa  —  2  6      6  x  +  1  3  1/2 

,,.,„,>,„  (^x  =  arc  tçr  x  —  \  /  -  arc  tg  x  \  /  -  ■ 
.'  3xl  +  bx1  +  2  °  V    3  &       V    2 

f  x2  ,  1.x2  —  2ax  cos  a  4-  a2   ,         1  2a; 

„  .,  „  -  «x  =  77-       -  log  ^r—  —5  +  -. . —  arc  tg  — 7T 

J  x*  —  2a-x-  cos  2a  -f-  a*  8a  cos  a     &  X'  4-  2ax  cos  a  4-  a-       4a  sm  a  °   a'  —  x 

f  x2  ,      A  — 6  r  dx  A+6  Ç  dx 

Jax'-f6x2  +  c  A     j2ax2  +  6  — A+      A     ;2ax2  +  6  +  A' 


2ax  sin  a 


dans  laquelle    A  =  [/b-  —  4ac,     62  >  4ac. 
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£  £ 

x*-  —  2kx  cos  ^  +  k2  2kx  sin  ^ 

rlog  +  —arctg  fe,_ai,-t 


8a/c  cos  s  a;2  +  2/ra;  cos  ^  f  A:2        4a/c  sin 

3  "Z  " 

dans  laquelle     A;  =  | -)*  ,     cos  s  =  —        .— ,     6*  <  4ac. 


2ca»  ,        2c  .  / '  ô 

-  -f  -     -=  arc  tg  a;  \/  ^- 


J(aa;4-&)1  «  <l» 


6(2c-t-&B,J       b\/2bc 
b  6- 


ac 

/>2  =  4ac. 


ar't|>       as<J>s       3a3<t> 

x*  ,    _  l  1  .      a;'  +  a* 

J  (x  +  a)4  (#2  +  a=)  2  (a;  4-  a)      4a  og  (a;  +  a)-  ' 

Ç         x*-  A 1  —a;  4_  &E-M 

|"  a;2  ,     _  {b-  —  2ac)  x  +  bc  2c        f^  =  _l   ,    c  f  *? 

J  (ax*  +  bx-\-  cf       '       a  (4ac  —  62)  $    +  4ac  —  62  J  «j>  a<ï>  "^  a  J  4>2  ' 

J i^"^i  ^ ^  ^ arc  tg  (^' ^^— 1}  +  ^ arc  tg  (a? ^^+  ^  ^  (^iarc  tg  r=^^ 

dx 


(a2  +  x-?  a-  +  #2 


f  a;2  +  2     .  x         ,3 

J  (a^+T?  d*  =  2W2"+T)  +  2  arc  tg 


x. 


r  "  dx  -=  j^~JW^s  +  aW+^  arc  tg  a  y/  f 


J(aa:2  +  bf  2ab  {ax*  +  b)      2ab\/ab 

f  mx*  +  n   ,  _  (an  +  &w)  a;   ,   6>n  —  an  .      a?|/a  —  t/T _ 

J(aa:2  — 6)2°^  =         2a6  (aa;2  -  b)  +  4a6  j/^     gx[/a  +  \/~b 

fmxa-  +n   ,    _    (aw  +  bm)  x    .   an  —bm  ,      [/  b  -\-  x[/ V 
J  (/,  —  aa;2)2  ^  ~~  2a6  (6  —  aF)  +  4a& 1/ aï  °g  y/l  —  x  |/â" 

M^TTÏ  &  =  —  -c  tg  f^4  -  -^  arc  tg  *L±!  +  i  arc  tg  W 
Ja;l+a;2  +  l  j/a         6  L  —  a;2      j/3         &    j/3         |/3  j/3 

f        b  —  ca;2           ,         l         ,        ax 
71 5^5 s— 9  dx  =  -  arc  tg  ,— =  • 

J  [b  4-  ex2)2  +  a2a;2  a         B  6  4-  ca:- 

JaT* 


a;2  —  a2  ,  1  .    x2  +  a' 

a,x  =  --  arc  tg 


4-  6a2,r2  +  a"  2a   '      "     2aa; 


f     a;2  4-  1       ^  a;  4-  2  __8_  2a;  4- 1 

J(^+<r+1)2^-3(a;24-a;4-l)+373         g     1/8 


—  a;-        ,  a' 

aa; 


x  a-2  4-  x  4-  1 

aa; 


(a;2  4-  x  4- 1)2  «2  4-  x  +  1 

j" I  —a;2 

J  (a;2  —  a;  +  l)2  ""^  "~  a2  —  x  +  L  "-  2  (a?2  —  x  4  l  ) 

r a;2  — 2     _  ,    _  1  4-  3a;  —  3a;2 

J  fa;2  —  2a;  4- 1)2       =       3  (x  —  l)5 
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mx*  -V  n        1    _  b  (an  +  cm)  +  (m68  —  2  a  cm  4-  2ain]x 
(ax*  +  6*  +  c)2       =  .  ,  ,riT;a  (4a'c  —  62)  <î> 


•.  2_(cm  +  cm)  l  rta; 
4ac  — ,  62    J  <ï> 


\ 


!&-i)og(;  -2I 


x'  —  bx'  +  i  :'■     6  (as  —  1)  (as  +  2)* 

1  1 

Cxa-ai  +  l     ,    _        2  (a;  +  2)    ,n  ,      10  '    '  ±b  +  l 

.)(„..  +  *  +  i)«  ax  -  8  (a*  +  aj  +  1)  +  8|/8  arC  g    »/8 


Yô 


f      - 

J  fax2 


(«,x2  +  6)2  2a2  (a^c2  4-  6)   '   2a 


+  «r»  log  {ax'  +  6). 


f  ar| 

J  te2  —  a)  (5 


dx 


1        ,       (j?2  —  a) 
log 


(a;*  —  a)  (a;2  —6)  2  (a  —  ,6)     &  (a;2  —  6)b 

a?2—:  2 


ffa^2U3-x2/r  =  l0ë 


,r 


(6  —  2x*)* 
.*■-   f-  2 


—  dx  =  log 
4-  3a;2  4-2  s  ^  +  L 


Jx' 


x*        .,         1  136       362        6»     .   ,  J 

J  (ax  TV?  dX  =  «  '  1  *  ~  W  +  3^   h  l0g  *  (  • 


3t|> 


31/3 


1/3 


f  x"  .         2x  4-  1   ,    1  ,  5  ,    2.r  4-  i 

JïôâT 

Ji 


a;5  ,    _  (3ac  —  62)  6a;  +  (2ac  —  6»)  c       J_  ,  6(6ac--62)    i  dx 

[ax*  4-  6a;  4-  c)2       =  "  as(4oc  —  62)  cî> 


+  2a2  l0g  (I>       2a2  (4ao  -  62)  J  <|, 


x—  l)*(a:8  —  2#4-2) 


a;  —  1  •  a?  -  2a;  -  7  2 

&  —  a 


J  sfa^+ft)  Cte  =  M  log  *'"'       ^F  log  ^ 


x  (axTy  4-  6)  '  36 

r       x:4i 

J,ll—  ac-4-  SX*—X 


,  X  .    ,       {X  —  l)- 

aa;  =  —  ,—  — tys  4-  log  - 

Ta;  —  l  -         &       .r 


J  (x  -  l)1  a" 
Jâr1 


3{x  —  Vf       2{x 


yn-ïh  +  ws 


4-  x'  —  'dx1  —  x  4-  2 


*»  =  e^-i)  + 1  los  C*  -  1)  -  |  log  (x  +  1)  4-  "  log  c*  +  2). 


i^.^(/'r  =  24T^r2)  +  l0S(1-x2)- 
J^-7V+8<te-|1°g^-W+8)- 


f   6x  - 
J  aa;4  — 


-  2aar      ,    _  1 ,  1 

bx*  +  c       ~~~  2  log  ax'—bx^Tc 
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x  —  s 


Çx  (2x*  —  x  +  5)  , 
J  -  (x*  +  1)'  "   dX  =  â^+T)  +  l0^  [X~  +  X)  -  2  aro  ^  *" 

f  g»  -  4a;*  +  1        = 
F         .-K  —  •2\i 


29  —  30a;  +  6a;2 


J  a;*  +  s 


(a;  —  2)4 
a;3  +  4a:2  +  6x 


4- log  (a; -2). 


2a;3  4-  3a;2  4-  4a:  4-  2 


3  {x  —  2) 

da;  =  — : — r  -\-  \\  log  -  -  ~~v'      arc  te;    ^ 

,2;  +  1      3     &    a;  -f-  1  3  6  ./ 


,   l  .      {a?  ±.  2)2      4i/  2 


a^ 
1 


< 2a:3  H-  7a;2  4-  6a;  4-  2  ,  1    .  .      ,  .  .     ,  .  /     x 

J  |if  ^  =  x~h  ~  whr  +"(Th?  +  log  (* +  rj- 


1>4-1) 
J(a—  1) 


à"a;  = 


6a;2  —  6a;  4- 


+  log(a--l). 


Y' 
X1 


â7r—  a- 
ax'  +  b 


1      ■  1  f    a;2      ,      ,   1   |     x- 

2  J  a:2  4-  a  2  J  x-  -  a 


(ta: 


dx 


x      b  Ç    dx 

a       a  J  ax1  -f 


Ç      x"        ,  i  ,      x—  l  ■     i      x- 

)Tœ^dx-X  +  2l0%x-+l+)w     ir 

a;  (3  —  2aa;2) 


dx. 


dx  = 


3       .14-  x  [/  a 
log 


.'  (1  —  axy  2a*  (  1  —  ax")      4a*  1/ a        1  —  x  y/  a 

Ç       xi         ,  x:'  ,3  3a  x 

,    ;  — ïs»  dx  = w   ,    ,  — 75  H-  —  a:  —  •-=-  arc  te 

J  \x* -\- a1)2  2(xi-\-af      2  .2  6a 


f       a;4         ,         x  ,     &a;         36    fcù; 
J  7r=5-r-ESi  <te  ==  =i 


fda: 

(«a;*  +  6)2  '"■"  "  a2   '   2a2<|>       2a2  J  <7> 

f  a;'  ,  a;  .   3  ,     •  a;  —  l 

■^r^ r-  dx  =  x  —  K-r~*—  ~  v\  4-7I02; 

,'  xi  —  2a;2  -j-  1  2  (a;2  —  1)  '  4     &  x  4-  l 


ar 


'/.r 


x  c 


ax'  4-  '•'a;2  4-  c  '        a         a  J  aa4  4-  te2  -f  c       aJ  ax"  4-  6a2  4-  c 


(te. 


I 


662    ,    26= 


[ax  4-  6)4  a3 | 

J;      " 


■;i7  +  iï-3^-4',l0S"T 


(ax*  4-  6x  4-  c) 


,         x    .    _  /c       ô2\  a;    ,      6"  6  .  64        3&2c      3c- 

s  ace  —  -,  4-  2  — > - h   , — =  log  (I>  —  i  ^tt r     "  —  f 

2  a2         \a2      a'  tu   '    2a'<&      a-     *  2a'        a-1         a2 


aa 


X4 


a;1        6a;3    ,   b*x*       b:,x  ,   b*  ,       .  ,, 

— — j-  (te  =  -  4-  -g  log  (ax  4-  6). 


1"     x 

J  ax  f-  6 

J  ^rrï  ^X  ="  4  —  x  -\-  arc  tg  x 


4a       3a2        2a3  '      a'       a6 
a;3 
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f     #'       ,    _x*  _bx      b*  Ç     dx 
J  ax"1  4-  b   "    "~  3a       a2       a-  J  ax*  +  6  " 

f     xl       ,        x3    ,   bx  ,     6 1/ 6  ,      #i/a  —  i/b 

— -i 7  dx  =  x~  +  —  H -— =  )og     K  _ — - 

J  ar-  —  b  3a      a2       2a*\/ a        xi/ a +  \/  6 


fa?1       j  ar       te.  ,     bi/b   .      ^64-a,^/a 

J  6  —  a.r-  3a       a-       °"2  - 


3a       a-       2a«j/a    &i/6  — #i/a 

„  d#  =    -:\s-  —  2b  <fr  +  6b-  f|> -465log<|> 

(aa-fô)*  a5  I   3  <l> 

X*    ,    3 


J(s-l)(â=?)  to  "  8  +  2  *"  +  7*  +  16  J°g(*-2)-  log  (*  -  ]) 


,         a:3       6x-    .   b*  —  oc       ,    (2oc  —  6-)  6 .  ,    2a*c"  —  4a&2r  +  64  f  «fer 


3  a      2a2 


ax*  -\-bx  -\-  c 
\{ax*  +  bT'  dx=\  (ax*  +  b?+\ (as*  +  b)  +  £  log  b». 


2a  ' 


jcfcr 


1 


dx  1  tc  ,       ,.         _  t:  2    .     7i  5 

—    —.=  —  -  cos  -  log   1  —  2x  cos  —  -f-  x-\  +  v  sin  —  arc  tg 
1  4  as  5  5&v  5  5         a  ft, 

1  —  x  cos 


3- 


13-  3-2         3-  X  Sm  5 

-  cos  -£■  log  (1  —  2x  cos  —  4-  a2)  +  ë  sin  —  arc  tg 

DO  O  0  0 


3~ 

1  —  X  cos   . 
O 


log  (14- a;). 


/ï 


2- 

da  1  2-  .       ,.        _  2-   ,      0.        2    .    2t:  * Sm  y 

— "ÎB5  =      "  5  C°S  T      g  ^    ~~       C°S  5"  +      ^  +  5  Sm  'S rarC    g  ~~ 2^ 

1  —  x  cos  — 


.    4- 

1  4-  4-2.4-  5 

—  -  cos  --  log  (l  —  2x  cos  — -  -f-  a;-)  4-  -  sm  —arc  tg  — r— 
5          5      &  v                       5           ;       o          5           6  ,  4- 

1  —  a  cos  -_- 
o 

—  H"l0g(l  —X). 


{      dx 


-    — r— =    Voir  p.  26. 

Jtt-f  bx° 

dx 


I 


lOi 


ce  (aal  4-  6)       26     °  j/o^*  4.  6 
f        da 


A^.      '      Rhh      U&   <r-2 


a;'-  (aa3  4-  b)  bx      %bk     &  a2  —  kx  -\-  k* 

dx  l  a  ,      ax*  4  6 


1  x[/  3 

—7^  arc  tg  w 
/  s         &  2fe  —  a- 


6A;  |/  3 


a3  (ax-  4-  6)       26a2    '   26 


J 

Jâ7 


1  a  ,      ax* 

~    97^2    "+"  9/)2     °S  ~ 


da; 


a*  a 

\ÏZ      l~  oA2^2 


1      ,   a3  .      aa  4-  6 
3  +.  jû  loS        , 


(aa:  4-  6)  63a    '   262a2       36a/'   '  •  6 

Ç       dx         _  1  1    ,      a2  —  a 

J ap  —  a2)2  _  2a2  (a;2  —  a2)  +  ïâ5     g      ce2 


k  = 


a/ 
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dx 


1  J_,        a2 

•»/,  (/.-.s  _i_  w  "i"  9A^  10§ 


a.r2        1  ,         x 

+  Ai  l0S 


a-(aa2  +  6j2       26  (aa2  +  6)   '    262     s  ax*  +  6  262<j>  —  6;  1U*  ^ 


(7a; 


a;*  (a?  —  l)2  2x"2       x      x 


12  1  a; 

—-  +  3  log  -    — -  • 
;  —  1  &  a  —  1 


!, 


da 


J  a3  (aa  4-  6)2       65  (aa  4-  6)       262a2    '    6:'a    '     6l      &  ax  +  6 


1       ,    2a    ,    3a2  ,  x 

Vloë 


dx 


(aa;2  +  6a  +  c)  2ca;2  +  e2a:  "*"  Uc5       2c«J     g  fj>  +  \  2t!2  "    2c3)  J  <i> 


J? 


f  (7a 

J  a  (a2  4-  a)  (x* 


loff  n^^:  - 


log  V 


J 


(a2  4-  a)  (a2  4-  6)       26  (a  —  6)     ft  a2  4-  b       2a  (a  —  6)     ë  a2  4-  a  ' 

dx  _L  _l  JL  i      («=s  —  a  +  3)  [x  4-  l)"1  _        1«  2a—  1 

-  2a3  4-  3a2  3a  +  90   °g  a2"  45  j/jj arc  tg    ^/ïf" 


da 


./•"  (aa    [    6)3  262<J>2  63<j> 


a  2a  +  l    ,    3o,       <J> 

+  F  l0g  a 


f  (/a  I    ,       (x  — 

J  (a3  —  l)(x*  4-  1)       «     b     (as 


!   ,      (a—  1)  (a2  4-  l)"2"       1 


J  a3  —  l 


cïa 


j"         <fc 

J  a  (aa^ 


Oa2  4-  15a  —  6 
dx  1      , 


-J, 


U„  -  4-52  +  I 


(7,?.      2  = 


1 


x  — 


1  1  ,       „ 


(ûra^  +  ô)'       6»<&    '    262r[>2    '    36(|>3  ~  6'      °  ([, 

f  rfa  _  2a  c  —  a6a  —  62        1  a2       6  (6ac  —  62)   f 

J  a  :  aa2  +  6a  +  cf  =      c  (4ac  —  62)  <p   +  2c2     g  <i>  ~~  2c- {lac  —  62)  J 

f  (7a  a  —  1       .   1  .        a-  —  1         1 

J  (_"-_)  (_«+!)•  =     "  Ma^+T)  +  4  l°g  ^Tï  ~  2  arc  tg  *■ 


dx 


:  I  j 


I  da  a?+  I       .    1  .       a  +  1  )*       1 

J(a-W)(a2  +  l)2  =  4laMTI)  +  8l0g^2-+ir-(-2arCtga:- 

f  da_  _  (a  —  af  —  5  (a  —  a)  (a  —  6)  —  2  (a  —  6)2 


-  af  (a  —  6)5 
da 


2  (a  —  6)3  (a  —  a)  (a  —  6)'- 


3        1       a  —  a 

(a  —  6)'   0ga  —  6 


a5  +  a'  H-  2a3  +  2a2  4-  x  +  1  "    4  (a2  +  1)    '   4      &  j/-»  4.  L 


a  +  1       ,   1,         a  +  1  1 

jy  -h  j  log  </m8    ,    ,  +  g  arc  tg  x. 


r     x 

— r. j  dx.    Voir  p.  26. 

J  ax°  -f-  6  J 

1"      a2 

.'   ,    ,  .'/a.     Voir  p.  26. 

J  aa0  +  6  * 

J  (aa  -t-  6)3  ax  ~  a3  |      2$*  +  3cd3       4ri>1  ( 

f a  (a  +  1)  __  1    f    da  f dx  1    f  a  +_L 

J  (l  —  aï)  (1  +  a;2)2    X  ="  2  J  1  —  x       J  [l  +  a2)2  +  2  J  1  --  a2 


(7a. 
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C    Sx-  +  X  —  2 

J  (s  —  l)5  (X2  4-  1) 


,  1  5  .    3  ,        %*  +  1 

aa;  =  —  ^-r-   — rvi  —  et7  _   ~T\  -"  x l°g  ? —  — tvï  —  arc  te  x. 

2  {x  —  l)2       2  (a  —  1)4     &  (a;  —  1)'  & 


J  ^+6  =  5a  j  2  l0g  (*  +  k)  "  P"  C°S  5  +  P'  C°S  T  +  Q<  Sln  5  +  Q'  Sin  ~ô  1' 

/a?  2A;2  il  2tc  -  lV  -  | 

^X^+l  dX  ==  5a  i  _  2  l0g  ^  +  ^  "  P"  C°S  T  +  P|  C°S  5  +  Q"  Sin  %  —  Q<  sin  5  (' 

fa;2        ,  2fe3  U  2:1^  -  .     2-        n     .     7i  I 

f; 


aJ        7         2  A:1 

dx  =  -=— 

5  a 


ax5  +  b 


1  tc  2tc  tï  2tï 

vT  log  (a;  4-  k)  +  P0  cos  K  —  P,  cos  -_-  +  Q„  sm  ^  +  Q,  sin  -=- 


dans  lesquelles     k  = 


x  sm 


P»  =  9  log  C*2  —  2kx  cos  r  +  fc2)>    Qo  =  arc  tg 


k  —  x  cos  '■=■ 
5 


f_*. 


1  On  a;sm- 

P|  ==  9  l°g  (*'"  +  2/kc  cos  —  +  «*),     Qi  =  arc  tg  — — 

ft  +  #  cos  — 
5 


^)s        a4 1    <r>     -2<i>2     (jv-  ^  4<[>i 


'2a;5  +  3 
a;5  —  9a; 


dx 


7  log  x  4-  -1-  log  (.r1  -  9)  +  ~L=  log ^  +  -L  arc  tg  4= 

a      ë  12      s  l  2i/3         «  +  l/3       1/3  Ki/3 


J  a;5  —  2a;4  +  8a;2  —  12a  +  8       = 


a3  4-  a2  +  2 


i  ,?'■'  +  a£ 
J  ,r   —  2,r:> 


4-  x 
(x--  [)■ 


'1,1 


x  4-3 


7x  +  2  9  i/a2  — 2a  +  2   ,19  .         ,, 

20^  -  2a  -|-  2,  +  100  log  -  ~x+*-    ■  +  50arc  tg  <*  -  lj- 

5 


2WZTY)  +  2  loS  ;r  —  4  lo£  (*  —  1)  —  4  lQg  (#  +  0- 


2    ,         6 


,  +  9log*    ,.' 


fa"  +  3a;   , 

— s-? —     ,      «a;  =  -  4- 
J  a-  (a;  —  l)û  x      x —  l       (a;—  lj 

f      2;1  1 

dx  =  -  log  (a5  +  cl-'). 
J ./     |-  a°  5     6 

f        .r*  ,  1    \  U>        Sir    ,    Air  b'      ,    .  | 

J(«.r    ,    /,)''/X,==â'M>     "<lr"r3.|,''-4«l.^rl°g<IM' 

J.r^  +  l)2^^rTa2  +  l0g^ 

. ,   a— ;  dx  =  ,  4       log   a2  Jr  x  -\-  l)  +  ■     =  arc  tg 

J  x°  (x-  4-  a  +  i)  ■  -  •> 


■J.r- 


Çxl  —  5a:i  —  30a'2  —  3iîa  7  1  —  x     ,   . 

J  —te  +  i/fa2  -  4)       **  =  (T4^  +  log  (x  +  ! 


/  3  1/3 

X  +  2 


(a  +  i)3  (a2  —  4) 
f    ô  —  3a  4-  Ga2  4-  5a5  —  a4 


log 

^  X  —  2 


J  a5  —  av  —  2a5  -f-  2a2  +  x  —  l 


r  oa 


2a2  +  7x  —  3  ,        ,r  —  1 

a;  4- 1)         g  (a/TT)2 


2  a;-1  —  x- 


aJ       , 
.'  «a5  4-  6 


a      &   j*     i 

a       <(  J  «.rj 
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J 


x- 


106-   ,   5&s       5b v 


ax  4-  b) 


,ir  ~6       <J> *"  +   TTg 


i*— *  +^-3^  +  4(|7-5M°s<l>r 


y* 


J 


(te 


—,  j  -g  -    -j-  -1 3—    -  56*$«  +  56M->  —  6J  log  <I> 


ax  -\-  b 

-— ^  = 

J  1  —  .c2 

a;1       te-   ,     b- 


-log(l-z2). 


rt.t-  4-  b  4a       2a-       2a'     ^  ' 


x7'       1 
àx  ■==  —  +-  log  te3  —  1). 


/; 

Ja;*— 1 

I  —        r  ax  =  -TT-  —  -arc  tg  a;2. 

I     -^ 

J  ax-  +  ^ 


f    ,    Jr        c\x-        tb~>       2bc\       .    1  bx        3b-c    .     c2  \  , 

?  +  «»  -  ï?   Y  "  feï  "  ^   *  +  fe  -  W  +  2a->)  log  * 


6a;  +  c  4a      3a' 

/  bs        ob7'c      ôb<-\    Çdx 

1(^+6)^  =  ^1  8-     2-+106'*-  -106- log  « 


<[)  2(|>- 


— TT7  (lX  =  -  56$    4"  "'f    -T—,    4-    1062    lOg  (I) 

J  (ax  +  by  a°      2  $         2<j>2      3<i>'  & 


J  1  -X6  ~  12  IOg  (1  -  X  4-  «2)  (1  -Xf  +  2  1/3  S  1  " 


X\/^ 
X2 


f     dx  1    l ,      a:  —  a  .   /te2  —  ax  4-  a2         .- 

)x^a^^V°gxr+a\  x24-aa;4-a2~^3arctg^71 


2a: —  a 


;-  2.»  4-  al 

1/3  arc  tg  -    --=-/ 
a  i/3 


;      dx  Je  \     1      ,      a?2  +  7a:  1/  3  4-  A;2       1  /ta  1  x\         ,       /a\< 

— 1-77-5  = =  log - i-  w  arc  tg  5-5-     —  4-  -  arc  tg  T  .         k  =    .- 

J  a   |    bx"       a  |4  j/  3        .r2  —  /te  j/  3  4-  fc2       6  e  /c2  —  x2  ^  3  &  /c  (  \b  J 


J  a 


4  6a:u      a  I4 


Je  11  .      .x2  4-  fer  -f  A:"2  ,   l  ,      «  4-  Je  ,     1  /ta  i/3l 

t-  <77  log     ..    —7 —    — n>  4   .  log  -r  4  arc  tg  m —      ...         k  -- 


bx6       2a  |U     to  .t2  —  //,f  4-  A;'2  r  3     &  x  —  k  ^  i/s 

Ç       dx  1,1,      x  —  1,1 

—5-7-1    — rr  =  — hv  log  -  rr  arc  tg  x. 

J  X-  \x  '—  1)        x       4      6  «  4  1        2  fi 

f         '/.r  1         b    Ç 

tx       a  J 


x1 


J.lî(«  +  bx1) 
dx 


J  x7'  [a 


ax       a  J  a  -j-  bx% 
l  b    C     dx 


dx. 


4-  bx')  2ax'î       a  J  a  -\-  bx7' 
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f        dx  3a:2  —  1 

-  -  :-, —    ^r  =  -    r^ —    +  arc  te  X. 
Ja;*  (1  —  a:2)  •"y,° 


Ç        dx 

J  x"  (a  + 


aa;1 


dx 


f        ' 

J  xs  (a 


(a  +  6a:2)  3ax'°   '   a2a-   '    a2  J  a  +  6a:2 

6  62  63 


bx) 


iax1 


61  .      a  -\-  bx 
SctJx*       2œ'x-    r  aAx       a3     °       x 


Ç      dx 

J  (â^fT)2  ~~  3  (a:2  + 

Ç       dx  x 


x  .   1  ,         (x  +  l)2      .      2  2  a;—  1 

-  -  log  -^—         — r  +  -     =.  arc  te  - 
i)  n   9     s  a;2  —  x  +  l       a 


3^/3 


1/3 


J  a 


cte 


(a  +  6x3)"2       3a  (a  +  bx*)       3a  J  a  +  bx 
dx  1  « 


f        dx  l  «  3  a; 

J  a;2  (a2  +  x-)-  "        a'x      2a*  (a2  4-  x'1)      2a°      '   6  a 

J  a^(a2  —  a2)2  "     ~¥x  +  2a°   °ë  x  —  a  +  a-  J  {x-  —  a 

Ç        dx 

l  Xr  (x:1  - 


3a;2  —  2b 


+ 


L=  iog  «  +  k6  . 

J  a;2  (a2  -  6)2      26-'.r  (6  -  -  a;2)       462  y/b        x  —  \/b 
dx  bx  l  âb    f     dx 


2a-  (a  +  bx 


1  36    j 

2~)  _  ¥x       2ar  J 


a  4-  6a;2 


_L _6_    _  36^    ^  46*         <E> 

(a  +  bx)-  a\[)       'àa~x~ù       a*x-       a*x   'a5      ^  x 


I  ^* 


dx 


3bx  —  2a    ,    ac  —  b2    .   2abc  —  b° ,      x'2    ,    2a2c2  —  4a62c  +  6 

-——.     -  Joe       + 


x*  (a  -\-  bx  -\-  ex*)  6a?x5  a-x  2al 

b  Çdx      c   rx 


2ax 


4  Çdx 


tte  l        6  («a: c   r, 

}  r-  [a  +  bx-  +  ex")  ~         ax       a  J  q>       a  J 


I 


dx 


i 


a  +  6a;3  4-  ca 


CX') 

Voir  p.  31. 


«I» 


dx. 


oa' 


4TlT^P  +  sjTT^)  + 1 arc  ^  x- 


8as 


(a2  +  a;2)5  8a '(j)2 

f       ria-         =  a;  (5a2  —  3a;2)    .   _3_  .      a 
)  (a1  —  x*Y  ~         8a'tb2  r  16a5  °g  a 


4-  a; 


x 


f      dx  x 

J  (o  4-  6a:2)3  —  ia^2" 

f. 


3a; 


3     Çdx 


Sa*®    '    8a2  )  <ï> 


»•!■>  -;/ïrVK2 
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j  x*  {a -\- bxy      2a/\\y        a"<\>       2a'\xi      axx       a 


36        662  ,       <\> 


-C 


!  i  ,.-j 


dx 


x 


(,^4-  i)2(a;2-  J 


,    l  .      a;  —  1       1 

-j-  -  Jog  -  -  arc  te  x. 


■i  (x*  4-  1  )       8     &  x  4-  l       2 
1  1  1 


a;'''  —  a3  —  a:1  4-  a;3  2a:2      x      2  (1  —  x) 


4-  2  log  a;  —  l  log  (1  —  x)  -  -  j  log  (1  4-  a). 
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Ç  dx  J_       V/r  __  36c       Z62  _  2c\      1 I_  ^         1> 

Jx-  (a  +  Ijx  +  cjj«)«  a2a:  +  L«2        a        l«2    "  «/  ^(4^  —  62)d)  +  ÔT-     g  â* 

/6'       658c      6c2\     _1 /"«te 

'a5        a-  a  j  Aac  —  62  )  <]> 

Jx-(a 


dx 


b  b  3b  1  46         <l> 

(a  +  6a;)*  ~        3fl-<|>  aJ\\>-        ah\>       axx       a3     **  x 


J 


dx 


2aç_+J>)_J_ 


3c 


+ 


6c2 


(a  -f-  bx  4  ea:2)5       4rtc  —  62  I  2$2    n    (4ac  —  62)ci>  (  ^  (4ac  —  6 

fte  i  _i _J_         l_        ii* 

(a  -4-  6a;)3  —  4«ci>*       3a*$3        2a3$2        a'cj)       a3     ^  x  ' 


Çdx 
?  J  <l- 


J  x{a 

r. 


dr 


2a;  —  1 


1 


(x  —  1/  [x  —  2)%x-  2  (a;  —  i)2       2  (a; 


i    2  log  [x  —  1)  —  -  log  a;  —  ^  log  (a;. 


f  fte  _  .r  —  cos  a        3  (a'  —  cos  a 

J  (.r2  —  2a;  cos  a  4-  l)3  ~  4$ 2  sin2  a  8(i>  sin4  a 


0    ,3  x  —  cos  a 

+  ~ — — —  arc  ta 


sir  a 


sm  a 


Y1-2 


a  +  bx' 


dx  —  -     - 
2  J  a 


</.£■ 
+  6v  ' 


^  --=  x*. 


J  (a  +  kr)2 


J. 


x 


4  6a3  +  ex 

Ç       x 
Jïâ 


3a<|>       3a  ;  (I> 
dx.  Voir  p.  31. 


(a  +  ta2)3 

r       # 

J  (a 


Jfa 


2  +  x  +  l) 
a; 


rta;  =  — 


tte 


(a  +  6a;  4-  c,-r2) 


^  da 


46  (a  +  6a;-)2 

_  xz  +  3a°-  +  3a;  +  2 

6  (.r-  +  âT+  i  - 

i_    _  h   (lLr 


2  2.r  +  1 

—  arc  te 


3i/3  6     l/3 


4c({) 


6a;  4-  2« 


36  (2«c  4  6) 


36c 


fête 

2  (4acr:^T2)4i.2  —  2  (4ac  —  62)2  *|)       (4ac  —  62)2  J  *~ 


f       s  4-1 

J  fa-2  4  4a;  4 


(a-2  4  4a;  +  6)3 

f       x  4-  1 

J  (a;2  4-  5a;  4  4); 


r  ia; 


a;  4-  4      3  (x  +  2) 


8(i> 2 


32(i> 


32  ^  2 


arc  tçr 


x  4-1/2 


'  •) 


,        ,ï  +  1       2a;  4  5        1  .      x  4-  l 


-— :  dx  —  =-;  arc  tg  -| 

Ja"  4  a-  3a"  &  \al 

JcC! 

J  a 


x-       ,  1  .      x'  4-  a 

— -  dx  =  —  log    .  - 
-  xb  iia     &  a"  —  a 


x-        ,         1    i      c/,2- 
.    .    6  dx  =  T    — — 7-s 

h  6a6  6  j  a  4  62- 


2-  =  ./■-. 
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dx  =  — 


36  (a  -f-  bx5)      3a  (a  +  bx:') 


X3  —  9 


f-  ' 

J  (a  +  6a;5)2 

J  a;6  -  10a:5  +  9  tte  ==  2Ï  ]og  x^  ~i' 

f  x°-  

J  ax"  4-  te5  +  c 


.v 


dx 


log 


2ax3  +  6  —  (/  62  —  éac 


3  i/  62  —  4ac        2a*5  +  b  +  ix  62  —  4a  c 

2  2aar  +  6 

=  arc  tg 


3  [/  4ac  —  6-  y  4ac  —  b'1 


b-  >  iac. 
A-  <  iac. 


I        a;2         ,  x  x  l  * 

7^5 ^  «#  =  77-3 -, — s  +  77—.  arc  tg  -  • 

J  (a- -^- x-y  8a2$       4(|>2        8a-  &a 

f       ,r-         ]  x  x _1     Çdx 

J  (a  4-  bxj   x  ==  8a6$  "~  477ar-  +  8Ô6  J  "$ 

r  x-  ,i  3*     .    i  x 

,   »    ,    ..w   »    ;    r.w   »    i — rr  «•*  = r  arc  tg  — -      .,  4"  arc  ^S 

.'  (X-  4-  4)  (X1  4-  2)  [X2  +  1)  3  s  2  —  .X'2        1/2  1/  2 


(,*2  +  9)  (a;2  4-  4)  [X*  4-  1) 


J  (s2  4-  i 

le 


X* 


dx 


1  ,2  #3  x 

—  arc  tg  «r  H-  V7  arc  tg  —  -      -  arc  tg 
24  6  15  6  2        40  s  3 


X*  ,  l  l  ,     (a  4-  1    #    .       1  X 

[x*  4-  a2)  (*«  -I-  a)  (*2  4-  l)  dx  =  ^=-  1  N       ^7  arC  tg  ~a^  i*    +  ,7T r°  ^  ( 


Jf*2 


ar 


(a:2  +  a2)(a;2  4  62)  (a;2 4- 1 

1 
6 


7  1  a     ~'^  .x  6 

gmj  =  — 7-, 77-777, -arctg.cH       ,    -    .     „ —  -    arctg     — 773 9,  ,.„      ,.  arc  tg-r 

(a2  — 1)(62— l)  (62  — a2)(a2— l)         ôa      (62  —  a2)  (62  —  1)         66 


a;2         ,         1  1         1  a         a 

dx  =  r^      - r-  r—: 


(a  4-  bx)" 


3<I>  '        2(1) 4        5$s  \ 

(P  —  2ae)  x  ±_ab   ,    (  iac  4-  62)  (2r,r  +  6)   :     2ac  4-  6^    f«te 

*v  I  , 


r ^ dx  - 

J  (a  -(-  bx  +  c*2)3  2c  (-lac  —  6i)  (|>-     '       2c  (iac  —  62)2$  4ac  —  /;2)-  J  $ 


'  X2  -,t+l  ,  4a:5  4  6,r2  4  7x  4-  4       8_J/'  ^  2.r  +  1 

(a;2  4-  x  4-  l  )a       =        3  (.r2  +  a;  4  1  J  9     arc  fcS    ^  3 

f(a;2  4  l)2  -  lô.c1  4-  30,r-  --  40r-  4-  20,r  --  7 

rTTr  a,x 


te—  1)' 


15  \X  —  1J3 


Y- 


X'; 


x-' 


a  4-  bx" 
x'- 


dx 


1 


2   la  +  bz> 


dz.        z       x' 


J  (a  4-  6,f  )2 
ar 


.,  a1,!- 


_x_        l    fdx 


.dx.  Voir  p.  31 
J  a  4-  6a:  "  4-  txb  ' 


f— i 

J  a  4 


(a  4-  6a; 


sv  o*a; 


a;1 
Ja<i>2 


a  -4-  26x' 
'46-ti)-! 
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i 


J  x"  —  2x5  +  x%  4  x2  —  2x  4  1 
1/  2  -f  1 


dx  =  -  .w^r^  +  f  loS  («-  0  +  '  ^r- 


8 


log  (a2  —  a;  (/  2  -f  1)  —  - — - —  arc  tg  [xy  2  4  1  )  —  —       —  arc  tg  (ce  |/ 2  —  1  ). 


J(rt  +  te)"  64  !       2$-        <I>:>       4<d1      ocdM 

f ®! jr  _ 

J  (a  -f  te  4  erc8)*       "  e2  (4ae  —  62)  <u 


(Sac  —  62)  te  4-  (2ac  —  b-)a   ,     L    . 


6  (6ac  —  6»)    (dx 


i: 


c2  (4ac  —  62)  J  <i) 

f      X'        ,  &R  |  1       ,        X'2 '+  foc  |/  3  4  A*    ,1  for  1  x\ 

—.—t.  dx  =  —  > =  log  -  — ;-=•  4-  77  arc  tg  -ri ;  4-'  T  arc  tg  T  \ , 

!  a  4-  In.6  ai        i  ,      *      "  ^.2  _  /^  1/3  4-  /c*    '    6  B  A'2  —  x2        3  "  /<;  | 


4  |     3  x-  —  «X  |/ 

dans  laquelle     A;  = 


^ 


f        xl  I    [  x2  1    .  r    '   2/         ,i/3  4x- 

J  (ÏT  +  to^  **  =  24  I-  2TT^  _  30  l0g  "T— T~     ^  +  7FarCtS3^ 


•^  Q  ' 


I 


J  (a  4-  te5)2 


36$  +  36  J  4>  rfa'" 


.'" 


J  [x2  —  a)-"' 


(te 


5x 
8$ 


ax        3  f  dx 
ï^  +  8  J"^  ' 


5x  3     (dx 


f  X1  ,  ûfX 

J  («  4-  te2)5    X  ~  Wïy2       blrc\>  8b-  J  «|, 

f            a;4              ,    _        j  crx  6a;2       x3 1    l        a2  f  d.r 

J  â      te   I-  ^            ~  I  ^  2c*  +  7  (  â7  +  c1  J  d>3 

f      x'         .         lit.  2a  2a2   ,    a5        a*  I 

MX  =  —   ' 1 5 


.'  (a  -h  te) 


63  |       <i>    '    (i>-        <jv'        <[)'       5ct>6 


i'/1 4-  1  1  3x(l  —x2) 

—       —ax=-  arc  tg  — , —    — r— r  —  ■ 
J  x"  -f-  1  3  fe  x*  —  4x"-  4-  l 


f  a4  4  l      7 
J  (x-  —  1)- 

l'aa4  4-  te2  4  c 


2  ,    x  +-  2  _  4 1/  3         t     2aj  +  1 

9(x-')      9(x24-x4-l)+      9     arCug     y-6    ' 

dx  = a  J  rr*  + (i  - 2a)  iûT^f +  (a  +  c  - b)  J  (tt^ 


(L  +  x2)3  '   J  i  4-  x2    '    v  ""'  J  (L  4-  x1') 

[dx4  —  30a-3  4-  40a2  —  20x  4  7 


J  (x— l)b 


dx 


15  (x—  l)5 
dx  2  c  f       dx 


a  -f  te3  4  cxa       k  J  -icx'  +  A        k  J  2cx:'  4-  B 


:  J  2c.t'3 


(Z,r 


J  a  -f  6,r3  4-  ex"  A-  J  2c,«3  +  A 


2c  Ç       x         1        2c  C       a 
le  J  ->cx*  4-  A       "  F  J  2c4?" 


J  a 


dx 


&  —  h 


f  B 


dx, 


—  6  f       dx  fc  +  6  f ç 

A      J  2cx3  +  A  ^       /c     J  2cx3 


4  te5  4  ex"  "*"         k     J  2cx3  4  A  '       k     J  2cx*  4  B 

k  —  b  f       ,v         ,      ,   k  +  b  Ç       x 


J  a  4  6x 


L^  dX-k~h    {         *  dx    1    A'  +  &f         ' 

3  -j-  CX"    '  k       J  2 ex  4  A  /f"     J  -ex  ' 


+  B 


dx, 


32 


dans  lesquelles     le  =  [■  b-  —  4ac,      A  =  b  —  le,     B  =  b  4-  A-,      lr  >  iac. 
I  a+b&  +  c&  ^  îîâfsm  £  (—  P"  sin  2s°  —  P)  sin  2s'  "  Pi  sin  2s"2  +  Q"  cos  2£°  +  Ql  cos  2s'  +  Qi  cos  2e*)' 
L  +  bx*  +  CX°dX  =  3^Tin"s  H  P»  Shl  £»  -  Pl  Sin  £'  -  ?2  Sin  e*  +  Q»  C°S  £"  +  Q'  C°S  £'  +  Qs  C°S  4 
J  a  +  fc£+cs»  *"  =  ^sinl  (+  P«  Sin  £"  +  P'  siu  £<  +  P«  Sin  '■  +  Q"  C0S  -  +  Q<  C0S  £'  +  Q*  C0S  4 


)  a 


xx 


4-  bx*  4-  ca' 


dx 


3cgsine  (+  P"  sin  2eo  +  P<  sin  2s«  +  p*  sin  2£*  +  Q"  cos  2£o  +  Q.  cos  2s<  +  Q*  cos  2e,), 


dans   lesquelles     lr  <  êac,         q  =  (— |    ,         cos  £  = =, 

\c/  2i/ar 


2i/ac 


e         '  (27r4-e),         e,  =  i-(4iu  +  B), 


Po  =  2  ]°S  [x°~  ~~  2%x  cos  £«  +  ^)  '       P|  =  9  l0g  ^X~  ~  2qX  cos  £'  +  ? 


Ps  =  r,  log  (.x5  —  2ga  cos  e2  4  g2), 


Q0  =  arc  tg 


a;  sin  e0 
q  —  x  cos  e„  ' 


Q,  =  arc  tg 


x  sin  £, 
g  —  X  cos  e,  ' 


o(J)         o 


1  +  az"- 


dz. 


x-  —  a 


| x—dx 

.'  (L  —  a;2)-1  4(1—  x-)2      l  —  x1  2     &  v 

fa5        ,  1  15a      5a2    ,    10a''  5a1    ,     a6     .    ,  | 

-    — * — r- dx  =  -r-.\      5-  H t  —  - — r  -r- 1. — «  +  Joe  <b  } ■ 

f  xs  4-  1  ]  1  1 

</,*:  = — - .-  -4-  -  log  fa2  -p  1)  4-  arc  tg  x. 

J  x"  4-  x4  a;      3a?-      2    &  ^      '  '  '  & 


STî? *  "    " &?-te  +  g  +  ï log ,x' " **  +  2)  +  5 arc  tg {x 


Ç      x°  - 

J  (,*2~~2 


Q4  =  arc  tg 


X  sin  £,, 


q  —  x  cos  £, 


1). 


x*         7         a1   ,     ax        4a    l'aa? 
;aa 


(a  +  foc5)2  62      362<i>       36"'  J  ci) 


f       ,ri;         ,    _  x  )  .    |    Ha         a2 


15a  fa1^ 

&»  r  '  8<i)    4(i>2  \  "  w  J"$ 


r     a 

J(aT 


a" 


1  15a2    .    Ida5       5«4    ,    3as 

6a)r'  b'  |  <i>  (ï)2         f]>''       2(j>'      5$ù  &      i 


xi;- 
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xG       .  1   \<\>''       6rt<|>3   ,    15aM»4       20a:<[>3  ,    15aJ4»2      n  -  ,  , 

1-  te  '/X  ~  F  !  6   -      5     +       4         -  -T  " +  '  "2-     ~  8fl#*  +  a    l0g  * 


J  a 

J  a  +  te2       ="  56 


«x'3   ,   a2x      -a3    /"dx 
362  "r   63  ""  F  J  tj,  ' 


— r  ;   ;  dx 


x1       ax      a-    (dx 
f  te3  "*    "  46  "  F  +  6»  J  ,|, 


ax  =--  —r  —  i-    I      '».' '. 


J  a  -\-  te'  36       6   J  <|, 


*X>  7  lA-  Cv  II/.  i 

ax  =  — .- —  ,      —  ax. 


a  +  6a  '■  26       6  .'  <j, 


J(a 


dx  = 


1    i  (J)3       3a  <1»1 


a" 


+  6x)2  h'1  I   5 

T        a:6         ,    _  x_  J  te    _       _     «-  (       5a2  (Va 
J  (a  +  6x2)2      '    =  6=  I    3        la       2(1»  (  +  263  J  c|, 


+  5'a2c|)3  —  l0a:,<[>2  -f  15a'([j  -         -  6a*  log  <]> 

<I> 


(/;/■ 


r 

J  a  -1  6x2 

f       a.0 
J  (a  +  6a)3 


ex 


bx   ,    x3    ,    ab    fdx 

dx   =    —      5-  +  ^  +  75  . 


c"         3f 


dx   ,    b-  —  ac 
c- 


—  dx. 


1_|  4>' 

6  M    4 


15a-'<|>- 
2 


6a3         aG 


dx  =  -  ^-     v-  ■  -  2a<p:'  +  :  —  20arïi)  +  .,  -  15a'  log  tj» 

<T>         2<J>- 


dx  = 


1   j  <I>3 


o   ,    ,~   <•          15a1    ,    3a°        a1'        _n  , , 
3acf>2  +  loa-<\> .,--,-  —  20a"  log  <  > 


/. 


dx 


1   |  <1>2 


20a3       15a4    ,    2a3         a'1 


-  6a<l>  i  -  -r— s-  H .  --  -r—,  -\-  15a2  log  <j» 

a-f6x)5  b'  \   2  '         <j)         2(p-        <|>        4cj>4    '  & 


XT 


r     dx         2  i       xc 

J  xj3  +  5x")  —  18    °g  3  -4-  5x>'' 


f        dx 
J  x2  (a  + 


1        *  i'"  dx. 


6x3)  ax       a  J  (j, 


f        dx  1  6  fx 

J  x3  (a  +  6a  '  )  2ax-       a  J  <|> 


(a  +  6x4) 
dx 


dx. 


3ax3       3a2  A  °  x3 


J  x4  (a  +  6x 

f       dx_  1 ^  1    , 

J  a3  (x2  —  a)  "'"  2aV-  +  4ax4  +  2a3   °g 

Jx* 


s*  —  a 
x2 


dx 


64     ,    63  ,      <t> 

-     A — ,.  log 


(a  +  bx)  5ax5       4a2x4       3ar,x3       2a4x2       a3x       a 


f        dx  1  1  ,  x3 

J  x  (1  -fxf  ~"  3  (l  -|-  xs) +  3  og  1  +  x3 
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C        dx         _  1  1    ,       a  -j-  bx* 

J  x  {a  +  bx5f  ~  3a(a-\-bx*)  ~  3Ô2  0g       x~* 

Ç         dx  b*  1       ,      2b  362     ,    463       564 .       a  +  te 

J  x:'  (a  +  te)2      a-'  (a  4-  te)      4a2*4      3a°xz      2a4x-      a5x       ati      &       x 

Ç         dx         _  63       _  4c?  _    _1 3b      _  66^   ,    10^ ,       * 

J  ce4  (a  +  te)5  ~     ~  2ai<p-      a54>       Sa3»3      2a4£2      a5»        a6      g  a  * 

f         dx  b-  362  66«  1  4b        1062  ,       4> 

J  x7-  (a  -j-  te)4      3a5<t>5       2a4$:!       a5(î>       2aV       a5x        a°       &  x 

f  dx  16a;r'  + llx2+9^  — 3   .    l.      .x2   ,      13  2x  -f  1 

J^r+¥+^?=        hës*-        +2l0^  +  3>7iarcts^7i- 

J  #2  (a  4- 6#)5  ~        4a2  o4      3a3<i>5      2a* o2      a'D$      a5x      a6     g  x' 
dx  1  _1 1_     , 1       ,      1         _1  ,       «I» 


„'  .c  (a  4-  te)u       5a  ci>5       4a2  <ï>4       3a3  <t>3       2a4  4>2       a5<&       ab     ^  x 

f dx^  1     /        _a_\_        6  (2cx  4-6)      j         .     ,     a  j   .     1    ,      a? 

J  x  (a  4-  te  +  c#2)s  ~~  2a2<D  \        2cj>!      2a2  (4ac  —  62)  <j>  I     +    q  +  2$  j  "h  2as     g  $ 

~  2a3  ! i  +  2q+  6?2 1  Jf  '        danS  kqUelle    q  =  4a^b  * 

j* dx _j ^  (dx_  _     c_  Çx_  dx_%b  fdx  > 

)œ{a  +  bx  +  ex*  4-  dx3)2  ~  3a<|>       a  J  ic<ï>       3a  J  <t>2  3a  J  <|>2  ' 

J  (a 


*  .7.   „Al_JL 


(o  +  6*)7^;     62  I       5<D5  +  6cï>6 


J  (a  4-  te)7       =~  63  |       4fj)4  +  5<î)s       %<&« 


(       x*  +  x  4- 1        j    _  3a2  —  s  4-  4      1         Qe24-1)50e— l)6 
J  #2  (.-r2  4-  l)2  (x  —  1)  4a;  (x2  4-  1)  "    8  log  x»6 

C^r3       dx  -  Il L  4-  ^-  ^  4-  -^-  |. 

J  (a  +  te)'  64  )       3<J>5  r  4<I>4       5<J>5  ^  66(J)  ( 

( &_    ,        l^j L  +  i<L  _^!.^i^!_     a4 1 

J(a4te)7         ~&M       2((>2  +  3(j)5       2<I>4^  5(1.5       6«i)6i* 
J(a  +  te)Tda!="6«l      <î>  +  2(ï>2      3<ï,3+2(D4    "^"^e^M* 

J  (a  4-  te)'  ^       6'  !  4,        2<D3  ^  3a,3        4«D4  ^  5&       64."  ^      ë  *  ( 

C     x'       ,    _  x-'       ax-      a2  f      ff        , 
J  a^te"3  dx~  bb~  2b*  +  b-  J  a  +  te3  a,r* 

f  ^T  W  _      ^  ^      f  #*  7„ 

J  a^hte"5       ~  36       6  J  a  4-  6a;5  a^' 
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f       x~         /?    _  x*        ax*        5a  Çx  . 
){a~T~bx^f      ~W^3b^>     WJ$ ax- 

— ^ — ~    ,  ~      dx  =  ■=  x1  —-  x*  —-  x*  +  2a;2  —  4a  +  4  log  — -— -  • 
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a;       +  2    og  i/x~TJ  —  1 
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J   ^4 


dx 


5a  5a2  | 
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jVââT£l> 

J       x°-  ' 

Cl/ax  —  b 
J       x9- 

jV  aa;  4-  6 


da; 


_2 
m 


i/$  -  -  \/ 
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26â72  +  ~46â;        86  J XV$> 


TT .   /  mx  4-  n  -, 
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J  V         a;  i  /  «  \ 


6  —  ax 
]/  a 
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a;  V  /  -        -dx  = r —  y  a-  —  x-  4  -r 

J      V  a  —  x  2  2 
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J  (a;  4  a)  [/x^^â9  ~  aV  x  +  a 


dx 


(ax  4  b)  \Za?x%  —  fr2      «&  V   as  4  /> 


\ 


/« 


dr  l        ,14-  ax  -f-  |    (a-  —  l)  (x2  —  1] 


x  4-  a)  l/£2  —  1       i/a2  —  1 
i 


log 


x '  -j-  a 


a2  >  1. 


arc  cos 


ax  4"  1 

a.-  4  » 


Jfx 


<ftc 


0»  4  ô)  1/ 


1/1  —a2 

a;2  —  a2  =  J  («4  &)  ^2  4-  a  —  '> 


a2  <  1. 


dfe 


K^'2  —  a-  =  (x  —  a)  z. 


J  (r*x 


dx 


(r2x  4  PQ)  \/r*x*  —  g2  qrV  r2  —  p2 


arc  sin 


prx  -f  qr 
r%x  4  PI  ' 


f ax =  — =L=  îog 

J(x-\-  a)\^l—xi  Kl— a2 


1  4  ax  41/(1  —  a2)(l  —  s') 
a:  4  a 


a2  <  1 


l/a2  —  1 


arc  sin 


ax  +  1 

x  4  et 


a2  >  1. 


r  dx  l  ,   .  a  - 

J  (X_|_  aM/^3T72  ~     "  a  V  â 


J  (a;  -  1 


)|/a!-,i' 


4-  x 


J(x 


(x  --1)1/1  —  a;2 


»  /l  4. * 

Vï 


(x-\-a)  Kfc2  —  x* 


J(a 


x 
dz 


[a±b)z*+  a  —  b 
1 


\/  ^  —  xi  =  (b  —  x)  z. 


log 


|/(fl  +  ^)(H  x)  —  K  (fr  —  a)  (b  —  x) 


y/tf  —  a?        V  (a  4-  b)  [b  4  x)  4  K(&  —  a)  (fc  —  s) 

a2  >  fc2. 


a2  <  fc2. 


|/a!-i8 


arc 


.  /a  +  i)    H* 
g  Y    a  —  b    b  —  x 


r  dx 

J  (x  —  a)  i/l  —  x2 


1(1  -  a)  ,2  -  a^T  *  ^  +  1)  =  *  -  *■ 

«(««4-  1)=  —  2z. 


dz 

J  ae*  +  2z-\-a 


Kl  — a2 

1_ 

Y/a*  —  \ 


log 


l— ax  — Kl  — a2Kl— a:2 


arc  sm 


x  —  a 
—  ax 


VT^-ti 


log 


1  —  ax  +  \/l—  a*Kl  —  a;2 


.i'  —  a 


•     a2  <  1. 


2  .  /a  +  1     i  —  x 

— ==  arc  tg  \ .  — -    -  • 

x  —  a       i/a2 i         b  X    a  —  1     1  +  # 


a2  >  1. 


47 


dx 1  V{a  4-  b)  (1  +  aj)  —  l/(a  —  6)  (1  —  «) 


r  a#  i 

J  (a#  4-  V)  VT^~&  =  l/a2       e2  log 


{ax  +  6)  l/l  —  x%      Va?      62     ë  V{a  +  b)  (1  4-  £)  +  V{a  —  6)  (1  —  x) 

l  .    a  4-  bx  , 

arc  sin  1 —       -  •  a  <  0. 


a  >  b. 


y/\>*  —  a"-  b  4-  a* 

J  {b  —  a»)  i/o2  —  a2x2       ab\/  b  —  ax 


r  dx  1  ,      [/{an  4-  bm)  {b  4-  ax)  —  \/{bm  —  an)  (b  —  ax)  ,,    ,        „  ,  v    „ 

^==  =  log      v  ^  y  =L .       b-m?  —  a2w2  >  0. 

J  {mx  4-  n)  i/o2  —  a2x2       [/'b'-m?  —  a2n"2        i/(aw  4-  dm)  {b  -+-  ax)  4-  i/(7;ra  —  an)  {b  —  ax) 

=  2  arc  tg  \  /  fL±_* .    °  +  'r  .  a2n2  —  o2m2  >  0. 

l/a'2w2  —  o2m2  Va  —  b     b  —  x 


dx  1  .    prx  4-  or 

arc  sm 


J: 

f_  ^',_  =L      =  log  /;m  -  anx  -  i/frm2  +  an2  [/ax*  +  &  .  om*  4.  an*  >  0. 

J  (mx  4-  w)  1/ax2  4-  b       [/bm1  +  awa  mx  4  n 


(r2x  4- j»g)  [/f  —  »"2#2       gr  l^2  —  r2  /'"''  +  ^2 

dx = 1 ^      bm  —  anx  —  y 

{mx  4-  n)  j/ax2  -t-  b      [/bm?-  4-  an'1  mx  4  w 


1 


log  bm  —  anx  4-  t/om2  +  «w8 i/ax2  4-  b  .  ^j  +  aM*  ^  0 


|/pw2  4-  ^m"2  mx  4-  w 


om  —  anx 
arc  sm  —  bnv  4-  cm    <  0. 


[/ —  {bm'-  4-  aw2)  {mx  -\-  n)[/  -  ab 

dx 


y 


'  J  X2 1/ax2  4-  b 

dx         =  _  i/x-  +  1  , 
x2  \/x*  4-1  x 

dx  1  .      a  1/x2  +  1  4-  x  1/a2  —  1 


r  ax  _  1         , 

J  (x2  4-  a2)  1/x2  4-  1  ~~  a  1/a2  —  1   °g 


(x2  4-  a2)  1/x2  4-  1       a  i/a2  —  1  1/x2  4-  a2 


a2  >  l. 


1  x  |/1  —  a2  .  ^  , 

.,  arc  tg ===.  a-  <  1. 

a  i/l  —  a2  a  i/l  +  x2 


r  dx  1    .      x  1/  2  +  |/x2  +  1  1     .      l/x2  4-  1  4-  x  i/2 

L ; =   ;=   lOg  — -    = =  lOg — -—   • 

J  (1  —  x2)  L/x2  4-  1        l/2  l/l  —  x2  2  1/  2         l/x2  4-  1  —  x  [/  2 

r  dx  1  ,      a  i/x'M^  f—  x  i/aM^T"  1  .      x  l/o^TT  —  a  1/x2  4-  1 

-  — ==-  =  -     -  10g  — —  —  log  '  — v 

J  (x2  —  a2)  l/x2  4-  1       a[/  a2  4-1     &  |/V  —  x2  2a[/à*-\-l     &x  L/a2  4- 1  +  a  \/z%  4- 1 

r  dx  x 

| =====  =  arc  tg  — ==  • 

J  (1  4-  2  x2)  l/x2  4-  1  L/*2  +  1 


dx  l  1  a|/x24-i—  xi/a24-l  a       .      x -j- a 


r  ax 1 1  a|/xz  4- 1  — xy  aa  4-  1  a       ,      

J(x  +  ayi/ôf+l~    ~[x  +  a)[/x¥+î     1+a"-     1— ax4-l/(â24-0(^  +  l)      (a«  4.  i)4  °g  1— ^  +l/(«2  +  1)  (J  '''  + 1) 

J(x24-o2)i,/x24-a2      2oi/o2-a2     e  *  j/F^^-  o  i/x^M2 


1                ,    x  1/a2  —  o2  7,2^2 

-  arc  tg ^^^=  ■  62  <  a2. 


0  l/a2à-  /;2      J  6  /,  y/&  4.  a2 
dx  1  x|X2  4- 1/x2  4-  a2 


r  ax  _       1      . 

J  a2  —  x2l  l/x2  4-  a2  _  a2 1/  2  °g 


2)  l/x2  4-  a2      a2 1/2     &         [/a?  —  x2 
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dx 


x*  Vax*  +  6 
dx 


Vax*  4-_6 

bx 

l 


(1  -|-  x*)  Vax*  +  b      i/b  —  a 
dx 


arc  sin 


x  \/b  —  a 
\/b  \/ax*  +  6 


J(x 


1  2  1/9S»  +  1  +  a:  VS5 

-  4)  1^9^+1       4  1/35   °g  2  |/9ar*  +  1  —  xVSb 

dx  1  ,     bx 

—r  arc  ter , 

ab         6  a  V  a2  —  62  —  x! 


J(a2  — x8)|/a 
r  dx 


6*  —  a;2 


log 


xl/fl+l+  l/ax2  +  6 


(a;«  _  b)  Vax1  4-  6  2bVa+l        al/fl+1-  l/«x2  4-  & 


J  (w  — 


dx 


log 


.r  l/6m  4-  cm  4-  l/w  (ax*  4-  6) 


(w  _  mx*j  V '  ax*  4-6       2  |/w  (6m  4-  cm)         .r  Vbm  -{-an  —  Vn  (ax*  4-  b) 

1 


1/  —  %  (6m  4-  aw^ 


arc  tg 


xV  —  (bm  4-  aw) 
Vn~(ax*  4-  6) 


.< 


dx 


Kn  (ax2  -\-b)  -\-  xV  an  —  6m 
mx*  -{-  n)V  ax"2  4-6       2  Vn  (an  —  6m)     &  Vn  (ax*  4-6)  —  xV  an  —  6m 


^!°g 


=  log 


a*  V  an  —  6m  4-  Vn  (ax*  4-  6) 


2  |/w  (an  —  6m)         x  V  an  —  6m  —  V  n  (ax*  -\-  b) 


bm  4-  an  >  0. 
bm  4-  an  <  0. 
an  —  6m  >  0. 
an  —  6m  >  G. 


I 


Vn  (bm  —  an 
x 


arc  tg 


Vbm  — 


an 


n  Vax*  4-  6 


Vn  (ax*  4-  6) 
an  =  6m. 


6m  —  an  >  0. 


J  x  ( 


dx 


1 


dx 


I 


(mx  4-  w)  l/ax2  4-  6        %  J  .r  l/ax2  -(-  6 
dx  1 


m  Ç 

n  J 


dx 


log 


(mx  4-  w)  l/ax2  -f-  b 
mx  4-  w  Vax*  4-  6 


X2  l/ax2  —  6 


(m2x2  —  aw2x2  —  w26)  Vax-  -\-  b  2™nb     B  mx  _  n  \/ ax*  _j_  /, 

r        dx 

r   '  dx  -  =  =  yx*  _  i 

lx*V!F—  1  X 


r  dx  _      1     , 

J  (x2  4- 1)  Kï2"^!  ==  ï/2  og. 

J, 


l/x2  4-  1 


x  V2  —  Vx*  —  1       1/2 


l    ,      x  1/  2  4-  l^V  —  1 
log 


l/V-  4-  1 


dx 


log 


1/5  4-21/r2  —  F 


(x2  -|-  4)  l/x2  —  1        4  1/5     &  xVb  —  2  Vx*  —  1 


I 


dx 


] 


(x2  4-a-)Kx2  — 1 
dx 


al   a2  -j-  1 


log 


x  Va*  4-  l  —  a  */#2  —  1 


Vx*  4-  a" 


J  (x2  — 


1 


a*)Vx*  —  1       ai/a2— 1 

_l 

~  al/1  —  a2 


log 


xl/< 


1  —  a  Vx*  —  1 


l/j 


a*  >  1. 


a1 


arc  sin 


o  1/  x2  —  1 

Vx*^~â*~ 


a2  <  1. 
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i 
J 

J, 


dx 


i 


log 


l/a2  +  62  +  6  i/x*  —  a2 


(x4  +  62)  i/x*  —  o2      26  i/a2  +  62        a;  i/a4  4-  62  —  6  i/x=    -  a2 
dx 


x*  i/ax*  —  b 
dx 


[/ax*  —  b 
bx 


x  [/bm  +  «w4-  [/n  (ax2  —  b)  ,  .     - 

log        , __  ^./     ^       J  •  bm  4  aw  >  0. 


(ma:2  4-  n)  j/ax4  —  b      2  i/w  (6m  +  cm)        x  [/bm  4-  aw  —  [/n  (ax-  —  b) 


x 


[/  —  (6m  +  cm) 


j/ —  n  (bm  4  an)  [/n  (ax2  —  6) 


r dx l 

J  (n  —  ma;8)  i/ax2  —  6      2  j/w  (aw  — 


=  arc  tg 

/n  (ax- 

x  [/an  —  6m  -|-  [/n  (ax*  —  6) 


log 


bm)        x  [/an  —  6m  —  [/  n  (ax-  —  6) 
x  [/bm  —  an 


bm  -f  cm  <  0. 

an  —  6m  >  0. 


arc  tg 


\/n  (bm  —  an)  [/n  (ax"-  —  6) 

dx 


an  —  6m  <  0. 


r         dx 
JxH/T^oâT2 


k 


dx 


|/1  —  ce2 


l/l- 


J 


dx 
dx 


1/2  1 


r  dx  1 

-  .  =  — =  arc  tg  —r=  -^=-  arc  cos 

J  (x2  +  1)  \/\  —  x2      1/2 


(x2  H-  4)  !/l  —  x2       2  1/5 
dx 


arc  cotg 


|/l— x2       V2 
xl/5 


V   1  4-x2 


2  1/ 1  —  x2 


r  dx  x 

j  (x2  —  1)  i/F^-"x2  ~~     ~  l/n^x1 

J(x* 


1  x  l/l  +  a2 

arc  tg 


4-  a2)  |/1  —  x2      a  |/1  +  a2  a  ^1 


x- 


[  dx  _  1  , 

j  (x2  —  a2)  l/l  —  x2  ~~  a  l/ï^â2  °g 


a  l/l  —  x2  —  xV\  —  a2 


arc  tg 


l/x4  —  a2 
x  l/â2^ —  1 


lr-- 


dx 


al/ a2  —  1  a  l/l—  x2 

x  l^â--^"!  4-  V 1  —  x2 


a  l/l  —  a 


a2  >  1. 


1         ,      a  l/l  —  x*  —  x  l/l  —  a2      ,      , 

log  .  ,__  — .  a2  <  1. 


!/a2  — x2 


ax2)|/l— x2      Va  —  1 


log 


=  — — : —  arc  cos 
l/l—  a 


dx 

;2)1 

dx 


f  dx  1  x  V  a- 

I  -  — —  =  — -==  arc  tg  — _ — 

J(l  4  a2x2)l/l  —  x2      l/a24-l  l/l  - 

J(â 


l/l  —  ax* 

\/  r~ —  *•  a  <  1 

VI  —  ax2 

i/o2  +T  i 


a  >  1. 


/  1  —  x2 
[/a^-fl  '         "  V   1  4-  a2x2 


arc  cos 


i    .      f/l  —  x2  +  «x 


(a  +  6x2)  !/l  —  x2      2wa     &  i/i  _  x*  _  WiC 


n2  =  — 


a  4  6 


1  mx 

=  —  arc  tg  — 

ma         °  i/i  _  X'. 


m*  = 


a 

a  4  6 


a 


J  (x  4-  a 


dx 


l/l  —  x2  a  .    1  4-  ax 

H — r  arc  sm- 


l/l- 


2a 


)2l/l  —  x2      (a2  — l)(x4-al      ^2_1)|  a  +  s  ~    (a2  — l)(x4-a)      ^•_1j- 


arc 


t   \  /a~l     1— J? 
gV  o-r-1  '  1+x 
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r        dx 
J  x9  [/a9  — 


dx 


Va9  — 
a9x 

1 


arc  tg 


xV  2 


{x9  +  a2)  Va9 — xï      a9  V  2         &  Ka2  —  x9 


dx 


(x*  +  b9)  V  a9  —  x9      6Ka2+6 
dx  1 


1  a?i/a2  +  62 

-  arctg.  - 

s6Ka2  — a:2 


log 


a;  l/ —  (6m  +  an)  +  |/w  (6  —  aa2) 


(ma;2  +  n)  K  6  —  ax9      2  J/—  n  (éw'-f-  an)        xV '  —  (bm  +  an)  —  V  n  (b  —  ax9) 

1 


bm  +  an  <  0. 


arc  tg 


x  [/bm  +  an 


[/n  {bm  4-  an)  [/n  (b  —  ax9) 


bm  +  aw  >  0. 


J" 


dx 


log 


xVbm  —  an  4-  i/w  (6  —  a.r2) 


(n  —  ma2)  \/b  —  aa:2       2  i/w  (bm  —  an)        x  \/bm  —  an  —  [/n  (b  —  ax9) 

x  [/an  —  bm 


bm  —  an  >  0. 


arc  tg 


[/ n  {an  —  bm)  [/n  {b  —  ax9) 

dx 


an  —  bm  >  0. 


j 


XKfl.r'^6 


Jax 
.r  [/  x*  4-  1 

r        dx 

J  x4  j/a2  +  1 


l/a;2  +  1  __  1  . 
2a;2  2     g 


1  +  |/«*  +  1 


p/a2  +  1. 


3r 

fifcE  3a2  —  2 

Ja5i/1  -4-  a-2  8a4 


J. 


da:  _  3a2  —  2 

/l  += 

dx  j/aa2  -f-  6       a 


=  -!iog1  +  K1" 


x 


[/ax9  +  6 
dx 


dx 


2bx9  26  J  x  y/ax9  +  6 

1    r    dx  m  r    dx      ,   m2 


a2  (»ia  +  n)  i/aa2  +  6 


_  1   ç    dx  m   ç    dx      ,mf 

~  n  J ,,2 1/ <h  ~~  »*  J .»•  i/  ,i>       n2  J 


da 


(ma  +  m)  |/«t> 


da 


Jdx 
x*  [/ax 


2ax9  —  b 


[/ax9  +  6 
da 


—  f/aa'2 ~+  6  =  =  —  p  ((z9  —  a)  d2.  aa2  +  b  =  x9z9 


f-    - 

./ (w4 — m'a-4 


>« 


a  i/6m2  +  aw2  -\-n[/<\> 


L_     _  w*  ^aMt  -  bm^±n[X^_       .s 


;log 


(w4 — mKxA)[/ax9  -\- b     4n5 i/6m2  -f  an2       a i/6m2 -j- an2  —  n[/<P     4w5  i/aw2  —  6m2       a  i/aw2  —  bm9  —  n  [/ <j> 

1 


aw1 


.      a,i//6m24-aw24-wi/'(j) 


/ 


dx 


4nr>  1/ '6m2  +  an9        x[/bm9~\-an9  —  n[/ q>      2n*[/bm9  —  an9 

dx 


,     x  [/bm9  —  an9  , 

arc  tg  — —   — = an9  < 

n[/,\> 


nx  y  a  +  bx9  an  —  26 


(1  +  nx9)9  [/a  4-  6a2      2  {an  —  6)  (1  4-  nx9)  ^  2  [an  —  6)  J  (i  _|_  nx*)  ^a  _j_  &#!  ' 


Jir 


/; 


da 


aP  (ma  4-  w)  1/  aa2  4-  6 


1  r    d.r  m  r dx_      .   m9  r      dx  mP~*  Ç   dx     —m?   r  dx 

~n)xPi/&      n9  J xT^V%  +  n"  J xp~9[7%  ~  ^~  )x\/%      n~p  J (mx  +  w) j/^ 


/d,r 
a3  j/a2  —  1 

Jda 


|/a2  —  1,1 
— 2^ !"  2  arC  SeC  Xt 


8x*  +  4a2  4-  3 
15a;5 


l/a*  —  1. 
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J: 


dx 


2a:2  +  a2 


&y/W=~iï  3a*.x2     ^^-«2 


1  \    1  14 


^^T^  -  9  |  3^>  +  27x  f 


f (fa; 

J  (n4—m4x4)y/ 


1  a:  i/aw2  —  6m2  +  n  y/<s> 


log 


«  l/6m2  4-  aw2  4-  w  |/<i> 


'  (n* — m4x4)y/axi —  b)      in*  y/ an* —  6m2        xy/an* —  bmi — ny/<&      in5  y/ bm*  4-  an*        xy/bm*  4-ans — ny/tp 

1 


.      x  \/bm-  +  an*  +  n  \/a> 
log — 71 


dx 


in*  |/6m2  +  an2        x  y/'bm*  +  aw2  —  n  y/<i>      2w5  i/6m2  —  an2 

/*  da; m  y/1  —  a;2  h        |" 

J  {mx  4-  «)■  1/1  —  a;2  ~     "(»»*  —  w2)  (mx  4-  n)      m2  —  n2  J 

J  a;5  i/l  —  .x'2  2a:2  2  J  #  i/i  _ 


arctg 


xy/bm* —  an2 


(ma;  4-  n)  j/1  —  a;2 


r dx 

j  x4  y/\  —  a 

h 


y/1  —  x* 
dx 


_yAT--x*  +  2 


/i  —  x2 
dx 


r dx 

j  x*  y/T  — 


3a;3  3  J  x*  y/\  —  a;2 


a;  i/l  —  a;2        ,       2a  4-1  x\/l  +  a 

*  arc  tg 


(a:2  4-  a)2  i/I  —  x2       («2  +  a)  (a;2  +  a)       2  (a,  +  fl)  1         6  (/a  (1  —  z2) 

r cfa?  |  1         5        15  j  y/\~-~^~x?       h  .      i  —  i/i  —  g* 

J  #'  y/V^x*  "=       I  a:4  +  4a;2  +  8  (      6a;2       +  16  og  x 


Ç         dx  _  y/ a?  —  a:2        1    .      a  —  i/a2  — 

J  a;5  i/V a;*  ~  2a2a:2  2a3     g  a; 


r  dx 

j  (n4  —  m4 


1 


log 


xy/bm* —  an*  +  ny/<& 


(n*  —  m4x*)y/b —  aa;2     in*y/bm* —  cm2       xy/bm* —  aw2  —  wi/tl>      2n5i//6m24-ara 

1 


arc  tg 


xy/bm*  4-aw2 


ny/fy 


arctg 


#l/an2  —  6m2 


2ws  l/a»2  —  6m*  "  »|/  <ï>  '   2n*Vbm*  4-  an2 

dx  


arctg 


xVbm*Ar  an* 
ny/<p 


y/ax*  +  b 

I — =  =  dx  =  —  i/l  —  a;2  4-  arc  sin  x. 
Jy/l—x* 

/iTâér2  ** =  I ^  -~s~' + ï  log  (*  +  ]/xi- a2  )  ■ 


r       x* 

J, 


,r 


==  (fa;  =  —  —  l^a2  —  a;2  +  «  arc  sin 
a;2  2  2  a 


a; 


a;2         ,        a;k/aa;24-6       6   f       dx  xVaxiJrb  b 

dx  = 


Vax"  4-  b 


\,-7i dx  =  — 


2a 


x\/b- 


2a  J  y 


Vax*  4-  h 


'la 


2a  V 


-  log  \(xVa 
a        \ 


-^rVax'1  4-6). 


■  oa;! 


2a  2a  1/ a 


V'? 


b  .    .   /6  —  ax2  a:l/&  —  aa;2   ,        6 

arcsm\/     —f—  —^-     — | —  arcsmx 


2a 


2a  V  a 


v7! 
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<to  =  a?  i/a;2  —  a2 


j/a;2  —  as 


3a2  .    x 

-zr-   arc  s  m  -  • 
2  a 


f  y  ^      ,  ^  =  —  ^  t/l  —  ^    h   |f 

■>  i/l  —  a;2  3  3  J  l 


r       x5  a;2  4-  2a2    .-, . 

^^===    =  da;  = 3- —  l/a2  —  a;2 

J  i/o2  - 


2  f       a;         ,  a?2  +  2     , s 

rfa-  = ^ —  j/l  —  a;2 


l/l  —  a;2 


/, 


1/a2  —  a;3 

a;3 

l/aa;2  4  6 

a-4 


,        aa1-  —  2ô    y 

dx  =     — ^ —  |/flwc*  +  *  • 


Jl/a 


(ta  =  — 


3a' 

3a2  4-  2a;2 


3a4 


a;  y/a?  —  a;2  4-  -5-  arc  sin 


,r 


l/a8  —  a;2  8 


f ^5 da;  =  —  A  (3s*  4-  4a2a2  4-  8a4)  t/a2  —  a;2 

J  |/«*  —  as"  15 

jv  a:, 


1/  axi  +  b  !  5  3  \    ar' 


/Pi 


a; 


1    _      5a;5   ,   15a;  |  i/l  4-  a?* 

J  a;5 : — — —  f  - — = • 


__  da;  -  (  a;5     '  4   +    8   |        6 


f      a;';         ,  1    _   .   5ar  .    15a;    |/l  —  a;2 

=  da;  =  —    a;5  4-  -7-  4-  -Q-    «-     + 

•Vl  —  a;2  I  4  8^6 


16 


arc  sin  x. 


da: 


[Y^L+J*.  dx  =  i/â^4^  4-  «  log  - 
J         x  a 


ft/a^  _o_2  ^  =  ^  _  flS  +  a 
J        x 


i 


X 


y/ax*-  4-  * 


X 


dx 


4- 1/#*  4-  a2 


=  y  x"1  —  14-  arc  sin 

XX/X^  —  Y  x 


-  =  1/a;2  —  1  —  arc  tgi/a;2  —  l  =  [/x*  —  1  — 


0 
arc  sec 


arc  sin 


x 


r\/a& — 1  dx  =  ^^  _  1  _  arc  tg  ^ax*  _  j_ 


fl/aa;2  4-  6 


J         a; 


dx 


dx  =  i/aa-2  4-  *  4-  &  1  -  —7====== 

J  x  1/ «a;2  4-  0 


,  \/a-  —  x-  .    x 

dx  =  —  —  arc  sin  - 

x  a 


x 
axï  4-  b 


A/a?  4-  l 

J    a;2  4  2 


dx  =  — 


l/aa!  4-  & 


x 


4-  «J 


dx 


dx 


L      .      1/2  (l  4-  a?2)  —  a; 
log 


2  |/2         1/2  (1  -hf)  4-  X 


l/ax2  4-  & 

4- log  fa;  4-  |/s"  +  l)- 
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ri/a*  + 1  ,       î  .     x  +  i/a2  +  i.i  x 

J  2x*  +  1  4       *a;—|/a;«  +  l    r2  ël/is  +  l 

(Va2  +  1   ,  1       .       [/$  +  a|/2       i  (l/^p~x)(\/^-\-x\//2) 


fl/1    #2  _  X]/   '2 

*L-L — ±-  da  =  t/  2  arc  tg  r7r==i  _  arc  sm  *• 

J  1  +  a'2  &  1/  1  —  x1 

CV  ax*  +  6  , ,  _  a  f       da  &m  —  aw  j*  da 

J  mx*  +  n    X    ~  m  J  ^/ax*  +  b   '         »       J  (m^2  +  w)  i/aa2  +  6 

Ç\/ax*  +  6  ,  i/aa2  +  6   .   a  j"        da; 

fl/aa»  +  6  ,    _        (as»  +  6)r 
J        x"     ~UX~        '     Sbx* 


J 


X  |/aas  +  6 


da 


(—    %=  dx  =  -  \/  — 4  +  log  (x  +  i/x*  -  l). 

/"  x  j    _   1   r       dx  n  r  dx 

J  («i  +  w)  ^a^+l        ~  w  J  l/aa2  +  6  "~  m  J  r 


(ma  +  n)  Vax''  +  6  «J  l/aa*  +  &       ™){mx^n)V  ax*  +  6 


1  .       6m  —  awa  —  y  bm*  +  cm2  V  ax*  +  6  ,    , 

— =====  log  -  — ^ - — —  bm*  +  an2  >  0. 

K&m2  +  an2  »  +  n 

6m  —  aw#  ,    ,   ,        , 

arc  tg  — —  _ ===  bm*  +  an*  <  0. 


CUL  U    Ui' 

y/—  {bm*  +  an*)  V—  (bm*  +  an*)  V  ax*  +  b 

f X  /  dx  -=  arc  tg  1/5  +  2a2. 

J  (a2  +  3)  1/5  -t  2a2  6 

r  a  .  1  l/'a2  —  1 

dx  =  — ==  arc  tg  — ===  • 

J  (a2  +  a*)Vx*  —  l  i/o2  +  1         &  1/  a2  +  1 

r  a  ,  l  t      Va*  + 1  —  |/i  —  x* 

— —   — —     dx  = log   /  — 

JVx*  +  a2i/l  —  x*  2j/a2+l        ko2  +  1  +  l/l  —  a2 

f  *  j  •   i  A*  —  ^2 

; —         aa  =  arc  sm  \  /  — ; r=  • 

J  (a2  —  62)  ^/a2  —  x*  V   a-  —  />- 

r  a  j  l  ,      m  l/«a2  +  6  —  Vbm*  —  amn  , 

— —  dx  ■■=  log  -  — .  bm  —  an  >  0. 

J  (mx*  +  n)  yax*  +  b  V  bm*  —  amn  V  mx*  +  n 

1                        m  1/  aa2  +6  , 

=====  arc  tg  — =====  •  om  —  aw  <  0. 


y  amn  —  bm*  V  amn  —  bm* 

l  +  mx  ,         f       2  k  a  \m  (az*  —  c)  +  21  [b  —  az)\ 


dz.        x  = 


r  l  +  mx  ,    _    f 

J  ((a  —  a)2  +  ,62J  l/aaJ  +  2bx  +  c    *  ~  J  {a*2  —  c  —  2a  (6  —  a*)j2  +  4j3*  (b  —  az)*  ""  ~  2  (b  —  az)' 

r         2  l/~c  \l  (a  —  cz*)  +  2m  (cz  —  b)\ 2  (cz  —  b) 

~  J  ja  (a  —  c^2)  —  2  (c*  —  6)}2  +  (il2  (a  —  c^2)2   ^  a  —  c^2 
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dx 


Ç  x*  j         1    f   x     i         n    Ç  dx        ri*    Ç 

J  (mx  -4-  m)  Vax\-\-  b         'm)\/^X    'rrijy^      m*  J  {^  H_  n)  y  ^ 

f  a-2  ^  =  1  1q    (l/a:2  +  1  —  aï)  (l/fl2  +  1  +  x  1/2) 

J  (l  —  a-2)  kV  +  i        "  2  og  (i/xM^I 

J  ri 


(l/a-2  -|-  1  4-  x)  [Vx*  4-  1  —  g  1/  2) 


(1  +  a;2)l/l  —  a;' 


,                  .  1  ,        x  1/2 

cte  =  arc  sin  x =  arc  tg 


(mx*  4-  ri)  Vax*  +  b  m  J  Vax*  -f  &       »»  •>  (ma'  +  n)  l/aa;2  4-  b 


-Ma4 


,,.2 


da; 


l    2  °l/l-f 

da:  w    f  «a- 


1         .       X  Vr\  4-  a  l/(h              1                      #  1/  U  l,    i         s  ut  t 

da:  =  r=*iog—  — i —      L3<y_arctg ^=.       r;  =  ap2  4-  ya2.      f*  =  aP2 —  ya2 


b4x4)  l/a  4-  yz2  4ao2  V  yi        xVt\  —  aV  ^      2ab*  V  u  aK$ 

—  ,  =  da 

^fa4  — Hr4)l/ya;2— a 


1       ,      a;  l/r,  —  a  l/rf,  ,         1  xl/pi 

7=log  -^H =  arctg — -i. 

4afl2 1/  ri       a-  l/ri  4-  a  l/<j>      2afl5 1    u.  al/<£ 

1  ,r  l/a.  -j-  a  l/(T)  1  .r  l/rj 


«*  (a4  —  &4a'*)l/a+y:c2  4a/)2  K  u    & a;  V  \jl  —  a  V$>      2ab*V \  aV  <$> 

Ç  x2  ,  1       .      xV-î\-\-aV<b  .  1         .      xV  —  u— aV  $> 

-  =  da:=-      — =  log  — t^H ;        log  -        r       —p^ 

J  (a'  —  b'x*)  Va  4-yr2  ±ab*V  r,       ,r  l/r,  —  aV  ^     4a&2l/  -  a    °  xV  ■-p  +  aV$> 

( * 

^(a4  — /J4.r4)l/yx2  — a 

f * 

•Ma4  —  /)4.rl)l/a 


,  1         ,      a- 1/— u4-al/<j>  .         l       ,      xV  7i  —  al/rf) 

ax=-       r=log —      r       —r^H T=l°g — t=~      /    • 

4ao2l/ — u.       a-P' —  u, —  a  rci)      \ab*V  t\       xv  t\-\- av  fy 


C x*  +  5     _ 

J  (1  +  x2)2  l/l  —  X' 

r_     i  —  3x2 

J(l  4-  a;2)2  Kl  —  a:2 

r 


ya;2  2ab*V  —  u 

xVl  —  x* 


1  x  l/-  -  [X 

arc  tg 


1  a;  1/ti 

arc  tg        =. 


da-  = 

1  +  x- 


a  l/«j,         2ab*  V  t\  aV  <\> 

xV2 


2  1/2  arc  tg 


V\ 


dx  = 


x  V 1  —  x1 

1  +x2 


[mxi  +  n)  l/aa-2  +  b  *»  ^  1/  <j, 


da-  ==  —  I  — -=  dx 


J 


(ma-  +  n)  i/tji 


-=  da-. 


xi' 


(mx  +  w)  l/aai2  +  b 


,         1  fa-p-1  ,         n  fx''-*,     .   ri  Cxp-5  ,              ,   nv-^Çdx       n,P  C         dx 
dx  =  -    — ^=  aa' „    — ?=■  «a-  H — -,        ._  aa- -\ — ^=  x  —  I  — 


J 


1/<Î, 
X  l/oa;2~+7> 


^t[> 


l/^^mPj^  +  ^p/^ 


a*x 


j*aJ^2xM-^  ^  =  ^2^,,  +  5  _  arc  t    y/2xi  +  5> 

J  .X"    -y  •» 


f 

J  (mx*  +  ? 


t  x  V  ax!  +  fc  ,    _  a  Ç   x 

J    mx*  -f-  n      '     ~  m)  1/7 


mx*  -\-  n 
/ax*  +  b 


bm  —  an 
V%   X         ~m~    ;  (mx*  +  ri)  l/^ 


dx. 


Çx*  Vax-  +  b  ,         a   Ç  x*    , 

rn dx  =  —    -—=  dx  + 

J     »»a-2  -4-  n  m  J  \/ ^ 


1/<D 


m- 


J' 


V% 


»r 


r 


da- 


ma2 4-w)l/4) 


fa-  l/aa-2  +  6  ,         l/aa;2  +  t       1 

l  — .  ,   ,    ,   ,  dx  = arc  tg  Vax-  +  b 

J  ax*  — i—  «  — i  "  „  & 


+  &+1 


a  a 
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IV 


mx*  +  w 


da. 


J  V   m-r*  +  w  J  i 


aa'4  +  & 


«a-2  +  b 
dx,    intégrale  elliptique. 


1  \/(ax*  4-  b)  (mx*  4-  n) 

,r  \ / 5  dx  = =  fi/aw  —  bm  4-  te2  d£.       m  —  nx*  =  z*. 

J      V   m  —  nx*  7i\/n) 


Ç  .  .      a*  —  x*  ,         x*  —  2a2     j— -.       a4 

*  \/  ~^n — ï  dx= . y  a4  —  x4  —  — 

J       V   a2  +  x*  4  4 


arc  sin  -= 
a2 


ri     /a2 


dx  =  arc  tg 


Va-2 


a"1       a 


b1       b 


arc  tg 


V- 

a  V  a-2 


—  a;2 


U  (/«a;2  +  te  dx 


J  |/a;2  —  aa'  dx  =  -      —  i/aJ2" —  aa-  —  ■  -  log  ^2a'  --  a  H-  2  i/a;2    -  ax 


1 1/  2aa;  —  x9  dx=     - —  V  2ax  —  a;2  +  —  arc  sin 


x  —  a 


a  —  x 


j  V  ax*  4-  bx  dx  =  — ' ^     \Zax*  -4-  bx 


jVte 


ax*  dx  = 


4a 

2aa'  —  b 


—  — 5—  l/2aa:  — x2  —  2 

=  log  2aa'  4-  ft  4-  2  1/  a  1/aa;2  +  foc) 

8aKa         »  / 


.    a  — a' 
arc  sin  - 


,/t „   ,        b1  .    2ax  —  b 

-Vbx  —  ax2  -\-  0 -=  arc  sm =— 

4a  Sa  [/  a  b 


jx  V2ax-x*  dx  =  j  |*  --  a4  -  t  \  V^aT~-  ^x~*  4-  î 


6         2  | 


.  arc  sm 

2  a 


J 


x  Vax*  +  te  dx  =  —  (aa:2  H-  bx 


2a 


J" 


ax*  4-  bx  dx. 


+  1  .'    !/<!> 


ja2  Vax*  +  te  da'  =    ^  —  ^  j  laa2  +  te)'  4-  ^  J  Vax*  4-  te  dr. 

j  a,n  l/2aa;  —  a;2  dx  =  —  j  ^  4-  -~  a.i'  +  19  [  l2cw'  —  x)    +  t  ft3  J  ^2aa;  — 

/'  l/aa;2  +  te  da-  =  -^— —  V$>  -  _.      ,   ,.     ±— ^  dx ^-r 

m  4-  1  2  (m  4-  1)  J  V  q>  m  -    1  .' 

Va;2  4- te  s\         2^  ^      I 

(  —       =  arc  sin  (2  x  —  1)  =  arc  sin  2  V x  —  x* 

JVx  —  x* 

Ç        dx  .    2x  —  a  ■     \  /  x 

I  =  =  arc  sin =  2  arc  sm  \/  —  = 

J  i/aa;  _ .«:  V   a 

J, 


a-2  da-. 

a-m  +  2 


dr. 


.2a-  —  a       „  .    m  /a'  a  —  2a' 

arc  sin  -  =2  arc  sm  \/  -  =  arc  cos 


V  x  —  ax*  V  a 


2  

=1  arc  sin  V\  —  ax  = -=  arc  sin  (1  —  2aa). 


Va 


r       dx         =    2  /^       +^  \      _1^  ^  +  a;      a  ^    1  j2      +fc  +  2P/    ^ 

JVax*  +  bx      Va    ë\  I     |/«    *V<i>-xVa     Va    ë» 
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dx  1  .    2ax  —  b         2  .    .   /  ax         2  1    ax  2  .    /  b  —  ax 


r       ax  1  .    Vax  —  0         z  .    .    /  ax         z  ax  z  . 

— =====  =  —  ==  arc  sm r =  -r=  arc  sm  \  /  -j-  =  — =  arc  tg  \  /  ■=—     —  =  — —  arc  cos  \ 

JVbx—ax*      Va  b  y a  V     b       V a        ë  V  b  —  ax     Va  V 

r         dx 
jx  i/ax2  -f-  bx 


r dx  =  _  2  ^^      bx 

J  a;  i/ax2  4-  te  te 


dx  2  .    /      x 


r ax         =  *  arc  tg  3  \/  £ 

J(x  -I-  l)V  8x  —  a;'       3  *      V   8-  .r 

r  dx  1  2 

-  =  = "7=  arc  ^  "T= — 7~  - 

J  (3x  4  2)  k  3x2  -j-  4x  2  1/3  6  K  3  l/3x2  4  4x 


dx  1  ,      (6m  —  2an)x  —  bn  —  2V  (an1  —  bmn)q> 


f_  ** *  jpg 

J  (ma?  -\-ri)V ax*  +  &#       ^ ant  —  bmn 


(ma?  4  n)  V  ax2  -(-  te      Van2  —  bmn  mx  -f-  n 


an*  —  bmn  >  0. 


1  (bm  —  2an)  x  —  bn 

=  arc  tg       .  - —  = .  !)»m  >  aw2. 


Vbmn  —  an'1         s  2  V  [bmn  —  an-)  <ï> 

— =  = s-s-F  l/2aa?  —  a?2. 

J  a;2  l/2ax  —  a?2  3«"'~ 

f— 7=È=  =  -   *   (I  -  ¥)  \^+bx. 
Jx-Vax*  4  te  8te\a        6/ 

r  dx  3a2  4  2ax  4  2x2 .  /■= » 

—  = '       - V  2ax  —  x2. 

}.v'V'2ax—  x2  15aaa?3 

f  «fa;  2    l  1         4a    ,    8a2 1  ,/— ,   ,    . 

-  ==  =  —  Eï~  1  -s  —  sir  +  5îT  f  Vax-  4  te. 
J  ,,  s  [/ax-2  +  ^  5te  |  a-       3te    '    3fc2  ( 

r         x  ,  ,  /— -      — T  .  .x  —  a       f   £  +  a     ,  . 

=  dx  =  —  1/ 2ax  —  x2  4  a  arc  sm  -       -  =        .  dz.        x  =  z  +  a. 

J  V2ax  -  x2  «  J  l/ff2  -  z* 

— ======  dx  =  -  Vax*  4  te  —  x-    — r-  . 

J  1/  axs  +  te  «  2a  J  i/^»  +  ^ 

f  2*  +  *    ^  =  2  l/x^4  x~. 

J  l/x*  -4-  x 

f  -     fl  ~  X     dx  =  l/2ax  -  x2. 
JV2ax  —  x2 

l'       ^         ^  3a  +  x,  x- 3  .   x  — a  3a  +  x./  —     — =  .  „  ,         .    .  , 

-  ---  dx  = » —  v  2ax  —  x2  4  -  a-  arc  sm  —     -  = —  V  2ax  —  x2  4  3a-  arc  sm  \  / 

JV2ax—xi  2  2  a  2  ^  V 

— —  dx  =  k -r-î\V  ax2  +  te  +  ^^     — =  . 

^  k  ax-  +  te  l"2a      4a2 1  8a-  Ji/ax*  +  te 

f —  =  a"x  =  —  -  (2x2  4-  5ax  4  15a2)  i/^âx  —  x2  +  ^  «3  arc  sm 

J 1/  2ax  —  x2  8l       T  T         Jk  ^2  a 

^  1/ 2ax  —  x-  n  w         J    !,/<[> 

ÇVax*  +  bx  .        ./    .   .    j-   ,    &   f        «&' 

-  rfx  ■-=  V  ax2  4  te  4-  K    .,     .    ■    .=  • 

J         x  2  Jv  ax*  4-  te 


x 

2a 


CV  ax*-  4  te  ,    _     _  1/  ax-  4  te       fr  r  dx  r 

J    "  X2  "X^  "    2     I     ~  \/n~*   _L    te  +    a     I  I 


x  W7ax2  4-  ^         "  l/ax2  4  te 
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.f/V  ax*  4-  te 
J         as5 

Ç\/ax-  4-  te 
J        se"- 


J. 
2Îc 


^2  K  ace2  4-  te  4-  -  J 


dx 


b   C  dx  ,    a  f  dx 

4  J  x*  l/axi  4- 

aar  h-  oa;  fr  r 

n  —  l)a^-«  +  2  (n  —  1)  J  x*-' \Za~x?~-~bx   '   »» 


V  ax1  4-  te 


a;2  l/aa;"2  4-  te        2  J  #  |/  aa;2  _)_  ^ 
/)  f  da; 


4- 


a       f 


rf« 


l/aa;2  +  te 


Jx  i/ac« 


4-  te  +  c  dx 


2x  4-  l 


l/a;2  +  «  +  1  dx  =  r^—^~-  1/  4>  4-  g  log  (2a;  4-  1  4-  2  i/<i>)  • 


IV 


/  -   a        1  *k  w  )  .  0  .ils  'Ai 

/  b-  —  (x  —  a)-  dx  =  — l/«t>  4-  -x-  arc  sm  — r— 


/,—    -  s  rl   -    -r  -,         2,x  —  a  —  6     ,—       (6  —  a)2          .    2a;  —  a  —  b 
y\x  —  a)  (b  —  x)  dx  =  -  |/ <]>  4  - — ^—  -  arc  sm    — j—  - 


w 


2ax  4-  b 


4ac — b-  f  dx       2ax-\-b     ,—       4ac — 62 


aa-  +  te  4-  c  dx  =     -j- — i/(i>  H r- —    -  -— — |/<J>  +       — —  log  2a#  +  &  +  2  t/«<|>  . 

4«  oa        ''l/t^  4«  8rv,l//z 


f  y r—       —s  ,         2aa:  —  i    y—    ,   4ac  4-  62 

l/c  4-  te  —  ax2  aa;  =  — — —  |/ $  - 


4a  8a  1/ a 

2aa;  —  i 


4a 


~  arc  sm  -77=     =fs 

8a  y  a  \/  lac  4-  b- 


\x  \/x*  +  «  +1  dx  ==  ^  <t>2  —  ^g1"1 l/<&  -  ~  log  (l  4-  2x  4-  2  l/>) 

i       yTô t —     -v»  j  l      Y  ,   a  ,  .      —  ,   a&2  .a;  —  a 

I  a;  |/62  —  {x  —  af  dx  =  —  -  d>    4-  Ti  (#  —  a)  l   <&  +  t>    arc  sm  — â~~ 

la;  |/a;2  —  3aa;  4-  2a2  dx  =  \[z  -\-  a)  \/z%  —  az  dz.  x  =  z  -\-  a, 


I 


x  yax-  4-  te  4-  c  dx  ==  —  (j> 2  —  ^-    i/<j>  da:. 

6a;  —  5     4  ,   2a;  4-  1 


J  a;2  |/f  4-  x  4-  1  da;  =  ~~  $ 2  + 


1/<1,  +  T28l0g(1      -2^--2l/(l> 


a:2  i/ôa;2  +  2a;  4-  1  da;  =  ^n  x  —  -)  C|>2 


j  a;2  |/'aa;2  4-  bx  4-  c  da'  = 
xm  \/ax-  4-  te  4-  c  da;  = 


6a.r  —  bb     4       4ac  —  hb-  Ç    ,—  1 

am  +  ' 
m  4- 


]  K(1>      2  (m  4- 1  J  |/<I>        "    «+1  J   \/<b 


dx. 


/, 


(te 


|/aa;2  4-  te  4-  c 


Y  dx^      =  =  log  (l ' -f-  2x  4-  2  ^  J 

1/  a;2  4-  x  H-  l  ^ 

=  =  log  \2x  —  142  yq> 

=  log  2a  —  L  +  2|/"(|) 


l/'a;2  4-  a;  4- 

r  da; 

jylxF^lc  H 

/'  da; 


J vx  —  x  —  l 


:>8 


dx 


r  ax 

J  y  l  -\-  x  —  x* 


=  arc  sm 


dx 


arc  sm 


2.x  —  1 
k  5 

2x  +  1 


—  2  arc  te: 


j  V  1  —  a;  —  x 

log 
JK2.C2  +  a:  4-  1      1^  2        ' 

I  log  (4.2  4-1  +  2|/*) 

.r—  l 


1/$—  1 


1/5 

:  4  1  -f  2  1/  2<|>\  • 


X 


V  2  +  2a;  +  4a2 
da; 


=  arc  sin 

\-  2x  —  X'1  V  2 


dx 


V  \  ^-  x  —  2x-      V  t 


te 


dx 


1  .     4x  —  1 

arc  sm    — - — 
o 

4x—  1 


1 


4-  2a;  —  4a* 
dx 


=  ■=  arc  sm 


f  dx  x  4-  l  l  ,  s    ,   „  -, 

I  =  —  arc  cos  -  = arc  cos  (.x-  +  2x) 

JVl—2x—x°-  V2  * 


I  :      i =  ==  log  (x  —  cos  a  4- 1/  cj>) 

J  V  xi  —  2x  cos  a  4-  1  \  ' 


-  =  --  arc  sin  (ax  -\-  b). 
(ax  4-  by      « 


Jft 


dx 


V4!-  («  —  a)2 


a;  —  a  ,    b-  .    x  —  a 

s      1/  *I>  +  ./  arc  sm  — ; — 


> 


k  (a  —  1)(5  —  x) 

dx  V  rf)  4-  x  —  1 

-  —  og  — ^r- 

l/(«  —  1)  {x-2)  &l/<t>  —  .r  +  1 


da 


.     l/ÔT^     I  _  .     1/  5  —  £ 

2  arc  sin     — ^—     =  —  2  arc  sm  - 


\  i  \  (  V  cl>  4- 

r;  ===  =  =  2log   i/a-a  +  l/a  — 6    -    -2logj/a  —  a;  +|/6  —  x\  -log 

il/ (a —  al  (x  —  b)  '  i  '  '  K(i> 


■x  —  a 


J 


(a  —  a)  (x  —  b) 
dx 


l>  —  x  -\-  a 


V[x —  a\(b  —  x) 
dx 


K  /x  —  a  .  .  /ô  —  a;  _  .. 

2  arc  ^Vjztï         ~  2  arc  tg  ^   £— ^  =     -  2  arc  sm  \, 


'6  —  X 

b  —  a 


JV  (a. 


x  4-  b)  (n  —  ax) 
dx 


n  / 

-  arc  te:  \  / 
a  &  V 


ax  4-  b  __  n 


n —  ax 


arc  sin  \  ,. 

a  y 


ax  4-  b 
b  +  n 


=  2 


dz 


'{ax  -f-  b)  [mx-r  n)  J  '«  —  «s 


|/(ao;  4  6)  (ma;  4-  «)  =  z  (ax  -\-  b). 


1       ,      y" m  (ax  \-  b)  4 y  a  (mx  4-  n)  _       2  j 


log 
y  am        y  m  (ax-\-b)  —  \/a  {mx-\-n)       y  a  m 


log   y  m  {ax  4-  b)  4-  y  a(mx  4-  w) 


do; 


Jy{b  —  ax)  (mx  -|-  n)       l/am 
da 


arc  tg 


\/ù 


(ma;  4-  n) 
m  (b  —  aa) 


) 


V  ax-  4-  &»  4-  c      y 


'  a        \ 


6  4-  'lax  4-  2  ^/ar|) 


log  [b  +  2aa  —  2  y  a«|>  . 

t/  a        '  ' 
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dx  1  .     2ax  —  h 

.  =  — ;    arc  sm 


1  2ax  —  b  2  |/c  +  |/*        2  »  A"  //  j-  4ac-\-2ax  —  b 

>—  arctg         = ,_-.  arctg —        _     =  — _  arc  tg  \/ 

a  2  ko*         I/o  xi/a         I/o  *  V  lr  +  Aac—2nx  +  b 


Jl/c+bx—ax*     |/o            l/6*+4ac     I/o           2  |/à<j>         i/o  xi/o         I/o            Y  k&'-44ac— 2occ+ 

2                .   /a  —  x               2             .    .   /a  —  x  a  ,         ,            .        ,            ,              . 

=  arc  ter  \  ,           -,7  =  —  -—  arc  sin  \           — 7.  ■  a,  p  étant  les  racines  de  c  4  «a;  —  oscz  =  0. 

r  àa' 


.'XI/  oa;2  +  èx  +  c 
0£  _  ,  x  2  4  x  —  2  I    (j) 


J  a-  l/a-2  +T+"!  "   °g  2  4-  x  +  2  1/  <j>  ~ 


dx  .    x  —  2 

arc  sm 


J xV x-  +  x  —  l  x  V  5 

C  dx  1  .    .r  —  2 

|  -  -  =  _  arc  sm     - 

J  a;  \/  '3a "2  +  4a:  —  4       2  2a' 

Jog  — =  =         log 


J  x  |/  a:2  4  2a'  +  3       13         x  —  V'è  —  K/fy       1/3         a;  4  3  +  k  3* 

aa;  2a:  4-  1 

=  arc  cos  =  . 

J  x  V  4a'*  —  4a'  —  1  2a-  V  2 

r  dx  .    3x  —  l 

:. =  arc  sin  — . 

J  x  k  7a'2  +-  6a'  —  1  4a; 

i  =  —  2  I        -p-,.  mx  4-  n  =  z9-  (ax  4-  &)• 

J  a-  k  (wa-  +  n)  (œc  4-  i)  -1  n  ~~  bz 

'  ux  1  .    a-  —  o 

arc  sin 


x  Vx-  +  2oa-  —  o2       «  a-  k  2 

0>  1   ,  a:  V  2 


r   = (/j'       = L  îog 

J  a;  k  o2  4-  2aa-  —  x*       a 


2ax  —  a*      a        x  4-  a  4  V cj> 
oa;  J_ ,      2c 4- foc  |- 2 |/cjï _  J^  ,      2c -j  6a-  —  2 i/c$      J_  ]q    a- i/o— l/^4-lyc 


Jxi/ax^'bx  |  r  I/o  «  j/c  *  kc         a-ko— k<t)— ko 

f  ôa;  l  .        foc  —  2c  1  6a'  —  2c 

arc  sm         .        .         =  -       arc  tg --=-  . 

JxVax*   \-bx—c       Vc  x  kV-  -f-  4o#:       Vc  2kc<l> 


.■==log..-f-.±-|/^_=log1  2|    '"• 


J  {x  4-  l)  k  x2  +  x  4  1  a'  4-  2  +  i/<|>  J'  +  x 

r  dx  3a-  4-1  _  «4-14  ^ty  Q        .     ^^  —  x  —  l 

=  arc  tg     —  --_-  =  —  2  arc  tg  '   =  —  2  arc  tg  — *— 

J  [x  4  l)kl  4  x  —  a'2  2 1/^  B  »  x 

r  _dz=  =         s-M-Sj/^  «  +  !_        . 

J  (a;  4  1)  l/l  —  »  —  xr  x -j-  i  &  x  _|_  3  4  2  k  <|, 

da;  1 

—         arc  sm 


J  (x  —  2)  1/cr;2  —  4a;  4  1  \/'à"        **  *  ~  2 

f >=  =  log  L  -  ^  • 

J  (a;  —  2)  |/4a:  —  a;2  —  ;i  »  —  2 

r  dx 2  .  /a;  — "T 

J  f.r  -|_  411/  :;:2   4-  ï\x  —  4  _  5    V    X  +  4 


(x  +  4)  k  x2  4  3a;  —  4 
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f  dx  1  8  .   /as  —  1 

J  (x  -f  3) |/(6— .a)  (a:— 1)       3       '       2  V  '«  —  .*  ' 


r dx  1  ,       21/ a:  -f-  4  +  1/a;  +  l 

J  (x  +  5)  1/(3  +  1)  (a: +4)  _  2    °g  2  Kx~+~ï  —  l/x.+  1 

f  dx  2      .    /a: —  6 

J  {x  —  a)[/(x  —  a)(x  —  T)  ~  b  —  a\    x  —  a' 


i  dx =  2_  arc  to.  \  /(x-b)(c-a) 

J{x  —  a)[/{x  —  b)(c  —  x)      ]/{b  —  a)[c  —  a)      \      V   (c  —  x)  {b  —  a) 


i 


dx  i    ,      1/  ef>  —  A"  ,  o        ac  —  i2 


(ax  +  6)  1/  ax2  +  2te  +  c      a&         a»  +  b 


a 


=  1  arc  tg  ^5fe  .  A.  =  b^-ac 

ak  k  a 


dx  1   ,        bx  +  c  «c  —  6- 


J  (bx  +  c)  [/ax*  +  2te+~c  _  cA  °g 


&s- 


(te  +  r)  i/ax2  +  2te  +  c      cA        lAj)  —  A-  <; 

1  kx  la        h* ,,<■ 

=    ,  arc  te  — = .  A;2  =  u _ 

"''  V  &  c 

dx  1  }n_\\/'t\>Jr\/an--\-c  —  bn  ,         b — 2an       | 


log — — — — r~  -H 7 "        —  ■  <wa  +  c— 6n>0. 

(x  +  n)  1/  ax2  -f  te  +  c  l/aw2  +  c—  6rc        I  x  +  h  2  [/an2  +  c—  6raï 

1  (7>  —  2ari)  x  -4-  2  (c  —  iw  +  an2)  „    ,  , 

-  arc  sin  -    '- *==  —L.        an-  +  c  —  6n  <  0. 


1/  6w  —  arc4  —  c  (x  +  n)  [/b-  —  4ac 

an-  +  c  —  bn  ==  0. 


dx  r  dz  1 

x  +-  w 


(b  —  2an)  (x  +  n) 

r  dx  r 

J  (x  —  n)  |/ax2  +  te  +  c  J  [/{an*  -j-  6w  +  c)  ,?2  +  (2aw  +  6)  2  +  a 

1              .      2c  +  in  4-  (2an  +  b)  x  —  2  |/f]>  ,    .    .  v    n 

log—  "Vt^ =fr -■        an* +bn  + c>0. 


[/an'-  +  bn  +  c  2  (x'  —  w) 

1  .    2c  +  i»  +  (b  +  2cm)  x  ,    ,    , 

arc  sin == — .         tm2  +  bn  +  c  <  0. 


1 


l/-  -  (/m"  +  6n  +  c)  (x  —  w)  1/62  -  -  4ac 

dx  2  px 

arc  tg 


,      w    /    „        n  ,    ,    ,      .  .       np  mx  +  n +  [/<$> 

mx  +  n)  \  i  n-  +  —  (m-  -r  p-  —  a)  x  —  ax-  ^ 

V  m 

dx  r  dz  1 

=  =  —     — =  == .        mx  +  n  =  - 

(mx  +  n)  i/ax2  +  bx  -f-  c  J  i/a  (L  —  n^)2  +  bm  \Y  —  nz)  z  +  aivz2  z 


1  ,       2cm — bn-\-(bm  —  2an)x — 2i/(an2  +  c»i2  —  6mn)(|>  .  ,        ,     , 

log —  —L^-.    an-  +  cm%—bmn>0 


l/aw2  +  cm-  —  bmn  mx   r  n 

1  2cm  —  /m  4-  (bm  —  2an)  x  „    ,      :  ,       , 

=  arc  tg  -  .     an-  +  cm-  —  6m«  <  0 

[/bmn  —  an-  —  cmr  2  [/(bmn  —  an-  —  cm-)  <p 


dx  _  i/4>  _  i  }nn  2  +  x  —  2  t/4> 

M 

J  x2 1/  ax2 


f-      =S=        :=_^-Ilog 

Jx2l/x2+X+l  *  2 

dx  l/cj)        Z'    r    dx 


[/ax-  +  6x  +  c  «b        -f  .»  x  1/4, 
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dx  .         a,  f  z  +  1  ,  a^r  +  8 

dz.        x 


f-  dX  ,=  (a-P)C 

J  (x*  +  iw2)  l/a  +  2te  +  ex2  J 


(x2  +  m2)  l/a  +  2te  +  ex2  J  j^  +  m^^  +  ^  +  w2)  K(a  +  2fta  +  ca2)e2  + «+2^4-6^  *  +  l 

a,  (3  étant  donnés  par  caj3  +  b  (a  4  P)  4  «  =  0.         a(3  4-  m2  =  0. 

f  ^  r  *  ,7  i        ! 

J  (x  4  m)2 1/ ax*  +  te  4-  c  J  Ka  (1  —  m^8  -f  &  [l  —  mz)  z  -\-  cz*    '  z 


Ç  dx  \  3         1    |.-       1  ,      2  +  *—  2l/(i> 

f  .   dx  _  3te  —  2c .,—       3b*  —  4ac  f   dx 

)  ars  |/fl.r»  4_  teqr^  "       4c2x2~      *  "       ~8c*        J  ^ 


J  x7'  Vax*  4  te  +  c         4c2*2  *  8c2       J  x  k  <j> 


^dz.  xz  =  1. 

l/ax2  +  te  4-  c  J  |/c^2  —  te  4  a 

1/  <j>  b  (2m  —  3)  /"       dx  a  (m  —  2)  ç       dx 


1/  <j,  o  (2m  —  3J  r       dx  a  (m  —  2)  r        dx 

e(m  —  \)xm~K  ~~  2c  (m  —  l)  Jxm  -  i|/  ^       c  (m  —  1)  J  a.m.-t  y~^ 

j ___  _   ==   |  _  (]^g  ggç   =_J=   ^   fa? 

J  (x  4-  te"  V  ax*  4-  te  4-  c  "         J  V  {ah*  —  Wt  4  c)  22  —  (6  —  2a/i)  «  4-  a 


(a;  4-  h)m 

Vax* 

4-  te  4-  c 

dx 

(X- 

-h)m 

Vax* 

4-  te  +  c 

dx 

-h 


dz.        zx  =  1  4-  te. 


Y  {air  +  Wt  +  c)  £2  +  (2a/i  +  fc)  «  4-  a 

dx  1   ç    dx  m  r      dx  m*  r      dx  _|_  m*-1  r   dx    mP  r         dx 

JxP{mx-\-n)yax*  +  bx  +  c~  n  JxpVq      n*  )  xp~1V  <p      ™3  J  xp-*V  <j>  nP    J xy  ^  +  nP  J  (mx  +  M) ^  ^' 

j  U  |/ax2  4  te  4-  c  dx   

C—=JL=  dx  =  !/*_  i  log  (l  4  2a'  4  2  VA- 

JV  x1  +  a;  4-  l  -         \  / 

C  X  1  \/~     ,  i.      V<b—l  z  4  2  ./—  — r 

|  r^p  =^=f  dx  =  —V  (i,  4-  arc  tg      ^      -  =  —  ^-p-j-  —  arc  tg  z.  VI— x  —  x*  =  1  —  zx. 

[—r     ,     * : — r  ^  =  '^f  —  an      3  log  j-^m  (oa;  +  b)  +  t/a  (ma;  +  n)  j  • 

J  l  •  (ax  4  o)  ('"x  +  «)  am       amVam         \  » 

f  x  ,  V  d)   ,    aw  —  fcm  .    2ama'  4-  ^>w  —  an 

— —  _  :  dx  = —  H ^=  arc  sm , — -, — • 

J  V  {ax  +  b)  {n  —  mx)  am       2am  V  am  «™  +  bm 

(-=-X      —  dx  =  ^f-  A  (*L  =  ^*_  _i_  log  kax  +  H2  1/5*). 

J 1/  ax*  4-  te  4  c  «         2a  J  y  ^        a        2a  |/a     &  \  / 

r  a;  ,  V  a,   ,        b  .      2ax  —  b 

\  — -  dx  = —  -| — ■ =  arc  sm  —  •   • 

J  y  c  +  te  —  aa;2  «         2a  V  a  V  b*  +  4ac 

a'  ,         1    r  dx        n   r  dx 


r  x  ,  1    r  dx        n   r 

J  {mx  +  n)  VâxJ~+bx~+7.   '     ~  m  J  v'~ô>      m  J  r.mx'  "h  »)  V/<ji 

Jk  4  w          ,         m  .  /—    ,    2an  —  bm  r  dx 
=  aa;  =  -V  d>  H —  -    — =  • 
t/aa;24te4-c            a                     -a       Jy^ 


mx  4  w          ,         w  .  /—    ,    2aw  —  bm  r  dx 
=  dx  =  -  V  <j>  H — — = 

ma;  4-  n  ,  ,/-  f  m  (a^2  —  c)  4  2?t  (ft  —  a^)  .  a^,2  -  c 


Ç mx  +  n_  __dx  -  2 Kâ  f         ' w  (ag  ~  c}  +        (    ~  fl^         -de     x  = 

J\{x  —  a)2  +  (32ji/ax2  +  2te4c  "  J  |a^2  —  c  —  2a  (6  —  a-f)  j2  +  4£2  (te-  az)2  2{b —az) 
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r_      Sbcx±ac-W  dx  =  2c2(cx-fe)l/fr  .  où        ac  -  3fc2  =  2c^«. 

J (j-i  +  pt)t  Ka  +  2k  +  ex2  («c  —  *>2) (**  4  P-J 

r  a;2  ,        2amx  —  3  (an  4  &*») .•—       3  (an  4  bru]1  —  iabmn  f  dx 

JV(ax  +  b)(mx+~n)       '  4«8^2  ~      *  8a»OT*  ~  J\7%' 

r  x2  ,        3(bm  —  awl  —  2awx.,-    .   3  (a2w2  4  fr2m2) —  2abmn         .    2amx-\-bm —  an 

— =  dx  =  — .  ,    «  ^  0>  H —    — ! arc  sin  -  ,    ,  -   — . 

J[/(ax  -\-  b)  [n  —  mx)  4a  w"  8a*m*  lx  am  an  +  om» 

/*             .j'2              ,         2ax  —  Sb  .  /—    ,  3b2  —  4ac  f  dx 
— — dx  = j— 5 —  1/  c {>  H =-j —     — —  . 

r  x2  ,  l    f  •?'     j  w    r  dx     ,   n°~    r  dx 

-  — = =====  dx  =  —  I  — =  ax s    — =  H â =  • 

J  (mx  +  n)  i/ax*  +  bx  + c  ™  J  V <$  ™*  J  1/$      w-  J  (mx  4  w)  1/  $ 

,*  mx2  4  mx  4  #  ,    _  2amx  4-  4aw  —  Sbm .,—       4a  (2ap  —  me)  —  b  (4ara  —  Sbm)  ç  dx 

)V^  +  bx  +  c    "        ~^~     -"*  +  ~xar  "Ji/*" 

Wfe ,  *  -  *=£= '  ^ + « -  (■ + 2- + *  -  *)■ 

r  x3  ,  8x2  —  10x  +  31  ./—        17  .     2x  +  I 

=  dx  = — K  <h  —  , —  arc  sin  — j=-  . 

Jl/1  —  x  —  x2  24  p        16  i/5 


Vax2  fte  +  c  )3a       12a2  +  8a3       8o»  (      ct>  +  f  4a2       16a5 t  J  l/^ 

r        =£L  &  =  x«-  v-  _  bJ2n--l)  (V-  dx  _  cjn-  1)  rx-2 

jVax*  +  bx  -\-  c  an  2an       J  y ^  an       J  y ^ 

r  9x*-3x»  +  2        =  3^4-x-^  „,-  4  /      _  -V 

Jl/1—  2x  4-  3x2  3  q>  ^  3|/3     *  \  */ 


dx. 


fi/ax2  4-  frx  -I-  c  y_       &   f  dx    .       f   dx 


l/(j>         ^  œ  lx  <i> 


Ç[/axi  4-  ^  4-  c  .             1/4»   .   b   (  dx  r  dx 

—      -^~      -dx  = 4-  k  \        =  4-  a  I  -  =  • 

fl/ax2  4-  bx  +  c  ,  te  +  2c./      .  4ac —  ft-  /•   dx 

J  x-  4cx2  '  8c       Jxl/«i> 


Cv  ax2  IterCj    _  1/(|)  fc         r ax  a      Ç      dx 

J  ^x1^  (n  — l)xI,-I+2(w  — 1)  J^n-i^/^  +  w— 1  Jx«-2^ 

(u  k  X3  dx   

x-  |/  a  +  fcx3  dx  =  qT  (a  +  ftx3)  2.         v  J 

r        dx  1  ,      i/a2  4  ^'5  —  « 

J  x  l/a2  +  x3  _  3a  0g  ^a2  4  xM^a  ' 

[/Y  4  ^3  dx,     — =====    sont  des  intégrales  elliptiques. 
J  J  V 1  4  X* 
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Jx  +  l            j          /  «  1               a;  —  1 
_  dx  =  v/  2  log  — ===== =. . 
(a,'  —  1)  [/a;3  +  x                         l/a;2  +  1  +  \/2x 


x—l  ,         2 


^        2  i  / .       /a;  — 1\5 

aa;  =  -  arc  cos  \  /  l  — - 

J  (a-  +  2)  i/'x5  —  1  à  \  \x  4  2/ 

/■ a;  —  a  \      .  Ç      /     ^~  " 

]{x  —  b)  \/{x  —  a)  \  3x*  —  3  (a  +  6)  x  +  a2  +  ai  +  ô2  ;  ^/fl_jJ   V    l-^3  v  ; 

r       a;2  ,  2      . 

a;2  —  a;  -4-  4  ,         2  Aa; 


àa;  =  -p  arc  cos 


J  (x  +  1)  (a:  —  2)  y/x*  —  A2a;2  —  3a;  —  2  "'         A""     "*(«-- i)  j/je.— 2 

J; 


awa;2  —  awa;  —  2bn  ,2  px 


dx  =      arc  cos 


(mx  +  w)  {ax  +  6)  i/aa;  4  b)  (mx  4-  rif  —  p-x*  P  (mx  -\-ri)[/ax  4-6 

Çx  /      x       ,        2          .    .   /a;5 
I  \  /  -     ?  dx  =  -  arc  sin  \  / 

J  V   a  —  a;0  3  Va 


Vcr^p  *  = 2  \/  nh  -  • arc  *  v/r=ï 


3ma;  4-  w  2    ,         .    /       .    ,        ,   ,    n2  ri" 


n- 


mx-'  4-  nx*  4-  ^ —  a;  4  p 
3m 


C dx  1  . 

J  x  \,/âF:Çxi  ~  2a  °g  a  -| 


a*  =  -=  log  j  \/  mx*  4  na;2  4-  m  x  +  ^  +  \/  «*•  +  **•  4  M  x  4  /> 


c*  4-  —  x  4-  «  1/  3 


JU  |/X4  dx 


4-  |/a2  4-  x* 


r        dx  1  11 

=  ô  arc  cos  ~ï  =  F7 

J  x  \/xx  —  1       2  a2       2 


/*         àa;  _    1  . 

J  a;  l'cP^Të*  ~  2a  0g 


.r- 


a;  p'a2  —  x*      *<*>     '  a  4  [/a2  —  x4 
àa; 


f _çto_ _1  ,      l\  /«.   i    a  j_\     A    _     ( 

JaVTaTTa^Ma  +  ca?)         '  a  10g  j  V  a*  +     "*~V  a-2  +  C  j 


f àa; 1_  .     6  t  / ' xi  —  a2  _    1  J  .    /a;2  —  a2 

W(a;2-a2)(62-a;2)  ~~  a*  ar°  Sm  *  V  62~-  a2  ~  ab  arc  tg  a  V  ¥^-~tf 

Ç         dx  _  ]/a  4  6a;4 

J  a;3  p/ô'+'èr'  ~  ""^ôï2         • 

,  dx  =  =•  arc  cos  i/l  —  a;4 . 

J  i,/l  —  a;4  2 
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dx  =  tt  arc  sin  -=■  • 
2  a- 


J 1/  a1  — 
f-  =f==  àx  =  ^  log  (ax2  +  i/a^+l)  • 

("-  ^^=  dx  =  -  log    j/ax2  4-  b  +  y'ax*  +  c 

Jl/(ax24-6)(ax24-c)  a     6f  j 


)  1/  (x2  —  a2 


)  (62  —  x2 


,  .    \  /x-  —  a2  \  /x2  —  a2 

ax  =  arc  sin  V  t» —  — »  =  arc  tg  V  y* ; 

v    62  —  a-  to  r    o2  —  a;2 


a; 


rf> 


\/ax4  +  te'2  -h  c 
a; 


dx  =  -  j  - 

2  J  y  az%  +  te  4-  c 


a-  =  ,?. 


/?-*.       *  1™  (#4-2)  i/x —  14-l/a:34-3x2 —  a      2  .      \    ,  .  ,  „  , ,     _  .  ,    -v~ 

Ox-=-log^ — ^   ;K  _     =^— ■  ==  -  log h/x->+3a'2  —  4 +  1/ a;"  +  3a;2  —  < 

3         (x4-2li/x  —  1—  i/x5-l-3x2  —  a      3      6I 


|/x4-f-2x3—  3a:2  —  ax+a  3         («4-2)  ^/x  —  L—  t/x54-3x2  —  a      3 

2 


=.  dx  = 
wp  3  |/m 

3m 


J  (a2  4-  a;2!  i/a4  —  x4  2a2  V   as  +  * 


log  j  \     mx5  4-  nx*  —  07m,8  +  [/mx*  +  wx9  4-  jj 


27m2 


J 


(1  —  a'3)  i/x4  —  2a: 
3a:  4-  « 


dx  =  —  arc  sin  —    — = 
3  1  —  i" 


J  !    (.r2  4  axf  +  te  l/<i>  —  a-2  —  aa: 


l  4-  x 


dx 


^i-x^ax^^+cx^bx+a  J(,  +  L_  2)  y/a  (a-2  4- ^)  +  ^  (^'  + ^) 

r  dz 

J  0  —  2)  y/az*  4-  te  —  2a  4-  c 

f * 

J  (1  —  a'4)  1/1  4-  x 


dx 


dx 


1      .      x  1/2  -fl/l+i'4  1  .     xl/  2 

log  —     — ;       —5 —  arc  sin 


+  c 


a'  H —  ■-=  z. 
x 


41/2 


1  —  x" 


4  1/  2 


1  +  x2 


f-- 
J  fl  —  a: 


a'2  +  1 


(1  —  a'2)  l/l  4-  x4  V  2 


,  1    .      x  1/2  +  V\  4-  a:4 

aa:  =  -—  log 


1  —  x"- 


=  ax  =  -  =  log 

Jd'-DH+i4  K2 


a'2  4- 1 

— =  M,J/    =   - 

(a'2—  1)1/  1  -+- a:4  K2        x  1/ 2  4- l"  1  4- a-4 

a-2  +  1 


J(a:â 


àx  = 


•f  2cx  —  l)l/(x24-2ax  —  1)  (a:2  +2te-l)  J(a— c)  £2  4- c  —  6  x9-\-2ax  —  1 


I' 


à> 


a'2  4-  2te  —  1 


x  1/2 


r  aa2  4-  1  ,  1 

—  — -—  ax  = >—  arc  sin  „ 

J  (2x4  —  a:2  4-  1)  K 1  4-  a:4  1/2  2a'4  —  a-  4-  1 


)(x 


a-2  —  1 


(a'2  f  2cx  +  1)  1/  (a'2  +  2ax  +  1)  (a-2  4-  2te  4-  1 
1  —  a-2 


dx 


dz 


ç  az . 

J  (a  —  c)  £2  +c  —  b 


a:2  4-  2te  4-1 
a:2  4-  2ax  4-  1 


k 


2)|/l  +  a:4  1/2 

1  —a:2 


,  1  .      x  V  2  1  V 1  4-  a4 

aa;  =     —^  arc  sin  —   — s  = =  arc  tg 

1  4-  a-2  1/2  &     «  ^  2 


(1  4-  a:2)  |/a;4  4-  2x2  cos  2a  4- 1  2  sm  a 


7  1  .    2x  sin  a 

dx  =  -—  -. arc  sm 


1  4-  x5 
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k 


1  —  ça-2 


+  ex2)  [/c-x4  +  ax1  +  1 


c&r  =  — -= 


[/a  —  2c 
1 


log 


[/2c  —  a 


2x-  +  x  — 


J  O'2  —  a;  >  2)  j/a: 

f-  ,  da?  =  —  i/aa:1  4-  6 

J  i/oa:4  4-  6  ** 


1  ,  f&B— I./oj+I         1 

—         da;  =     -j—     — ; — -  \  /        — -  -  dx  = 


r  x  [/a  - 

-  2c  4-  l/<ï> 

1 

4-  ca:2 

arc  cos 

r  |/2c  —  a 

1  4-  ex2 

/x  4-  1 

da 

a  >  2c. 
a  <  2  c. 


arc  sin 


(x  4-  l)|/2(ai2  — 1) 
2  (ai2  —  x  4-  2) 


J[/ax4 


[/ax4  4-  &£2  +  c 


,     _  x  [/<j)        c    Ç  dx       2b  Ç 
3a  SaJt/^      3a  J 


l/<l> 


da:. 


,-  a:2  (a:2  +  l/3)    - 

J  {2x4  —  x'2  [/3  —  3)  t/i  —  a:4 


a:  i/cj)        c    f  da:        26  f  x- 
3a  J  \/ïû      3a 

1  ,     3  [/l  —  X4 


dx  = j  arc  tg  — - — j — 

(108)  7  (12)T  a3 


fi/1  4-  a:4  ,         r    dx  r  a:3     ,        1      ._  .   1  . 

„,     -dx=  \ -■=  4-     -   -  dx  =  ^  y/fr  +  t  log 

J        #  J  X[/  <\>      J[/<\>  -      ^      4 

[V«2  —  a:' 


A/l  +  a:'  1      ,      «i/2  4-l/*   ,       1 

^- — — —  da:  = =  log s — 

j    1  —  x4  2  v  2  a:2  —  1  2  i/  2 


|/*  — 1 


l/*  +  1 


1  ,  |/a2  —  x4       1  a:2 

da;  =  —  - — =—= —  arc  sin  - 

x°  2x-  2  a 


arc  sin 


1  X[/2  4-  l/tî» 

log        j- 


2i/2 


a:2 


xt/2 
1  4-  x*- 

1  |/<J? 

— =.  arc  tg  -J-—  =  • 
2 1/2  3:1/2 


j 


1/a:4  4-  2a:2  cos  2  a  4-  1  ,         l  . 

— —    —7—  -  dx  =  -  cos  a  log  - 

1  —  a:4  2  to  1  —  a: 


2a:  cos  a  4-  (/«j,       !     .  .    2a:  sin  a 

+  »  sin  a  arc  sm  — —   — s~ 

2  l  4-  a:2 


U  i/xn  dx 


r  2X  —  1  ,  f2.r  — 1  1  ,  1    f,. 

—  ■=  dx  =  h-  -tû  — r~ da:  =  -    du. 

J  (x  4-  1)  [/(x  4-  l)6  —  «2a:2  J  («  +  l)4      /  q2a:2  «J 

V  (a:  +  1)B 


ax 


(a:  +  i; 


=  cos  6. 


1  aa: 

-  arc  cos  -, —   — -^ 

a  (x  4-  1)" 


J 


x- 


-dx  =  5-  log    a:3  4-  l/a6  4-  x6 
[/aa  4-  a:0  d         j 

|  —  =  «a:  =  —  arc  sm  — r  • 

Jl/a262  —  x6  3  a/» 

f-  =  dx  =  \  log  )  a4  +  l/l  4-  a:8 1  • 

«m-1        ,         l  .    IX 

=  dx  =  —  arc  sin  — 

-  xlm  m  '<* 


J  [/a%n 

r         x 
)vT- 

y 


=  dx  =  --  arc  sin  (aa:m  +  b) ■ 
Vl  —  (axm  +  bf  ma 


[/{xm  +  a)  {xm  4-  b) 


dx  =  —  log    [/xm  4-  a  4-  i/a:m  4-  ^ 
m         I 
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r        xm 
J  (xm  —  1 


xm  ~ l  {xm  +  1) 


dx  = 


_  _  1/2  w  ^2m  +  1  +  l/2x* 


(xm  —  1)  l/xm  (x2m  +  1)  w 


log 


xm  —  1 
\TJ  x~*  dx 


r dx 

J  (x  —  a) 


2.1.      ]/x  —  i/a 

=  H 7-  log 


(z-a)^      ai/*      o|/a        i/x  +  i/a 

r        dx  2  b    C         dx 

-'  (a  +  bx)  x1* 
ç        dx 
■  {x  —  a)2  x1* 
dx 


a  \/x       a  J  (a  +  bx)  [/x 


Sx  —  'la        ,        3       . 


\/x  +  l/a  =  2  f 


^ 


a2  (x  —  a)  i/x      '2a9-  [/a        y/x  —  V  a 

2  _  36    f dx 

(a  +  te)2  «T  a  (a  +  te)  |/â       a    J  (a  4-  te)2 i/x 


^2  (*2  —  a)2 


x  =  z* 


f    #2     j        2    -   ,   «      x-  ,        s~i     [/x  —  y/at 

-  dx  =  w  Xi  -\-  2a  i/x  4  a  i/a  log  — 
J  x  —  a  3 


u 


3 

X^ 


,    _  te  —  3a 

-  bx  x'~    ~~362~~ 


2^  +  p/(a 


l/x  4-  l/a' 
dx 


6»)  Vx 


f      x~î  2—1 

Ja+Yx^lX- 

C     oo  - 
J  (x  —  a)2 

J. 


dx 

(a  4-^te2)  Vx 


,         2x  —  Sa    ,-   ,3     .-,       Vx~\/a 
.,  dx  -  -  i/x  4-  ^  1/  a  log      ,—   .   ,  .— 

x  —  a)2  x  —  a  2  *  V  x  +  Va 


dx  = 


x  —  a 
2  x^ 


Sa  [      V  x 


(a  +  te)2  6  (a  4-  te)        b  J  {a  4-  te)2 


Jffl 


rj    ^X. 


Jfo 


.r. 


(a  4-  te2 


dx 


l/x 


+  7ï 


i  r 

16  J  (a 


dx 


2b  (a  4  te2)  "^  46  J  («4-  te2)  ^  # 


j  U  (a  +  te) 


2    dx 


J!  2  — 

(a  4  te)  «  dx  =  ^  (a  4-  te)  s  ■ 

I  x  (a  4-  te)  2  à  =  p    |--j,|,2 
x2  ia  4-  tejr  dx  =  p  j  (-~  —  y  a<j»  4-  ^  j  <&*  • 


,2   i  3 


J(a 

/: 


J 


dx 


2 


-  te); 
dx 


6  V  a  4-  te 
2 


+ 


i  r     dx 


a:  (a  +  hxf      a^a  +  bx 

dx  a  4-  36x  36 


x2  (a  4  6x)s 


a 


2x  Va  4-  te      2a 


4  6x 

)   Ç        dx 

~  J  x Va  A 


-j-  6x 


J(a 


x 


dx 


(a  4  te)"j 


2  (2a  4-  bx) 
62  Va  4-  6x 
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r  x  —  2    ,  2x 

— r  dx  =      

■'(-e  — l)T  |/«  — 1 


f —  —5  dx  =  1^  -  2aci>  -  a2  !  - 

J  („  _i_  fc*\ï-  i  b5 

J 


(a  4-  6x)2 


l 


«1» 


dx  =  (Ç  —  a<t>2  +  3a2<j>  -  a5  !  — ^= . 
I  5  i  6ll/  (f) 


(a  +  6a)  î 
j(a  -f-  bx)T  i2        ,    „    I  ,/—    ,     ,  f    à 


(^2  —  al2 


ete.        a  +  te  =  ^2. 


(s*  —  af 


dz.  a  +  bx  =  22. 


I(^--|)2  &  =  ^  -  a)  (*  -  *)  +  2  (a  -  6)  \/^r|  +  |  («  -  6)  log 


l/a;  —  6  —  l/#  —  a 


l/£  —  6  +  Vx  — 


Jufa 


+  6a;2)  2  àa1 


2  dx  =  -    — a;  1/ a2  —  a2  4- 


j*(a2  —  a-2) 
(a  +  6a:2)T  da  =  a  j  (/<j>  cfcc  +  b    a-2  l/<f> 
I  x  (a  +  &a'2) 


3a l  .    a- 

— —  arc  sin  - 
8  a 


aa'. 


ï«fa=gj*. 


J  a2  (a  +  6*-)!  <fc  =  1  a;  $T  -  -*   f^ï  cfa  =  =  ~  (862a4  +  Hâte2  +  9a2)  L/$  + 
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a5    f  aa 
Ï66  JlTv 


l/cj> 


|>  (i  _  x*)\  dx  =     - 1| as* -  |a2  +  i  [  a2 1/$  -  1  l/<j>. 


J: 


a4  (1  —  a;2) 2  dx  =  —  -  Ja;6  —  -  a4  -f  -  a;2  +  jg    x  y/<\>  +  p^  arc  sin  x. 

dx  x 

a  -\-  bx*p      a  ^ 

dx  1  ./— 

—  =  —  -7=  —  arc  tg  l/$. 

x  {ax*  —  l)T  K  <J> 


/•        àa;         _     _l 1_  T 


dx 


x(a  4-  6a2)  2 


J= 


a2  (a  +  6a'2)  2 
àa 


h      «  -  a- 1/(|) 

a  +  26a2 
a2a;  l/fj> 


_X«)Y      2x2(/l  —  a>2       2 


r        dx 
J  x*(l  —  x 
dx 

a5  (a  4-  6a2)"2 


+  ^w^i-g'-i 


dx 1         _  3J/<|>  36      .      t/q  4- 1/^, 

«4  ~  aa*  l/$    "  2a2x2  +  2a2  1/  â  °g  » 
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J  ~,4 


dx 


x4  (1  —  x-)^ 
dx 
"'  x4  (a  +  bx-Jî 


J 


dx  =  — 


1  +  4a;2  —  8x4 
3x3  j/f^x2 

<E*  —  6bx*<p  —  362x4 
3a3x5 1/  $ 

1 


(a  +  6x! 
J(l-x'Jï 

f— *-i 

'  (a2  —  x2)2 


dx  = 


&  |/a  +  6x2 


dx  = 


[/L  —X 
X 


J 

I 


dx 


a  +  6a;2)  2 


dx 


(a  +  6.x2)  T 


/â 


dx  = 


(1  -  x2)^ 


~dx 


J  (a2  —  x2)^ 

f^  +  ^çfa 

J         a; 

|'(ct  +  bx-)i 
J         x2 


+  arc  cos  x. 

V  arc  sm  — L  • 
V <$>  a 

x  1  Ç  dx 

b~V%       b)v<i>' 

2a  +  6x* 

oCC         OC  o 

21/1  —  a;2       2 

^        -« 
l/a2  —  a;2 


arc  sm  x. 


-Va2 


dx. 


^  (4a  +  6a;2)  1/$  +  a2  f-^= 


C{a  +  6a;2) 
J         x3 


cia; 


dx  = 


<J>2    ,    46 


ax        a 


2x- 


/$>  + 


dx. 


2bx-    -  a ,  y       ,    3a6  f   dx 


2      -'#|/<J> 


+  6x2)^ 


dx 


*«       36  ft/^ 

4x4        4  J    a;5 


I  U  («a;2  +  6a;) s  dx 

J1  I  a       8a2  1        6  q  ^  128a2  Ji/^ 

x  (ax2  +  ôx)T  «fa;  =  !'-  —  —  j  <i>t  dx. 

dx         _         2  [2ax  -\-  6) 


(ax2  +  6x)2 
dx 


b~  l  ,|, 

2_  4a  rdx 

36x1/(5,  8*J^t 

_  2  (2ax  ■  -J>)  ,   8a-  ç  dx 


/ 


x2  (ax2  -|-  6x)  2 

2 
4  ~  76x  V 


r  dx 
562x2l/^      '    562J^' 


dx 


x3  (ax2  -f-  6x)  2 


,     8a       16a2  |       64a3  fdx 


i         ±  ow         10a    |         v±u     i  au 

^  |       x2  +  56x  ""  56^  (  ~~  35F  J  ~ ! 


()9 


(2ax  —  x*)  2 


J  !nv 


dx  = 


(ax2  +  6x)l  b  Vaxi  +  bx 


y 


X* 


/ 


ax2  +  6x)* 


ax2  4-  6x  4-  f)«  dx  = 


2ax  4-  6 


8a 


U  (ax2  4-  bx  4-  c)*  dx 


1    .    3  (4ac  —  6-)  Ç.y-    j 
4>2  +         r6—  -^Ji/*cfe. 


x  (ax-  4-  foc  +  c)ï  dx  =  2_ —         <j>2  ^ 
J     v  5a        2a  J 


f  «/■     i   1   1.      1     \- j         J  76   |  <j,2        76*  —  4ac  fi  , 

J  *»  (ax-  4-  6x  4-  c) .  dx  =  j  x  -  —  (  *- --  4   -g^-  J  $ 2  dx. 

IxMax2  4-6x4- CFdx  =  !x2 -^4-^-1°!  ^4-!^-^!  ûldx. 
J  |  4a   .     40a2       5a  |   7a        |  4a2       16a3  W 

'2  (2x  4  1) 


dx 
\-  x  +  x2)^  3  ^ 

dx  _  2  (a  4-  6  —  2x) 

fe-a){x-b)}T~     (a-b)*\^, 
dx  2  (2ax  4-  b) 


-'  (ax2  +  6x  4-  c)ï       (4^-^)1/4, 
dx 


J— 


x  (x2  4-  x  4-  T 
dx 


*   t-   tn.v- 


3  i/<j>       ë       * 

4ac  —  26-  —  2a6x    ,     1  f    dx 


■fw 


h 


•  +.  bx  +  cjr       c  (4flC  -  ftï)  ^4»       c  J  *  »/* 
dx 


x2(x24-*  4  l)v 
dx 


5x8  4-  7x  4-  3  _  1 ,      2  4-  x  —  2  i/<p 
Sx  V%  ~  2    °g  x 


h 


x2  (ax2  4-  bx  4-  c)  » 
dx 


4a  (2ax  +  6) 
~(4ac  —  62)  V 


36  r  dx 


1        _36  r 
^      ex  l/^>       2c  J 


X<I>^~ 


h 


37x3  4-  23x2  4  15x  —  G    ,    3  ,       2  4-  x  —  2  |/<j, 

-  +  c  log  — — - 


x5  (x2  4"  x  4-  1) 2 
dx 


h 


12x2  1/$ 
56        1  |         1 


a»  (ax2  4-  6x  4-  c)T  ~~  '  2c       *  <  **  ^       c*  (*«<•  ~  >''J>  V '* 


5a6  (2ax  4-6)       ,3  (562  —  4ac)  f  dx 

x<j»1 


8c2 


J 


x2  4-  x  4-  1)"*" 

f-      J' 


*  (ax2  +  6x  4-  c)  * 


dx  =  — 


dx 


2  (x  +  2) 
3  1/$ 

2  (2c  4-  bx) 
(4oc  —  62)  1/$ 


-    /r. 


mx  -\-  n  ,  _  _  3n  —  2m  4  (5n  —  3m)  x 


(5x2  +  6x  4  2)' 


|./5x24-  6x  4-  2 


70 


! 


mx  -\-  n 


\(x  —  a)  {x  —  6)j  2 


dx  = 


2n  (a  +  b  —  2x)  -f  2m  |  2ab  —  (a  +  b)  x 


(a  — ;  6)2  |/<J> 


"  (a*2  +  6z  +  c)  2 


—  da'  = 


3  1/$ 

(4ac  —  262)  x 


'  (x*  +  x  -\-  l)î 

r 


a(4ac  — 62)K(]> 


2&c    i_  r  ^- 

*~         « '  J  V  ^ 


^  (x*  +  .r  +  1. 


dx 


Sx2  +  7a;  +  5       3 


|log(l  +2x  +  2l/(t>). 


r      -î'5         _  j  ?!  1  i°a<' — sb'  1  1 c  (8ac  ~ 3&>j  1  _l  _ ^  r 

1 7~      ~T^^X  ^  ==  !  â  +  a2  (4ac  -  62)       +  a2  (4ac  -  b9-)  (  1/^       2a2  J 


(aa-2  +  bx  4-  c)  2 


da: 


({ax*  +  fe 
J  ^ 


l-^ifc.»  *+*!/£+!_ 


f.  /  -  ,     .  6c  f  da'     ,     .  f    dx 

■  2  J  V  *  ^  x- 1/  (j, 

(•(«*■  +  te  +  c)f  ^  =  36*- 2*  v,-       362  f&        3fl  Cy^  ^       36c  C 

J  x-  2x  4   J  y  *  .'  2    J  .7' 


36c  f    Gte 
aM/l 


Çfax*  +  ta  +  c)T  ,  l*     .    36       3a|    .-       \  3&*       3ac  (  f    de  3a6  f  da; 


•(HXTdx 


I" 


xs 


d.r  = 


a  +  te-)T  3<>  y*  +  te3 

2  [ 


f-       -=-     -r 
•'(*»—  1)  (x3  +  1)2 

(  -_  do;  = 

-  (a  -f-  fac4)T 


dx  - 


3  |/iCs  -4-  1        3  1/  2 


1      .       |/V  -f-  l  —  1/  2 


l/z3  —  1 


2a  V  a  -f-  bx' 


|     UX^~  dx 


(a  -4-  te)  2  rfa:  ==  ^  (a  -f-  6#)  * . 
dx  2 


(a  +  foc)  2 
dx 


x  (a  -4-  to)  2  3a2*  2 


36  (a  +  bx)  2 

2  (4a  +  Sbx)        l    r   dx 
a2  JxV"â> 


* 


a  -f  6a;)  2 


2  (2a  +  36a-) 
dx  = —  — r 


(a  +  6a;)  2 


-  dx  = 


362  (a  -f  6x)2 
2  3<J)2  +  6a*  --  a? 


36s 


*2 


f-    -      s-  da;  =  J  %  —  3a*2  —  3a2*  +  %-  \  -  -5-  • 
•,(a  +  6*)â  '  3  '6**^     / 

ff»  +  to)T  [^        j^  [g|/^  +  fl,J-     fe      . 

J        ^  |  5         3  \  ./  a;  1/  * 


71 


(a2  -  a;2)ï  dx  ==  ^  j  8a;4  -  26a2a-2  +  33a4 1  |/cD  +  ^  arc  sin  - 


du; 


fa2  +  u;2)^ 


I 


x  (2x-  +  3a2) 


+  x2)T      3a4  (a2  +  a;2)T 
dx  x  (3a  -f  2te2) 


!" 


(a  +  te2)T      3a2  (a  +  te 


1    +^+    ' 


log 


l/<j>  —  l/'a 


(a  4- te-2)^       «"!/*       3ac[>T       2«2  V  a        \/ <\>  +  V  a 


-  te2)! 
dx 


dx  ■= 


3a  (a  H-  te'2)  2 


2  8a2£2  4-  8ate  —  61  ,_        .    ,, 
— = (2aa-  4  6). 


J  (a^'2  4-  te)T  (aa-2  4-  te)T 

je + *.  +  «^  &  =  ?=+i  ...I  +  5(4g2c-fti)J^ 

da-  2  (2cg  4  ft)       I 


+ 


32c2 


-J 


dx. 


<ï>  2    da\ 


fc 


8c 


3  (4ac  -  ô2)  k>  )*       4ac-62( 

2  (te  -4-  2a)  86  (2ca-  4-  6) 


5     ^ 


.'  (a  4-  te  4-  evr2)  s" 


/ 


a  -j-  te  4-  t'a;2)  2 


8(4ac—6»)*T       3(4ac--&«)«|/* 

i>2  —  4ac)  a;_+J 
3c  (4ac  —  è2)  «j)  2 


■  _  (262  —  4ac)  a;  4-  2ab.      2  (4ac  4-  &2)  {2cx  4  6) 

"  3c  (4ac  —  62)2  i/$ 


• 


U  XT  da- 


(a  4-  te)  s  da-  =    .  (a  4-  te)  s , 

J  a-  (3a-  4-  7)T  da'  =  ^  (4a-  —  7)  (3a-  4-  7)"» 
a-  (a  4-  x)~^  da-  =  —  (4a-  —  3)  (a  4-  a-)  3  ■ 

•>  (a  -\-  te) 3 
dx 


— — r  =  oâ  (a  +  bx) 3 


l 


=  3 


-  a;  (a  4-  te)  3~ 


J  2"'  —  a 


dz. 


a  4-  te  =  03. 


3    ,, 


(* r  dx  =      ~Yq  (2x  +  3a)  0  —  *) s 

.'  (a  —  a-)  5 


•Ma 


a-  3  J 

i   da-       iQp  (2te  —  3a)  (a  4-  te'): 


te)i 

-2  4-  x 
— ^ 
'(8-x)T- 


da- 


■ÏÏ+'P-^1 


— —  ^  =  ^  (5a'2  -  6a'  +  9)  (1+  x) 


J  in.  A-  hr\ .-, 


(a  +  ta-) 
a;3 


,         _  |   a.'5  9      aa'2    .      9.6      a?x         9.6.3     a3  |  .      .    ,   .  ■ 

^  (a  +  ta)  5 


1  +  X 


=  2'0 


f/a-  —  a\s   ,        .         .1  ,        7.1.1,        ...      \         j.±               ±|       a  —  b  2{x  —  a)j  -\-(x  —  b)~* 

)  1    ,      dx  =  [x  —  a)  3  [x  —  0)  5  +  2  (a  —  0)  log  j  [x — b)  s  —  (x — a  s -=-  arc  tg  -^—  — '- — -^—t — J— 


dz 


([-  l^-»Y  dx  =  8  f    *     -  Sa  f  -* . 

J  a;  U'  —  0/  J  1  —  5°  J  a  —  ta- 

fa-  (a  -j-  ta2)^  dx  =  ^  (a  +  ta2pr  • 
a;3  (a  +  x-)^  dx  =  ^  (4a;2  —  3a)  (a  +  a:2)  5  • 
j  x  (a  —  ta3)  7  dx  =     -  a  j       ^_  ^ 
|  a.'4  (a  4-  ta,3)7  dx  =  —  a*    r* 


a'  = 


a  —  ta3 

1  —  z'° 


dz.  a  —  ta:3  =  z*x~\ 

a,   f      dz 
—  a-b 


ir-bf      ~"J(z*-by 


a  4  ta3  =  23a,; 


j  x3  (1  4-  a-3)T  <2z  =  ^re—  Q     -  x3); 


28 


r  1        3 

j  a-3  (a  -f  fra;4)  3  aa-  =  — ^  (a  +  ta4 


1 


dx 


(1  +  x)  (1  4-  3a-  4-  3a- 


"J* 


az 


J  (1-^)1 


1  4-  x 


=  z. 


r     dx  1  ,      J      .   ,,        »1 1         1 

|--T-2logJa-  +  (l-^3i-i71 


arc  tg 


2  (1  —  x3)^  —  x 


k 


(1-x3) 


*|/3 


1  ,         {z  —  l)2  1  .2s+l 


(l  4-  a-3): 


6       *  £2  4-  *  4-  1       V  3 


1/3 


l  4-  a?3  =  £3af 


f~*-r-      -ïjrzr 

J  In    A-   hi-A  r,  "   ~ 


(fe. 


a  4-  ta3  =  £3xs. 


L 


(a  4-  ta3)  3 
dx 


a,'3  (a  4-  ta3)  3 


2aF2(a  +  ^ 


C--¥--rdx  =     -|-(2x24-3a2)  (a2-x2)7 

J  fa2   _   «iYï 


(a2  —  a-'2 


f-  -y  *r  =  r^  (8x2  -  21)  (7  4-  4a;3)T 


TJXTdâ 


73 


J< 


a  +  te)3fo  =  -7(a  +  6x) 


56 


)  _L   ï  _  ^   21^!     _  ^!  ' 


x3  (a  +  x)*  dx  =  s  j  —  $»  —  —  $»  +  —  4,  —  -  j  $.  • 


2a5 / 11 


x5  (a  +  te2) »  dx  =  5^   T  «f,*  -     -<(,-]->$; 


2a  r      g 


|  (a  +  6x3)3  dx  =  ——9 rr  -  -~  {  ^—r  dz. 

J  ■  à  (z-  —  6)       6  J  z°  —  6 


I 


dx  k- ,  (x 5  —  /t') 


(x  —  a)  x 
dx 


-  x  (a 


(a  +  6x) 
dx 


-»l 


xf  +  ^xT  +  Â;2        A"2^3 

a  -+-  6x  =  £*. 


arc  tg 


a  +  6x3  =  r\r'. 
2xi  -(-  Je 


k[,'3 


k  =  a; 


£■'  —  a 


/■         dx  _    ç    dz 

'  x  (a  4-  6xri)^       J 


a  4-  6x3  =  23 


->x2fa 


(a  +  foc3)5 


(a  4-  6x3)s 


ax 


-  \a  4-  6x3)3 


Jfa 


x  3  _L 

— ï  dx  =    -rz  (6x  —  3a)  (a  +  6x)  3 


j  dx  =  |(1  +  2x  —  x2)i 


-  ô  loS  te3  —  x)  +  77%  arc  ^ 


V'à 


(a  4-  6x)3 
,-        1  —  x 
-'  (1  4-  2x  —  x2p 

)" j  dx 

J(l  4-^3)^ 

J  (TT^T  fc  =  •  og  ~-rrr  ~  ,7? aro  tg 

r3x2  4-  2   .         / 9     .    .    a\    ±_ 
-     .,    -  dx  =  ly  x-  4-  6  x  3  ■ 

-      xi~ 

dx  =  —  (2.r2  —  3x  4-  9)  Cl   -f-  xVT  ■ 
14 


2(ï)3    +q- 

x  1/3 

2g—  1 
1/3" 


1  —  x3  =  r.r. 


.r- 


I 


x2 
(a  +  6x3)i 


dX    =   -r((i-|-   6x3)  3 


2  0  2 

f(8  4-  2x)T  dx  ==  -  $T  4-  6  W 


<J>  3 


4-  4  |/3  arc  tg  * —  =À> 
1/3 


ï  1  1  .  j_  _ 

^|)3  dx=(x  — a)i"(x  — 6)3  4- (a  —  6)j(x— 6)T  —  (x  —  a)3  (+-|=(a-6)arctg2^~a)5  +^'~^3  . 


(x  —  6)1"  1/8 


74 


UXT^ 


(a2  —  x*)  2  dx 


J 


x* 


(l.i 


X|/$  \     .        7  35  105       |        105  .)■ 

-g-  |  <1>"  +  g  aV  +  2-4  a**  4  ^  a'  (  H-  ^  arc  sm  - 

-   ^J^S  )       3   __    6    aXl    _1_  A  ^  16    "'    ' 


(a  4-  te)-2 
te  4-  c 

.'(a2  4  iC2)m+4 
dai 


1b 

dx  =  — 


a-  — 


5     />  5    //2         5   /)5  \ 

b  r     dx 


4  « 


h 


(2m  --  1)  $" 
a  4-  3te3 


•  <|>m  +  v 


ar>  (a  4  ter,j  3 
_x°- 

X 


•2a2a-(|, 


f-  — i  * 

Jfa  4  te-'):. 


)1"  /><|,: 


dx  =  — 


(a  4  te3 
tir 


J  x*  f  1 


3a5  4  2a  ^ 

■2 

2((-.r  (j,"3" 


,|,-.  --  x  \/b 

<Ij  ■"•  4  x  \/  b 


j  x2  (  1  4  *4)*  «te  =  -  .r3(&4  4  —  log  ^         4g  arc  tg 


«I» 


■t  —  x 


x  J  (z*  —  l  )2 


dz. 


/-      da1 

-'r.x'4  —  ni 


=  zlog 


x  4  <|>  '        1         .     * 


-  -  arc  tu 


X  —  (|) 


1         2 


iVZ 


dx 


1     ,         <|>  l    —  X         1  .T 

— r  =  -  log      |  -  —  arc  tg  — ,- 

X*     2X2  —  1)1  <|,>    +X  $T 


J  x(l 


dx  .         (b*   —  1  ,  , 

log  ^*4-  -  2  arc  tg  f{, 

(1  4- rj>  ci>i  4  i 


J 


—  i?x  = 


{a  4  te4)i 


(9a4  —  3)1 

f 


i  i  i 

i  ,jvr  —  te  a;         1  <j>i 

-y  log     j—       i     4      -,  arc  tg    ; 

■il1-         (1>*  4  tex       2te  1 1  .r 


(h1 


135 


4te  —  5a      i 
dx  =      — ^m^ —  <|>> 


-  (a  4  te)  5 

|'(L+ î!E  &  _ 

.'  X"' 

Ix5  (1  —  x-)î  dx 


36/>- 


z° 


4 


3    f     z- 


2  (^  —  1)    '    2  J  z:> 


-de.       (l  4-*'24  = 


7  |1 


|  xA  [a  4  te15)''  (Ù 


jV^'  (1  4  i/x)*  dx  =  6  j  ^4  (^5  —  1)-  d#.        1  4  l/'a; 


,£•'. 


I-( 


1  -4-  x  2  M  «a; 


3  J  (*  —  l)2 


1  |ï«    =      i.r  s 


1  4  •'•'        -:\r 


/ .) 


dx 

x*  [a  +  bx) 2~ 
dx 

[/X  (  1     f  afs~) 


4b 


cfcc 


J  i/a:  C  «  — 


3axVax  +  bx*      3a-\ax  +  bx*- 

r     z'- 
=  6  \^~r^  de. 
Je*  +  1 

1     a  +  i-^a; 


a:  =  £" 


l/a:  (a  —  i/x) 
dx 


a     a  —  [/x 
2Vx 


Vx{l±x^      (1  -4-  x-)i 

dX  .  ,    C 

Xi  (l  —  X>'  ) 


=  12 


J(l-*2)! 


efe. 


a;  =  z^. 


) 


(Vx  +  l)2  ,        ax-lIBI 
— ~-  -  oa:  =  2  -        -  •+-  2  log  x. 

x*  x 

^^I^  =  _2*i_log^*I+    ;    arctg^l  +  i 


({a    \    l>x^_  3  )  a  +  bx"  (1 

)  "         ^  ~         sa  I       £2 


a^  +  i) 


f., 


7 

as  F 


cte 


J- 


l/a  +  te"  dx  = 


-  6    ^  [f  —  l)  a>.               1/^  +  l  =  z%  VI. 
)  xA  la  +  ^a11  J    dx    

2x^'  ,|,'       2a (2 -n)  f^fr 

6(n  +  4)     "  6(w  +  4)  J  a"1"1 


a2  K«-+ta?  cte  =  ff"*'  -  2-^=4  f^%  dx. 
b  (w  +  6)         6  (n  +  6)  J  an  - 2 


C     dx  il        -,      /,       .  7c    .     ,\  .  3-,       /         1  3-    .      a\  .         57t/  5~         A  I 

J— — =      --joo8-log(l-2aîoo8-+«»)  +  oo8-log(l-2a;oo8  -     |-a-j  +  0O8-log(L-to0O8-+a-)4  .-J 


-  <sm  -  arc  te- 


X  sin 


1  —  a:  cos 


71  .     3tc 

X  sm  - 
w  3tc  »  .     5tî 

+  sm  —  arc  te-  — - — \-  sin  —  arc  tg 

7t  n  &  3îi  n 


x  sin 


5tt 


1  —  a'  cos 


w 


1  —  x  cos 


571 


+  •• 


j]~^  =      "^  Joos^log|l— 2«cos^+a;2)+cos^log(l—  2«cos^  +  a;,)  +  oos^log(l— 2soos^+a*)+- 


x  sm 


;/ 


4- 


x  sm 


4tt 


6t: 


-  ssm  —  arc  tg  — r — I-  sin  —  arc  te; 

1).   I  t>,  9.7Z  V).  " 


n 


C      dx        _  1  /a\«   f 

J  a  +  ta:"  "~  a  \6/    J 

J  a;  (a" 


1  — a' cos 

r+'e*' 

a;"  —  a 


» 


n 


.  a;  sm 

b- 
h  sm    -  arc  te: 
4tu  n  fo  ,  dt: 

1  —  x  cos  —  1  —  x  cos  - 

n  n 


—  f  •■■■> log  (1 


-a;). 


(f*- 


a:* 


rfa;  1 

(a"  —  a)  ~~  an     ^     x 

Ç        dx         _     l  , 

J  x  {a  -j-  bx11  )~  an     ^  a  +  bxn 

Ç         dx 
Jx*  (a  +  bxa) 


1        b   i     xn~* 
n)~        ax       a  J  a  -f  bxn 


dx. 


7<; 


1  b   Ç   a11- 


C         dx  1       _  b  r 

J  x'ù  (a  +  bxn  )  ~         2ax-      a  J 

\ 


x'°  (a  +  bx 
dx 


h 


I 


a  ~i-  te" 

roa: 
(a  -  -  bxn  f  ~  an<j>   '       an     J  $ 

<fcc  l    Çzn—b 


dx. 


x        n  -    L  f  cte 


(a  +  tan  )2 


a72  J  2n  + 


a>.        a  4-  bxn  =  xnzn. 


dx  2xl/$)  .   n  +  2  r./— 


[/a  4  bxn 
dx 


x  I   xn  —  l       w 


an 

2  1 

-  arc  cos 


an 


<\y  dx. 


J 


dx 


1 


=  -  — —  arc  sm 


l/a"1 
.    #n  —  2a       2 


x  V  x"  —  a      n  V  a 


x1 


arc  séc  [/x11 


)xVT+bx«       nV a     *V<$>  +  Va      nV a     e         „£  nl/a 


#2 


#; 


dx  2  .  /  bxn  —  a  l  .    bx11  —  2a 

—  arc  tg  \  /  -  -  =  -  — =  arc  sm  — =— - — 

s  V  a  ni/ a  bxn 


J  x  V  bxn  —  a      n  [/  a  v  a  n  [/  a 

dx  2x  n  —  2  Ç  dx 

an    J 


J 


x  {a  4  tan)s 


awl/(j> 


^<ï> 


Jfa 


.r 


(a  4  ta11)' 


dx 


x?_      n-2  Cx  dx_ 
an<j>         an    J  $> 


,  ,T3      .    n  —  3 

dx  =  - 


—  dx. 

I  ^l^ 


(a  +  bxnf  an<l>  an     J  <j> 

2#2 1/4)       n  -j-  4 


Va 


ta* 


r/.r 


a?z 


an 


J 1/  a  +  tan 

i; 


d# 


\x\/'  §>  dx. 


aw  an     J 


da:  = 


2a2 


(a  +  ta")  2 


n  —  4  i    «r     , 
-  =  dx. 


dx 


2x°-       ,   n—  6  r  a;2 


-=4 


(a  4-  ta")  2 


an\/q>         an     J  I/'  cf> 


J", 


dx 


fj/V-^L  ^  =  2  _  f        2 

J        a  n  n 


Va  4  ta"    .    _  2 

~nv'^ 


C\/a  + 
J  x 


l/ta"  —  a  -,        2 
a*  = 
n 


ÇVbx 


-  arc  sm  - 
w  l/an 


l/^1      l^<f>  — 1^« 
w  1/  <J>  +  1/  « 

2l/â        ,    .  /^ 

-  arc  tg  \  / 


n 


</ 


F^-f-^^^- 


J 


2a 
2a 


a  4-  bx11  2  ,  2      ^   ,   2a    /-   .   al/a,       [/ &  —  1/ a 

-  dX  =  —  <[}2  -\ [/<£  -^ log  -~-^- 


77 


f(g  +  foc")*  ^  =  _  ^  +  6  (5n 


«a; 


2)    C  i. 

—    a;"-2  $2^x. 

)  a:m[a  44  bx\   dx 


xm  \/a  +  bx  dx  -=-- 

\xm  (a  +  bxY*  dx  = 
xm  +y  i/ft  4-  ca:  dx 


<[>' 


m  a(pm  ■  '     ,  m  (m  —  1  )  a2ci>m  " 2        m f  m  —  1  )  (m  —  2)  a° <J>m  " 3  ,  ,,      !   2 4>1 


2m  +  3        1  2m -f  1  1.2        2m  —  1 


1.2.3 


2m  —  3 


£m+l 


m  +  l 


2am        f         .    .1  7 
/bx  4-  a?2   -  ^  t_u  ,    ,,  J 


2a; m  <ï>2 

6  (2m  4-  5)  ~~  b  (2m  +  5)  J 

a"'  +  '  ,  /-t—  i 


^a; 


2  (m  4-  l)  J  l/bx  4-  ex-  m  H-  1  J  \Zj,x  4-  c^ 


ftJ, 


a;'"  + ! 


c^a;. 


|  xm+l  (2m  +  1)  fea;'"-2        (2m-H)(2m  — l)62a;m - 5    _  {2m  4- 1)  (2m—  1)  (2m— 3)ft5a;m-4 

+  |(m  4-  2)  c       (m  4-  2)  (m  4-1)  2c2  "■       (m  +  2)(ro  +  l)m4cr'        "   (m  4-  2)  (m  4-  1)  m  (m  —  1)  8c4 


4-  -±N    (6a;  +  ^2F  4-  ^  jl/bx  4-  cîT2 


da; 


xm  (a  4-  6a;)  a  (m 


1  — *f- 

-  1 1  xm  -  '        a  J  xm-1 


dx 


(a  -{-  bx)  '         J  b  -j-  az 


ii 


dz.  xz  —  1. 


1  + 


da: 


f 

Ja;m(a—  6a')-      aa5ml<j>       a 

Ja;  (a 


(m  —  1)  axmi       (m  —  2)  a2,x'"--       (m  —  3)  a3^" 
1         ,   m   f  à*a: 


6ml  .      a  4-  6a; 
am    og      aT~ 


Ja;K 


<l> 


dx  1   ,  a;' 


(a  4-  bxn)      an     &  a  4-  bxu 


dx 


■  xm  V  a  4-  6a; 


26" 


I 


dz 


a  -j-  bx  =  z*. 


J{f  —  a)"1' 

l/<j>  6  (2m  —  3)  f      da: 


a  (m  —  1  )  xm  ' l      2a  (m 


—  3)  f d 

—  lU.r.m-i 


-,+ 


2m  —  3      6 


1  2m  —  3  2m  —  5      Ir 


(m  —  1)  aa"""1       (m  —  1)  a9-  '  2m  —  4  a;'"-  -       (m  —  l)a5  2m  —  4  2m  —  G  x" 
l  2m  —  3  2m— 5  2m— 7     63  1   N  |  ,  /—   1   N6  f    da; 


) 


dx 


(m—  1)  a4  2m  —  4  2m  — 6  2m  — 8  a""  ' 

1  6  (2m  —  1  )  r     dx 


N 
a: 


"ï±?J. 


■'''•    (|> 


a;m  (a  4-  6a;)  2  v'"       lJ  "■*■       v  «P 


1  J 


1  2m  —  1      6 


a""  -  *4>  2 
1  2m— 1  2m— 3      62 


(m — ^aa;"1"1      (m  —  l)a-  2m  —  4  a""""2      (m  —  l)a3  2m  — 4  2m  —  6  a;'1 


N  |  J_  j_  36N  f  «te 
a;  j  l/tj. 


'  a;4^ 


Ja;  — 1 

f- 

J  a 


/y>m  .-£111  -  1  y>2 

+  st=î  +■  ••  y  +  x'  -+-  los  ^  —  ])- 


dx 


m 

xm      a 


4-  6a;    '        6m       b 


f  xm  - x 

JôTôi 


ax" 


bm       (m  —  1)  6- 


,  ,.  4-  f—  — ^-r^ +  -. — —y  log  (a  4-  bx). 

—  1]  62      (m— 2)  6-"  "6m+1     &v 


J(a 


,v 


dx  = 


am 


(a  -f-  6a;)2  6  (m  —  1)  (a  4-  6a-)       6  (m  —  1)  J  (a  4-  foc) 


r)J(¥4 


da1. 


78 


x  —  a  =  z. 


f,    xm  ydx=^^mdz. 
J  [x  —  a)°  J       z' 

C      xm      ,    _       xm-:'  a  i    xm-* 

J  a+~bxi       =~  b  (m  —  3)  —  b  J  a  4- 6a:1 

r      xm         ,    _     2xm  ]/<p  2am         çxml  , 

J  ya+bx    X  "  (2»  4-  1)6  _  (2m  +  1)  6  J  j7$ 

_  I     <frw       _  m  gcfr"1'1      m(m— 1)  g2(j>w  2 _  m  (m  —  1  )  (m  —  2)  a5<JV"-5  i     j2|/\$> 

~  |2m  4-  1  ~"  Y  2m—  1  1.2        2m-^3~  1.2.3  ~2?n  —  5+"*-a  h^+ï 

C"  =  2x"'  +  1  _  2m  +  1  r  xm    ,  è  _  )    4)»'       _  m  a<i>»'  -  '    ^  m  (m  —  1)  aV1-2  ' 


(ix. 


I 


(a  4-  6a;)  2 


«  1/$ 


;ic'"(|,- 


•*"«»+ te£*    (3"'+2"   »«  +  ^)». 


.'  l/<i>  l2m  —  1       1  2»n  —  3 

3am        ,.)ml 


1.2        2m—  5 


~t-aw 


<I>y 


d.r. 


f 


+  6a: 


da-  =  — 


& 


n  + 


b  {3  —  m)  Ç  (p 


L 


dx, 


a  (m  —  l)^'""1       a  (m —  \)J  x™"1 
Ç  {a  +  te)'  ,  q>5  ,   &J4  —  w^  (*_*!.  ,/r 


(m  —  1  ) , 


(Va+te  ,  <j>^  |  b{5  —  2m)  rV^, 

J       a""  "        a~(w  —  1)  a;"1  -  '  "^  2a  (m  —  l  )  J  a;»1  - l 


1 


1       2m  — 5       b 


)      (m — l)gxw_1       m — 1  2m  —  4  rr,r'"~L-        m  —  1  2m  —  4  2m  —  6  a5,i 


2m  — 5  2m  — 7       è2 

m  -  3 


a  4-  bx)  * 


a\r  = 


a  (m — 1) 


fr*  |    M? -2m)  f^e 

-Ik»-1  "•"  2a  (m—  1)  Ja""-1 


J 


f(a+te)i  ,.  <î>5  6 (7 -3m)  ("4)5 

J        xm  a  f  m  —  1  )  a;'"  -  !  "^  3a  fm  —  1  )  J  xm  - J 


6a;): 


da1  = 


\)x"t-1    '    3a  (m  — 1) 

5  2 

,|,  6(8— 3m)  r^T 

a  (m  —  1)  a;"1"1  ^  3a  (m  —  1)  J  a:™"1      ' 


)  .r'"  (a  4-  6a'2)    dx 


|  .r-'"'  (/a  4-  6 ■;*  a"a;  =  —  ar"  + J    jr-^ 


d*. 


z  +  6a;2  =  zH'-. 


l 


Xm  +  i 


b)m+- 
|  z*  (z-  —  a)'"  dz.        a  4-  6xs  =  * 


Lîw+i  j/a_j_  t.x2  dai 

.r'"  i/a  4-  6a:2  dx  -  — -  L/(h rv    - 

J       K  m  -f- 1       p      m  4- 1  J  |/  (]) 

3 

.»"'  (a  +  6a-2)     dx  = fj,ir ^f-    a-»'  H«  V <$>  dx 

m  4-  1  m  -\-  \  j  ^ 


dx. 


6w+«l/^ 


NI  „l__6Nfl/4,  ; 
x  \**+-2)xdx- 


Ç         dx 

J  xim  (a  4-  bx*) 


1_  6_  _6 

(2m  —  1)  ax-»1-1  +  (2m  —  3)  a*x*m-3      (2m  —  5) 


)aVw"8  -a"'   J, 


dx 


a  4-  6a;2 


dx 


,.sm  4^  >. 


a?2w  + J  (a  -f  6a.-2)  2maa;sw  ^  (2m  —  2)  a*xim  2       (2m—  4)  a5a' 


68  4-^1       ^a  +  ^2 


79 


f-    - 


dx 


a  (m —  1)  xm'1        a  J  xm-~  [a  4  bx2) 
1  b  (m  + 


J  xm  (a  4  bx*)  = 

r         dx  1  b  (m  4  1)  f     dx 

J  £m  (a  4  bx*f  ~      ' "a  {m—  \)xm-1^        a  (m  —  1)  J  x"1'2^2 

f  _      ^  l/l  +  £2  m  —  2  f  dx 

J xm  j/ F+^F  ~         (w  —  1)  x m-1        m^-~ï  J  xm -2  j/fq^2 

J  <x.m  ,/^TZ  i  " =  (m  —  1)  arm-  '    +  m  —  i  J  £■'"- 2  1/$ 


J  r2m  -|- 


dr 


_  j         2m  — 1  ^  ,      (2m  — l)(2m  —  3)    4  (2m_—  !)•■  -5.3  |  [/l—x*      (2ro  — 1)--3.1  ,      j/1  —  *'-  —  ]_ 
x2m  +  1^      — â*  _  i         2m  — 2*        (2m  —  2)(2m^-4)a'          "  (2m  —  2).  -4.2  j    2m.z2m  2m- 4.2  a; 

f         <to_  _  =  _  J  ,   ,   ^-2  -,    ■    (2m -2)  (2m -4)  (2m-2)--4.2  j       t/T^F 

Ja^i/i— s»  j     ~r2m  —  3       ~r(2m  — 8)(2m— 5)  (2m  —  3)- 3.1  ((2m— l)x2m-' 

/l  — a"  m  —  2  f  ax  i      r(,. 

l/fr  _b{m  —  2)  r ote^ 

J  .r'"  (/  a  4  foc2  ~         (»»  —  0  «^m"1       «  ("»  —  1)  J  x"''2  \/^ 


r        dx  \/l—x-  m  —  2'Ç  dx  1      ç{f  4  1  )m  -  ' 

!  »mi/r_  *2  (m  i)Xm"<  m Lf  J  ^.m-2  i/l~ 


J  Xm\/l  —  X2 

r        <&c 


■  x2in  ■+■  1 


X2  ,    1 


== da:  =  ~  4  ^    -^  +  ....  ?,  +  -V  log  (x2  -  1 

J  x2  —  !  2m        2m  —  2  2         2      6  v 


7»m  - 1 


a   i     x 


f  foc2    '         [m  —  i)b        b  )  a  4  /a'2 


f 

;  a 


f— 

Ja  4 


d#  = 


«a- 


5   + 


a-x- 


4  fa'2    '         (2m  —\)b        (2m  —  3)  fo2    '    (2m  —  5)  b 


_l_  a"1  j'     dx 
F1  J  a  4< 


4  bx°- 


dx 


eï  + 


fl^2 


-  foc2)2  dx  ~~    b(m  —  3)(j)       ft  (m  --  3)  .'  c], 


1  a  (m  --Il  ('a;'""2  ,  -1"'" 

—  a#  =  — 


J  a  -f-  foc2  2mfc       (2m  —  2)  b'       (2m  --  4)  b 

f 

|U£    =  dx  --  X-     ^  -  m^1  ICI  dx. 

Jl/^  +  1  m  m    ■  v <\> 

r      xm 
JVx^-^l 


m  log  (a  4  kr2 


a' 
2ft" 

x'" 


2b(p  2b     J    (j, 


I   Ça 


dx. 


x"1-1  l/({»   ,   m  —  1   Çx1"  -  . 
m  m      J  i/^p 


x™ 


V  a2  —  x2 


=  tù;  =  — y  a?  — x- 


2m        2ml  2m 


2^Z         „«„«m.»  i     (2m~  l)(2m  — 3)     a4a.2i))-5  + 


•2)  Smii 


2m  (  2m  —  2  )  (2m  —  4  ) 


,    (2m—  l)  (2m  — 3)--. 3    ,m  .     x 

— - — ^4^  ^ — ^ —  a  "  arc  sin 
2m  (2m  —  2)-  -2  a 


1.111.  -f-  1  |  >.L2»< 

dx  =—i/a*—xi  {  n_  ,  ,  4 


2m 


.'(/a2  —  x 


|  2m  4 1       (2m  4  1)  (2m —  1  ) 
2m  (2m  —  2)-. -2 


aV"-24- 


2m  (2m  —  2) 


(2m  4  1  )  (2m — 1  )  (2m — 3) 


(2m-l)(2m-3>-3 

2m  (2m  — 2). -2  J 


a*x*>n-t  _|_. 


(2m  +  l)(2m—  L1--1 


a2'" 


dj-  =  — 


m  m  *^l/(ï) 


80 


J  va  -Y  bx* 


dx 


xm'K  |/«j)       ajjn--  1)  foï 


bm 


f- 


,.2;» 


.  dx  =  — 


(a  -f  fox2)" 


a'"-'  ("-57- 


bm        )ï/^ 

dz 


J 


n2))(,  J-  1 


*2    -    &)'» 

dz. 


dx. 

a  +  foc2  =  ^"•i'ï 
a  4-  ox2  =  £2. 


(a  -{-  px2J  2 

r        xm          ,         x'"  -+ T        m  r  #w    j 
f-  — —  dx  = 7= — =  dx. 

[Va  4-  foc'  ,  4>"T  _  &  (m  -  4)  ft/^  ,    =  _  _     |/fr 

J        a,'"'  ~  "  (m  —  1  )  axm  -1       a  (m  -  l  ) .'  #w  -  -  (m  —  l  )  a?»  "  > 

f(o.4-  bx*)T 

J  ~        xm 


dx 


m_]  .  j^m-ïj/^ 


dx 


a> 


Sb       [{/<$> 


(m  —  1  )  x' 


l  •>  aï" 


dx. 


;A  la  4-  &#) 


dx 


J(a  +  te)^=     «    *-' 


+-i 


(a  +  6x1    2  dx 


*r+^ 


&  (2i>  +  1) 


a  +  fox)      5  dx  = 


3  **+T 


6  (3p  +  4) 


a  4-  bx\    3  dx 


a  4-  foc)    "°  dx  = 


6  (8p  4-  2) 


x  (a  4-  foc)    dx  = 


6  (3p  +  n 


5<i>«H1)    <i> 


62       \p-j-  2q       p  +  <1 


a  +  ox        dx  =  j — — -r  ;  x  —  t-, —       -  }  ■ 

\  !  b  (2p  +  3)  |  b  (2p+  l)| 


}.,( 


a  +  bx\       dx 


3(t> 


P  +  T 


3  a 


6  (3p  +  5)   |  ô  (3p  +  2) 

f     /       ,    ;    T^   ?  30)p+T      >  3a 

x  la  +  ox|       dx  =  ir7^T_ — ; — ^  ,  x  - 


*  (8p  4-  4) 


2aa 


*(3p  +  l)) 

I  x2  (a  4  focf  dx  =  .  pP+1  ON  j  x2  —  jt^-^  -\ 

J      \  !  b(p  ~  3)  |  ft  (P  +  2)  ^  6--  (p  -f  1)  {p  +  -j)  ( 

|  x-  (a  +  fcx)*"  dx  ==  |  j  «P+*-1  (^  —  a)-  dz.  a  4  bx  =  *,. 


J  x2  (a 
Jx2(a 


1  T     T 


-f  fox      "  dx  = 


x2 


4ax 


+  ^ 


8a2 


0  (sSp  +  5)  |  b  (2p  -^  3)  "■    p2  (2p  +  1)  (2p  +  3 


P-- 


ocj)p+y 
-f  px         dx  =  ,  ,_ - 


6ax 


o  (3/>  4-  8)  (  p  (3p  +  5j  ^  p2  (3p  +  2)  (3p  4-  5 


*~  h* -a 


18a2 


81 


J  x1  la  4-  bx\     "  dx  = 
J  xr'  (a  +  te)f  <£r  = 

J 
/ 


3<1) 


P+l 


b  (dp  +  7) 


x-2  — 


6ax 


I8a2 


6  (3p  -f-  4)  ^  fc2  (3p  +  1)  (3p  +  4) 


g»-,    3aa;2 


6a2,r 


6a3 


b  (p  +  4)  I  6  (p  +  3)    '"  b*  (p  +  2)  (p  4-  3)       63  (p  -hl){p  +  2)  (p  +3)  (' 

da?  q 

p_  p    ' 

(a  4-  bxfq  b  (p  —  q)  <pj 

dx  2 


(a  +  bx)p+i>  b  (2p  —  i)<pp--° 

C       dx l .  i   r  dx 

Jx(a  +  bx)P  ^    a  (p  —  l)  $?'  +  a  J akj>p- 

.—    (p  _  /c  _  1) 

f ^—  =  g  f  ^  <b. 


ak+i  Qp-k-i       aP     ë  x  ■ 


zP         , 
=  —  î  h-     —n  dz. 
1  J  1  —  azi 


J 


dx 


a  -\-  bx  =  zi . 


a  4-  bx  =  - 
1    r    àa: 


a 


*(«  +  M     2        a  (2p  —  l„)  <f>p  «  -  X(p 


r    ax 

i^J4 


J 


rfiT 


2  [   r    dx 

x{a-\-  bxf^     a  (2p  +  1)  cf>p+i       a  J  x<pp+i> 

k=p-<2 

j dx         _        /  \? 

J  #2  fa  4-  forV  ~     ~     2d 


k+  1 


a?2  (a  4-  bx)p 

dx 

p_ 
x*  (a  4-  bx)  q 

dx 

x"  (a  -f  6x)H" 


fc=0 


L    i   Ai      * 

(p  —  k  —  1)  a*+2  cïjp-7''-1       ai'x      aP^1  og  a; 


^P+9"1 


l  &  (2p  4-  1)  r    à# 


a  +  6'r  =  *  " 


aa^/'  2 


2rt 


/ 


X<$P+  2 


J 


a?5  (a  4-  &r)  ? 


a  4-  bx  =  — . 
zi 


_  2a— b  (2p4-  3)  x       [2p  4-  1  )  (2p  +  3)  b'-  r     dx 


x5  (a -|-  fcr)p  +  ï 


■r         ,    _    r  dx        Çdx 


4a2a?V"Y 

Ix 
<pp 


8a2 


'  X($' 


J(« 

J 


,;• 


dx 


a 


+  hr)p    '        i2  (p  —  1)  4>p-i      62  (p  —  2)  (I>p-2 


a; 


(a  4-  bx)q 
x 


dx  =  \ 


<I> 


I2tf-P       Î-Pi^f- 


2a 


(a  4-  for  i 


—rdX=    —  {X  4"  T-T^ T 


6  (2p  —  3)  <J>P"T 


82 


,r 


dx 


=  l\- 


+ 


2a 


4-  bx)P    '        63  |       (p  —  3)  &>-3      (p  —  2)  <i>p-2      (/>  —  1)  <|>p1  \  ' 


.x2 


dx 


(a  +  te)<? 

x2 


J   ^  2a<p      ,   _o^_  I 

!  3a  —  p       2?  —  p  r  q  —  p  [ 


'/ 


/>5<J>. 


l        ~  I        +  (2p  -  8)  6  +  Qp  -  1)  ftp  -  3)  /,2  ( 


(a  +  te)p+^ 
J  (a  4-  te)p       ="  6'  I      (»  —  4)  *"*  + 


3a 


b  (2p  —  5)  (J)P"T 
3a2  ,  a5 


I       CP  —  4)  <i>pi       (p  —  8)  (l>f-5       (p  —  2)  tf)P-2    •    (p  —  1)  ^p-1! 


jXa  +  tey^g 


a; 


/' 


k=q-\ 


J  x  M})  +  ç —  /c  J  a; 


'(a  4-  te) « 


x 


dx  =  7  -  d,*.  a  +  te  =  zi. 

J  ,?i  —  a 


J 


(a  +  te)p^  2<t>pT 


x 


(a  +  te) 
x 


p-h- 


dx  = 

dx 


2/?- 


7  +  «f*^ 

i  ;     x 


fep-i 
—       aA>  $?■* 


a>J  I 


dx_ 
xV  <$> 


x  3p- 


f(a  +  bxf'i 


3$P+T  f<l^r, 

37TT  +  aJ    .r 


</,r. 


k=p-l 

,  3     vi        aA  <l>/'-A-         .      _ 


J 


Cj)5     /«--O 

&=p-t 


f(o 


da;  =  ~ +o  I  * — -  dx  =  — , 

x  Sp—2Jx  LÀ*   3p 

bxY 


2i^+'| 


dx 
x<ï/; 

dx 

X(J>2 


dX   =  -    "' 


<I>P+1      |      fy>     (V' 


(a  4-  te)q 


ax 
p 


a  J  x 


dx 


*J +1  +  bp  f*,       =       f    iW  a  +  te  =  A 

ax        an  J   x  J  (z'i  —  a)' 


aqJ   x  *  J  {z'i  —  a)s 

i 


11  [^ta. 

J      X 


J         xz 

f(a  4-  te)p" 

J"( 


p.-- 


dx. 


>x)p-l  dx  =  _^J  ,  6(2p- 
ax  2a 

»  j„  _        <i/  ^   ,  M3p-1)  W 
ax  3a        J     J3 

a;-  aa;  3  a        J     ,x 

hteK  ^  =  _  $p4i  j  j.       6  (j?  -  1)  j       62p  (p-1)  Uf  dx 


dx 


qt^  +M3/,--2)   (V": 


2a    |  a2  ax 


2a2 


x 


f(a  +  te)p-T  _ ^p+j    i       6(2p-3)        ^M2^  —  l)X2g  -  3)  f^" '  ia; 

J         .r5  2ax   I  a?  2a  *«-  -^ 


8a- 


aA  la  4-  te2)   dx 


("(a  4-  te0-)?  dx  =  -^^  4-  -^5-  f  ^p-i  dx. 

J  2jp  4-  i       2p  4-  -I-  ^ 


83 


(a2  +  &)*  dx  =  x^  —  p    x*&rldx  =    — ,  +  ~r  ,     <I>2      <**• 

.'  J  p  4-  1      p  4-  l  J 

p 
J  (a-  -  *2)2  (fo  =  yj-^  +  -^-j-  J  $*      dx. 

J  (a  +  />x2)f  dx  =  ^-p^-  +  -^—  j  <j>f  "■    *r. 


fr  »         >m>\  '    /         Xct>pl  *       (2/;  +  l)a2  f    p.i   , 


2j9  4-  2    '       2p  +  2 

[ u    *~        J  "I  2j>  4-  2  "•"    (2p    I-  2)  2p     "^     (2p  4-  2)  2p  (2p  —  2) 


(2p  4-  1)  (2/;  —  1)  (2p  —  3)  a*W:> 


dx 


(2p  -f  2)  2/3  [ïip  —  2)  [2p  —  4)  ^  '  .'  ,/< 


|x  (a    (-  /'.r-)</  (te 


<Z 


2b  (p  4-  3) 


<Iv/ 


?M' 


i .x5  (a  4  foc2)?  dx  =  -p  j  zp+1-*  (z'i  —  a)  dz.  a  4-  bx-  =  5"'. 

2p  —  3       f  dx 


dx 
(a2  4-  x2)''  _  2a2  (2?  -    i    <|>''"'  ^  2â*(p~ 

fc=p-2 


I  aa; 

TV,!»''"1 


1         ^  (2p  -  1)  (2p  —  3)--(2p  —  1  —  2fc) 


2/3 


i  2d     (p  —  i 


k=i> 


{p  —  l)  (p  —  2)  ■■■{p  —  1  —  k)       (2a2)  *+*$P-*-1 


(2p  -  3)  (2p  -  5)--5.3.1      1  X 

(p  —  1)  (P  —  2)  -  2.1  (2a2)P-'  a  g  a 


2p  — 3 


4- 


(2p-3)(2p-5) 


(p  —  1)  2a2  <!/-'        (P—  l)CP —  2)  (2«2)2   «h''""       (p  —  1  )  (p  —  2)  (p  —  3)  (2a2)5  $? 

(2p  —  3)  {2p  —  5) 5.3        X  ,       (2p  — 3)(2p  — 5)--5.3.l       1  X 

(P  —  1  )  (P  —  2)-   -2.1  (2a2)?"1  ,|>  '    (p  —  1)  (p  —  2)-    2. 1  (2a2)'-1  '  a  arC   g  a  ' 


5+' 


dx 


x  2p  —  3      f  dx 

(d2^-"^2)?  =  2a2  (p  —  l)  ^p-1  +  ïa^if—T)  J  ^p-' 


lx=p-1 


1        V  (2iJ—  0(2p  —  3)--(2p—  1—  2k) 


x  (2p— 3)(2p  — 5)-3.1      a  a  |-  x 

2p  —  1 -i-      7F—  1)(P  —  2}---(p  —  1—  /c)      (2a2)*-H  $p-*-*  H    (p—  l){p— 2)---2.1   (2a~2f  °g  a—  x 

/.■=o 


i5 


r     dx  i      r 

J  (x2  —  a2)P  _  (2a)2'"  J 


>—  n2?-2 


ep 


d^.  x  —  a  =  z  (x  +  a). 

2p  —  3       f  da- 


a'x 


J  (a  -j-  6x2)'5  "'  2a  (p 


2a2  (p  —  L)<i>p-'       2a2  (p 
x  f  a> 


-3      j  ax 


/ 


dx 


2p  —  3      f  da 
I)  «i/-1  +  2a7^  — T)  J  ^ 

jj  —  3       /'  fù' 


4- 


a  4-  ox-;s       a  Cp  —  2)  $2  w  ^  «j, 


/    ax 

J  .':■■" 


84 


i 


dx 


2p  —  2       r    dx 


(a2  +  x*)p+¥       a-  (2p  —  1)  $p "i 
dx  {  1 


l^a*(2p-l)) 


2p  —  2 


P--5T 


{2p  —  2)  (2^  —  4) 


J 


|a  +  &x2)p+T 
dx 


a  i 2/<    -  1)  4>p-'  ^  (2p  —  1)  (2p  —  3)  a2*?"2  "*"  (2p  -  1)  (2p  —  3)  {2p  —  5)  a 


^  + 


Ni     « 


*vh/4> 


+ 


1    r    dx 


x  [a  -f  6x2)  2       a  (p  —  2)  <p  2  "'  '  x  <t>2  "' 


i: 


d'à; 


g  r     «p-' 


x  (a  -|-  6x2)  9 
dx 


(7—     —  d,?.  d  +  6x2 

J  1  —  azi 


g* 


h 


x  (a  -f  6x2)p+î 
dx 


^  + 


(2p  —  1)  d<J>P-<       (2p  —  3)  d2^-2   '   (2p  —  5)  a3$p- 


i_  j  j_     i_  r  dx 
«PV$     «p  J  *  1/ ^ 


+...._—  + 


dx  1    f   à         i    Tdx 

J  x-  (d  -f  6x2)p  ~  a~  J  x2^  ~a  J$p 

dx  6g  r    z'i-p-1 


'  X3  (d  +  &X2)g 


6g  /•    gq-p-1 

2  J  (zi  —  af 


dz.  a  --  bx-  =  zi. 


dx 


J  x*  ia  4-  6xV       d  Jx44)P 


f   dx         b  Ç  dx 
J  x^p71  ~  âJ  x24>p 


« 


dx  =  -s — - 

(d  4-  ^2)<?  26  (g  —  p)  <$> 


h 

J"; 


x"   

(a  -4/;xV 

x2 


(a  -h  ôx5)? 
xr> 


dx 
dx 


x  1  j"  dx 

26  (p  —  1)  $p+1  +  26  (/;  —  l)  J  (^ 


36  (p—  g)<t>q  "' 


| —  -    dx  =  ^  (V'-p-1  («9  —  a)  dz.  a  +  6x2  =  z<i. 


(d  +  6x2)g 


f'g+te''î  &  -  i  ,î  +  «  té 

J  x  p  v  J     X 

J         x  2J^ 


dx. 


e9  —  a 


a  4-  6x2  =  s*. 


(d  4-  6x'2)p+ 2  j     ^p  dc&P-1  d2^2  «p  ( 


dx 


'  *  4-  ap+1  f-^= 
P  —  3  J  x  i/d) 


f  (d  4-  6x 
J         ~~x  \2p  4-1    '   2p  —  1    '    2j. 

f» + *^«  & = -  «il1  +  »et+s>|.*  & 

J         x2  ax  ag       J 

)  xA  (a  4-  6xH  J  dx. 

J.r1  (a  +  te»)"?  (te  -  gj-j~jrg  4>ï+I  ■ 

J  362  I  jo  4-  2       p  4-  1  i 

J(â 


dx 


(a  J-  6x5)p  ~    3a  {p  —  1)  (j/-1  +  3d  (p 


3p  —  4      f  dx 


fdx 


85 


dx 


i    r  dx        h  C.v 
J  x*  (a  +  bx')P       a  )  x*<&p-'       a  )  &> 

Ç         dx 

J  ¥  (a 


1    f   dx  b  Çdx 


4  bx3)P      a  J  x\tf"       aJi\,i' 


dx 


\- 


4j>  —  5      f  dx 


(a  +  bx4)i>       4a  (p  —  1)  <]/'-'       4a  (p  —  1J .'  .| 


f  «"a1 

1) -U'- 


J  a  4  7 


cte 


,8?-5..r  .•..ï/.i-. 


kr3)''    '        3a  (??  —  1  j  ,|>''-'   r  3a  (p  —  1)  J<|,''-' 


J  (a  H-  for4)/'  4a  [p  —  1  )  ,|,''-'    ^  ia(p—l)J  <\r(      ' 


J  (a  4  bx3 


t,)r  dx 


l  C  dx 

3b  U>  — !)<[,'"    '    Sb(P—  1)  J,|,'" 


+ 


ï"!  la  4 


/».*•"     d.r 


j'"1  \/a  +  /«■"  dx  =    ~    <l>* 
3(m 


|  .r2"  '  [/a  4-  fr.rn  d.r  =  -  j  z  i/a  +  frz  d, 


ra 


.r"  '  fa  4-  /u")2  dx  =  ~  $1 
bon 


.r"  =  z. 


xn  =  z. 


x"  =  z. 


\x2"1  (a  4  bxn)i  dx  =  -  \z  (a  4  bz)*-  dz. 

J  'H  • 

f        dx  1  1    j"    dx 

J  ./•"  ( x"  —  a)~  a~Jn~—  1)  xnIi   '   â  J  .r"  —  a 

i'  dx  lf       d£ 

J  .r-"  +  1  (x"  —  a)  ^  m  J  23  (#  — ~â)  ' 

J  x2"  (1  —  .r2")  ~~  2ra  —  1  |  (j,2"-1       icîn-'  (  +  2w  —  2  |  <j>2»-2       x2"-2(  +  1.2  (2n  —  3)  i 

,    2?;.  (2n  4-  1  )  (2n  f  2)  j  _1__        J_  |  2w  (2a   h  1)  -(4n  —  3) 

1 .2.3  (2n  —  4)  "     |  ti)2""1  _  .r2""1  \  +  '  1.2-  ••  (2w  —  2)   ~ 

2w  (2w  4-  !)■•■■  (4w  —  2)  .       x 


1 


J 1  _  1 1 

I  <l>       X  ( 


4 


1.2- •■■(2m  —  1) 

1  &     .        <l> 

4     .,     log 
awx"       a'w     &  .r11 


loS  <.,  ' 


J  .rJt  i  '  («+^]  = 

J ,r«"'"(a  4-  to")         ~  a  (w  —  m  —  1  )  .r"'"-1  ~  a  J  ,|, 


dx. 


f_ -< 

.'.r'"  ta 


1    bx") 
dx 


1  &   r.r"'"  , 

. I  — r-  dx, 

a  (m  —  1  )  .r"'-'       a  J   <l> 


(m  —  1  ) 
l 


2b  («  —  1  )  f  a- 


J  x"-1  (a  4-  />.r"j2  "        a  (w  —  2)  q>x'l°-        a  [n  —  -Z)  J  «j>2 


.,  dx. 


86 

|'         dx  _  1  _b  (m  +  n  —  1)  i"    dx 

J  .>■•"  la  +  te21)2  ""  ~  a  (m  —  1  )  <|u  '"  '  a  (m  —  1)      .'  .)'"  ",|>- 

f         '/.i-  L  />  [m  +  2w  —  1  )  Ç    dx 

J  xm  (a  -(-  te"/'  ~  ~~  a  (m  —  1)  $2xm  '  a  (m  —  1  )        J  .i'""^ 


/■  dx 


(m  —  1)  (j>2xm''  a  (m  —  l) 


J/a  +  te" 


Max  s 
|/<[)        />    ("    dx 


J; 


xn  n  i/a  +  te"  wax"       2a  .'  ,r  ,/  (|) 

dx  i/'(|)  fr  (2m  —  n  —  2)'  r      dx 


nax»  ~"~  na  y  a  l0g         ^  ' 


J .)""  j/a  -4-  bx"  '         a  (m—  1]  .r"-'  2a  (m  —  1)      .'  .r...- «  v  ,,, 

âx 


/ 


a- (a  4-fcc»)î       <™xm'|/<|> 

j?       a  r     dx 
dx  = 


2  2m    -  ri  —  2  f     dx 


*»  .'x™|/«|, 


J  a  +  te"    "  />        /'  J  a  \-  b.c" 

r       cn-l  j 

,      dx  =  -,     log  (a  +  ''•' '"  • 

J  a  +  te"  /m     ë  v 


f     x2" 
J  F—  ax" 


dx    =  — 


xa  i  1  1 


a  (n  +  1)       a  J  i  —  ûu 


x" 


'/.r. 


dx  =  ,     —  ,.-■  log  fa  4-  te"). 
J  a  +  te"  bn       b"n     & 


L 


i 


dx 


,"  -  x"  =  2  -'  »  ~~  2  -'        j       " 

a  —  .r  2  a  +  .r  2 


i 


e£ï 


.  2  ,        "  1  i"  —  1 

dx       -arctgxa  are  cos  — - - — ; — - 

x"    \-  1  n  n  x"  --  1 


I      X  2  "  '  2 

'  «  +  te"  n  y/  ab 


Xi 

J  a  —  te" 


dx 


arc  tg  x  -  \  / 

2      ,      1/  a  +  xï  1/  6 

log  — — 


dx  =  cos  -  log    1  — 2xcos        h,i:!   -    -cos  log 

'  1  -4-  x"  n  n  *\  n  n  n  *  \ 


1^3(«  +  1)-i^/l_.,J.Cos3ï=  +  x2) 


1         5  (m +  1  7c .      /,       „  o-         ,\  ,        .     m+1)-  ■  n 

-  cos  log    1  —  2x  cos  -  .»-    4-  2  sm  -  arc  tg 

n  n  &  \  n  !  n 


1  —  X  cos 


.     3- 

X  S1U 


x  sm 


.    .    3(m+l)-                       'w  .     5  (m +  1)71  a 

?  sm  arc  tg  -  — h  2  sin  arc  tg  — — 


\-  2  sm 


7i 


1 — xcos 


3tt 
n 


1  —x  cos 


5- 


f     x'"       ,  1  2  m  +  1)  tî 

rfx  =  —     cos 
J  l  —  x"  N  « 


/  2tî         ,\       1         4  (m  +  1  )  —         / 

log  1  —  2x  cos   ;    +  x2  —  -  cos  -  log    L  —  2x  cos 


n 


1         6  (m  +  lj  -        /                      G-         a  2    .    2(m  +  l)7i 

cos  log  1  —  2x  cos         -.)" H    -sm  arc  tg 


x  sm 


n 


w 


h 


1  —  x  cos 


% 


2        4  (m +  1)ti 


H —  sm 
n 


li 


arc  tg 


.4ti  .     6- 

x  sm  x  sm 

n      ,2.6  (m+l)7i  w  1     . 

sm  arctg  — — -    \- logfl  —  .r;.. 

n  to .  6-  n     &  . 


& ,  4tc      % 

1  — .rcos- 
n 


1  — xcos  — 
n 


<S7 


Ç      Xm  xm-n j-l  a   Ç    xm-a       ,     _1  ia\~^~   f     z'"       ,  ^/ai" 

J  a^ffx"        ~  bJiïT-^n^T)      b  J  a  +bx»       =~  a  \bf       J  Y+z"  ~  \bl    '" 

m+1  1 

JV^b*  dx  =  a  (?)  "   J  ïÊ*  dZ-  X  =  iÏÏ  *' 


x"         ,    _  x  1    Çdx 

fa  +  te")2  bnq>      bn  J  (J> 


.r""1        .         x"  +  1 
ai'  = 


;  (2  +  x«) 


//«!> 


1      x"  +  a 

(#n  —  a)2    '   "         2cm  '  xn  —  a 


1  ^  +  2?#n 


J  (a  + -te")2  6«<j)       an<f>    "  w  (a/;  —  te)  '  a  +  te'" 


Js^ra*  dx 


a         1 
m|>       n 


J  («  +  te")2    *       w^2fl> 


a  1    ,  f         dz 

7à  +  W-l°Z*=    -)z>^(z->- 


t>Y 


J  (a  -f  te") 


.r'"-"  -i"1    ,    m  —  n 
nb<\>  nb 


xm  ^       n  —  m-        Çx'" 


M  fa;"1-" 
J   <l» 

l  '     dx 


-  dx  = 


a  -f  te"  = 


/>  (m  —  2k  -f-  1  )  <|>       b  (m  —  2n 


a  (m  —  n  +  1)  Çx1"-'  , 


<i> 


(a  +  te")5 


dx 


I        l'y"   /> 

^     -*ÏTi   dz-         a  +  bl'n  =  **x~- 

a2  J   z-n+l 


dx  = 


J  fa  -p  te")5    '        2em<f>2 

*(L  +  te")'' 


/  (xn  —  1>Y  J 


l. 


(a  +  te" 
a.' 


(/.r 


z 

j.m-n+1 


dz. 


x"  —  6 

a  (m  — 


/>  (  m  —  3rc  -)-  1  )  <]>2       b  (m  —  Sn 


n  -f  1    Çxm"  , 
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88 


r       x"1  2xm  H      _2m-n-r2  f  x'"    , 
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xp-' 


dx  = 


a;p- 


(«+  ftar)p    '        a  </>—  1)  .j,''1 
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(2/3  —  2)(2/3  —  4) 


-— -  ■— ==     log  ' 

•  2         2 (a2  —  3  P"1 1/a2  —  3         x  +  y. 


+  a  +  l/a*— 3 


3  <  a8. 


J 


x'2  ,  (62  —  2ac)  x  4-  «6  2ac  -f-  62  (p  —  2)     Ç  dx 

(a  +  6x  +  cx2)p   x  ~    c  (/3  —  L)  (4ac  —  &)$?■<■  r  cT(/7—  f)  (4«c  —  V32)  J  cpp7' 


dx 


;262  —  4ac)  x  +  2ab 


•  (a  +  6x  +  cx2)p+T  c  (2/3  —  1)  (4ac  —  62)cDp"i" 


T  + 


4ac  4-  6-  (2p  —  3)     Ç  dx 

c  (4ac  —  62)  \2p  —  1)  i)     p . 4 
<[>     2 
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)(a 


dx 


2rx5  +  bx 


(a  +  bx-  +  cxy  2  (p  —  1)  (4ac  —  62)  *p 

a-3 

(a  -\    />x  ■{-  cx2)p  '""*'   ~  c 


c  (4p  —  7)         fx2  fc Çdx 

1  +  (p  -  1)  (4rtr  —  />- 1  J  $P«  ^        2  (p  —  1  )  (4ac  —  6S)  J  <l)P-r 


J(a 


h 


Xm  -,  x'"-[ 

dx 


C  J    cl) 


a  !.)■' 


4-  bx  -i-  W  c  (m  —  1)        c  .'  f|> 


•r""1  _  a  <m  ~  *>  K"""  /  •  _  L("L~  ?1  f*'""'  A 

J  (a  -{-bx  4  ex-)  c  (m  —  3)  ((,       c  (m  —  3)  J   (j,  c  (m»  —  3)  J   <j>* 

f  a""  ,.  a:"''1  b  (p  —  m)  .      H'"":  7  .   ,        «  1 

J  (a  4-  foc  +  (.a*2)?1    a  c  (2p  —  m  —  1) <]>''  '       c  (2p  -  m—  I]  J <|,''         +  c~(2p 


m  —  1)       fa: 


m  —  l  )  J   (j> 


dx. 


Ç  a""  ,  _  a""-1  iXtj)       &  (2m—  1)  pK»M    ,    _  ajm  —  1)  fx"'-2 

•Va  -f  bx+  ex1'''  cm  '^m        •  |     ,i,    ''"  cJm        Jj/JÎ 

f  a""  .         l    fa;"1-'    ,         c    fx'"--  .     ,   r2   fx'"-r>    ,  ,    c'"-1   f  dx     ,   <■'"   f  d„ 

=  dx  =-    -r     — =  ia-  —  j5  d.r  -L  -  dr t  -j—     — —  -j-  -=-  |  - 

J  (c  -  dx) ,    a  -f-  te  +  y*2  d  J  y/^  d-  J  k  ^  d'  J ,/  (|)  d">  J  v^      d'"  J  (c  +  da 

C  x'"  ,  xm-*  b  (p  —  2m)      ,-a'!'-1    .  a  (m  —  1  )        .-a---2  , 

,       ,    ,        .  P  ,  ,  w  '  -•        2''  IP~ W  —  1J  J       P  T('î)-f»-l    J       £ 

'  (a  +  bx  -\-  ex*)*  c  (p — m  —  1) <ï>2  (j)*  4>* 

r  x"'  ,  a""-'  b  (2p  —  2m  +  1)  r  a""-1    ,  a  (m  —  1  >    f  xm"2    , 

'/      ,    j  ^p+  /o  >,^p--  2e  (2p  —  m)       !     P+ï  c  [2t>  —  m)  J     „fi 

f            a"'              .          1   Çx"'-'    .         b  fa"1-2   .         a   fx1»-*   . 
1^-      ,    .,   ,       ,     ax  =  -     — — ;  aa' —  -   dx —     dx. 


da-j  i/ , 


(2cr2  +  è)  a""-1  c  (4p 


2  (,p  —  i;(4rtc— /)2)<I>''-1        (p 


p  — m  — 5)      fx'"  &  (m  —  1)  j'a"'-2 

l)(4ac—  &s)  J  cFp-'       ""  2  (p- J)(4ar  -  F)  J  <i/-'  ",r- 


dr 


1  .       2t/x'"  -f  ft  —  V  b*  —  4a  c 

log 


ax-m  -\-  bx'"  -\-c  m  yb*  —  lac     &  2«x'"  +-  b  4-  K>*  —  4at; 


/>-  —  4ac  >  0. 


2  2«xm  +  i> 

=  aie  tg 


m  (/  4flf  —  6-  1/  4ac  —  b*- 


lr  —  4ac  <  0. 


J  x2" 


j.n  \  m-( 


4-  2x''  cos  a  4-  1 


dx 


k-n  '  ("2A;  4-  1)  «  +  « 

''-"  •  x  sm 

>    arc  tg 

/e=0  i  —  x  cos 


cos 


(2/c  4-  1  )  wti  4-  »ia 


n  sm  x  4mi  1 2/,-  4-  1  )  ~  -i-  a 


&=n-l 


d.v 


x2"  4  2x"  cos  a  4-  1  «  sm 


V       cos 
sm  a  ^^ 


(2k  4- 1  j  (m  4- 1)  -  —  (n  —  m  —  I J  a 


a-  sm 


(2fc  +  l)it  +  a 


.  arc  tg 


1 — a' cos 


[2k-\-\)T.  +  a. 


n 


(2fc+l)(m  +  l)  «  —  (n  —  m  —  1)  a     1,      /. 
(-  sm  -  -  •  -  log  x2  — 2xcos 


w 


.2A-4  i)-+^+1n 


n 


-sn =-;  ,     — r  dx  =        . Ti  V  cos  (n  —  m  —  1  )  w.  arc  tg 

a-"  —  2x"  cos  n  h  4  1  n  sm  w<J  ^ 


x  —  cos  « 
sin  u 


—  -  V  sin  (w  —  m  —  1  j  (.).  log  (x2  —  2x  cos  w  4-1). 

où     w  =  04-  l"  et     //  =  0,  2,  4,....  2  (n  —  1  j  successivement. 
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f       xm        ,         1      fr  xm   a  _  c  jW    /  ~| 

J  a  +  ta"  +  es1"       "~  c  (a  -  (3)  [_)  x*  —  a  rt;r  "    J  x"  -  p  **  |  ' 

a,  p     étant  les  racines  réelles  de     a  +  te"  -f-  cxin  =  0. 

m-fl  1 

a\cj       J  1  —  as"  cos  n  6  +  **"  W 

où         cos  nfi  = =  ;         les  racines  étant  imaginaires. 

2  [/  ac 

=  — dx  —  — —  cto       />2 — 4ac>0.  m<w 

I  /  j«  _  4ac  L J  2c.r"  -|-  b  —  l//>2 — 4ac  J  2acw  +  &  4-  \/  ¥  —4ac 


k=n-\ 


a.m-i  sin  e  ^       -  sin  (n  —  m  —  1)  e*.  -  log  (.r2    -  2?£  cos  s*  -f  <fj 
i. L 


ncq"- 

k=0 


x  sin  sa- 

h  cos  w  —  m  —  1    sfe.  arc  tg 

"OS  SA- J 


q  —  x  cos 

i 


ou        ç  =  I-      ,      cos  £  =      -  — -    = ,  tk  -    -,         J>-  —  4ot-  <  0,  m  <  2«. 

u-  '  2|/ac  n 

f/.i        -    — -^  dx dx — -  dx. 


J  (a  4-  bxn  +  cx*n)P 

{2cxn  -f-  b)  j"'-"+'  2c  (2prc  —  2m  —  m  —  1  )  fx"'    ,  . 

~  n  (p  —  1)  (4ac  —  b*)  <i)P-'  +     n  (p  —  l)  (4ac  —  &-)     J  ^ 

b{m—  n  + J-}       pgm-"  , 
"  n  (p  —  1)  (4oc  ~â*)  J  d^      ' 

rxm  (l  +  s  —  2x™+1)        =  s™  (*»'-!)       J-»'"1  (*»->  —  1)  x  (x  -  1)        ,        . 

J  1  —  x*  m  m  —  1  1  Sl 

r(a  +  te  +  ç^    =  ^    *  j-   , ,,  f  a  rc: ,,. 

J  .r  2j>        2  J  y  J    x 

p  }'  p 

^—  '—  dx  =--  +  a  P^-    (/.r  4-  -     ,i,  2     dx. 

.'  x  p  J     x  2  J 

^A±^±^LÏ  4c  -  J^  +  a  j'^ ^  *  +  |  j*'"  !  dx. 

^a±bxpxTÏ  dx  =  -^  +  ^p-1^  |SÇÎ  dx  +  c  <»  - 1)  JV- 1  dx. 

((a  +  bx  +  es*)*»  ^+1  ,   &  (y  -  w  +  2)  f  <^    ,         f  (2/;  -  m  +_3)  f^ 

J  xw  "         a  (m  —  1)  x"-1  "^      a  (m  —  1)      J  x""1       "*"       a  (m  —  1)      J  xm-2 


|'l    a  -4-  te  4-  ex2  ,    _  i/ci>  .  &         f     ^'  f       f     rfx 

J  .rm~  ~  (m—  l)iFm-'       2  (m  —  1)  J a;m-« j^-—       m  —  1  J xmï\/\^  ' 

p  p  v  p 

l'(a  +  te  4-  cx2)T       _  _^T+  fc  {p  —  2m  +  4)  f<j>*  c  (p  —  m  +  3)  (V     , 

J  ce-  -a (m  —  1  )  a?»-1  ^      2a  (m  —  I )      J  a—    ^  ^      a  (m  —  f)  "  J  xm*      ' 


J  xro  (m  —  l)œ™-1_t"  2  (m  —  1)  J    x"1"1        "^     m  —  1     J  xmï 
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ii  i  i 


{{a  4-  fcc  4  ex*  f  >.  ^_ BÇ2p->2m  +  3,)  l  j£  *_       ,      ,    c(2p-m  +  2)  f     ^  « 

J         (ar  +  A)"1  (m—  L)A(x  +  A)»-1  ^     2A  (m  —  1)     /  (se  +  A)*"1       ^    A  (m  —  1)    J  (a +  &)«*■« 

où    A  =  a  —  bh  +  c/i2,  B  =  fc  —  2cA. 

J-  jgm  a(m— l)afM  a  (m  —  1}        Jxm"n    X"  a(m  — 1)  J  xm'tn    X' 

|  U  (X5)P  dx    


Dans  ce  qui  suit,     <î>  —  c0x3  +  'V  "    !   ''-»•''  4-  c3 


l  (J°L  =  Iux24-(NU4--U)x4-N  Q  +N-£i'(-i-  +  ^---2U    f  *  dx4-(3y~1)U'~3N^f 
If    ?    è'-'Wr  +  (NV+1y]ï+NV+N4-143''"2T     C  —  dx  4-  (fcdlZcZL^Zo  f * 


dx 


,   XT  6',  ,.T  2   -         2c{  „  5  4cî 

ou  N0       -  ,         N,  =  3  c,  ^  ^  ,         N2  =  3c()C3  -  3  c,c2  +  0(.  ■  • 

N3-     -6coC,c5-2c0rl  +  4ck-^,  D  =  N,N,-N|, 

u     „9a;N,  _3c,iN2  3c0  (N,  +  2c,Ntj  _N,  +  2C|N, 

D*  D     '  —  I)  )vi_  t\ 


dx  1 


.'  a;4>p  "'       'àpc^P      Se 


i    Ç   x     ,         2c,  Ç  dx  1  l' dx 


f_^_     -    x (3^  +  1>c°  f  ?    rk  _  &P  i-1)  £i  f_^_  _.(£_±i)  E?  f 

J  XV+1  "         r.x^P  c3  J  <j>p+«  *  c-,         J  $p+»  c3         J 


dx 


dx       i  r  (ix      c,  /"    dx       c,  r    dx       c„  r    dx 

J  xm4»P+1  ~  c3  J  xmc|>p  _  r,  J  xmA  <I>p  '  '        r,  J 


Xm's<I)P+1  C3   .'  X"1"3^"1 

(3p4-m — l)c0  f      dx  (2pJrm — l)c,  (      dx  [p-\-m — l)cs  f      dx 


-l)c„  f      dx  (2/j+m — l)c,   f      dx  (_p+wi — l)cs  f 

lTc'^     J  xm-3<J>P+1  ~        (w—  l"7c3      J  xm-2$P+a  ~        (m—  l)c3      J  s 


(m— l)c3xm-'«[>P  (m— 1)6\,      jxm-3(j)P+1  (m—  l')c3      Jxm-2<t>p+1  (m— l)c3      J  a:"1- V 


m-i^p+i 


J-p;  dx        Voir  ci-dessus. 
<j)P^ 


f  j-  1        _  2c,  {    %    j    _    cî    Ç  jtx 

J  ^H  ^         "  Spc^P       Se]  J  <!/ ï  '         "     3c„  J  <t,P  H  * 

I    ^  dx  =  L-  |^  dx  -  ^-  f^  dx  -  ^    (X%  dx  -  *  K  dx. 


■  2-  c'  '^m"'  dx  -^-m  +  l»  ^  I— 4  dx 


(3p  —  m  +  2)  c0<J>p       Sp  —  m  4-  2     r„  J  ^p^1  3^?  —  m  4  2    c0  J  &>+* 

m  —  2  c-,   f.r'"-">    , 

+  3p  — w'+2*^J-^+«' 
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Dans  ce  qui  suit,     (\y  =  c„.vn  4-  clxIiA    | cn  =  f{x\         fk(x)  =    -f^ 


k=n 


Jdx  l    j    dx  ^  c„  —  k  Ç      dx 

k=l 

k=n 

1  t-i  kp  -\-  m  —  i    cn  —  k  Ç       dx 

~  [m  —  1)  tvm"'*p  _  ~à       m  —  f  <•„      J  j»i-^cp/'i  ' 

k=1 

C         dx  1  _  ,  .  /"(a)  j'         ./.r  yfcjj  +  l  /*  (a)  ((*— _a)**   , 

J  (x  —  a)«  «DP+1  /'(«)  (s  —  a)  (j/       (/  ^    '  f(a)  J  (x  —  a)  <i>p-h       ^  "   &!      '  f  (a)  J       $?+'  ~ 

A* =-2 

j*  '/•'' 1_  ^  kp  +  m  —  l    /*  (a)  f  da; 

J  (x-  —  «)"î<e>p+1  =         (w  —  l)f(a)  (x  —  af^fpp       2d  kl  <ro~—  1  !      f(â)  J  (ic  —  a)"1-^  ' 

A;=i 

fc  <**  =  -1  log  *  -  y'kzlM^  f^  ,,,. 

^    *  nc0     s  '        _        ne,       J    $ 

k=n 
k=n-l 

Ç  x" ■■'    .    _         1  -y  (w  —  A;)  et    f^n-ft-i 

J  <!>/'  H  ^  =-  w/xn(t,P  ~  Z     ~^~  -   J  ^pTï  **■ 

l"  .r'"  1    f,rm-"  1    ^        ,'.)•"' -a-    , 

. .  aa;  =  -      — -  aa-  —        >  o,  ,  ax. 


a^-n+l  (n  _  /c)  /j(  _  m   -j-  >i  —  1    Ck    (xm'k 


-  1) '•„<!.'•     "  2è 


(np  —  m  +  n  —  1)  c-(l(j/        —        wp  —  m  +  w  -•-  1  cn  .'  <pf+l 

k=\ 


dx. 


Monômes  irrationnels. 


Ç     dx       _      :    dz 
^  x*-  —  x 


z-  —  z 

X 

dx 


6  — :    dz.  X   =  Z6 


C       dx  1  ! 

— j-  =  2  V  x  —  6a;  6  -+-  6  arc  tg  x  6  • 

'  V  x  +  £¥ 

|  =dx  =  —  X  —  2  I    X  —  2  log  (l  —  l    x)  ■ 

1 
|      a;T  4    ï  '  i 

— =  dx  =  —  x*  —  -ix *  +  4  arc  tg  a' * 

j  J  dx   ^  —  x  —  4  V  x  —  4  log  J    x  —  l)  ■ 

Jl  l/a;                  '?5 ^s  -i  il 

r  dx  =  6 ^  dz  =  6  (}  zti  +  z*  —  z:'  +  z*  -  -  z  +  1  —  r-  dz. 

l'1    -  ~  dx  =  6  f4^5  «te  =  .6  (1  2e  —  **'  -  «■  +  «■  +  "*  -  i  +  Vï  t  I  ** 

1   +  V  *  d:r  =  fi    {^±^d,  =  *({„*-**+„*  +  ?*-*-,+  l±l  I 


X  =  Z" 


f7^*-8^*-6J|'-''+',  +  ',-*--.1+TO| 


1  +  •''  ■" 


10S 


fl 


V  x  —  a 


da  =  6 


-  a:  *  —  1/  a 

I!    . 


(t 


02"> 


d^. 


+    #3 


da  ==   1 


1   +#7 


*J 


*s  +   1 


cte. 


z15  -f0u 
h  1 

i 


a  =  £\ 


a;  =  z1-. 


f  1  +  a*    ,  1    .      a;  6"  —  xa  1/2  +  1       _  a?i*  I    2 

J  .  da  =     -ï  log  —        ,  r  2  arc  tg  -       —K 


1  +  x- 


1  —  au 


x  =  r*. 


2s  a; 6   4-  aia  12+1 

J        1  _  i    ,r  J  J  r  —  1  J  *•  —  1 

Voir  aussi   j  Ul   x  dx,  p.  39;  I  JJx^dx,  p.  66;   j  xA  (a  +  6a:B)c  da1,  p.  74. 

Sommes  et  différences  de  binômes. 

dx  2 


J, 


.»•  +  a  +  V  x  +  &  "    3  (a  —  b) 
dx 


(x  +  a) 2  --  (,r  +  6)2 


1    l  l  L  J 

=  .y-    {x  +  a) s  +  (x  —  a)i  ' 

V  x  +  a  -  \/x  —  a      3a  |v  » 


J,, 


da; 


l/l  +ai2  +  l/l  —  «*   .    1 


+  a;2  —  l    l  —  xi 
x 


2x 


+  -  log  [x  -\-V\  +  .r2)  —  9  arc  sin  x. 


(1  +  x)*  —Vl+x 


,  12     1,31,61  1,61.3)1 

«*»  =      -  J  3  *6  +  ^  *s   +  7  **  +  *s  +  g  *6  +  -2  '  <I»J 


-  (a  +  a+  +(a  +  a)î 
A' 


(*—  l)t;  -  a~(z-  Vf 


dz. 


I  a  +  x)*  =  #  —  1 . 


•'fl  —  a: 


rfa 


(1  -*2)*+|    1-z* 


dx 


1 


arc  tg 


1  —  a--  =  2°. 

<U""     f  6 


;  (aaTO  +  6)2  +  (>aw  +  g)2   '        m  [aq  —  bp)  B  pxm  +  g 


J 


da* 


[a.r'n  +  6)2  _|_  (aam  +  c)« 


1/  aam  +  6+1/  aam  H   c  3am  (6  —  c)  ) 

Produits   et    quotients  de   binômes. 


[axm  -f  6)  i  a'ar<  +  6')  da 


— -xm+n+i    r        —  xm+*  +        —xn+1  +  66  a. 

m  +  w+1  m  +  1  w  +  1 


l'/  /„,  -      !    n\a  i         (ax  + b)P(a'x  +  b'\4+l         p  (al/  —  a'b)     C,        ,,.„.,         ,,.„  , 

J(a*  +  6)P(as+  6)*ds  _r-LjL___i_      _^__i_  j(flaî  +  6)p-<  {a<x  +  6).  <fa. 


da 


aa  +  6 


!  r-!  t...  .  i    „„\-ï-       aw  —  6m  V    ma  +  w 


I    ax  +  6  (ma*  +  m)  2 
dx 


(a;  -  -  a)  *   (r  —  6) *  {x  —  b)*  —  (x  —  a)* 


l 


dx 


(xm  -f  a)  (am  +  6) 


l      Ç    dx  1      r 

~  a  -  6  J  a>m  +  6       a  —  b  J , 


dx 


xm  +  a 
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k 


dx 


nx  i/<|) 


(1  +  nx*)P  [/a  +  bxa-       {%P  —  2)  {an  —  b)  \  (l  +  nx 

+  b{2p  —  é)   f-       -^- 

'-'(14-  nx*y*  [/$, 


j^  +  (2p -8)  (an- 26)  j"- 


d.r 
4-  nx4)?-1  i/<j> 


1  =    )  l  —  /' 

7  (1  —  xn)  (2x"  —  1)5       ' 


2/1-2  1 

d,?.         (2a'"  —  1)5  =  ^. 


a.-")  (2a'" 


ï-/r 


d,e 


+  *2 


(i  +  2xn)rn  =  _. 

z. 


-  (1  4-  a'")  (1  4-  2xn)î~n 

ç  dx  __  1   ç    dx       _  m   r     dx  m2  r     dx  ,   m?-1  ç    dx     „w')  r 

J  a;P  (ma;  +  ri)  \/ax  4-  i  ~~  »  J  a?  1/ $       ™2  J  a*-'  K  4,       w5  J  ^  ^  "  w/-  J  ^J  +  nP  J 

r  dx 


dx 


(mx  +  n)  [/$ 


x{/(a  +  bxm)  [a  +  cxm) 
x  —  4 


J2_ 


lo.jv/^^+v/^j- 


da=6^~! 
- \x-  2)~*\/x  —  1  («  —  2)1 


r xj 


x  (2  —  x9-) 


dx 


Lv/±zfl 
2  V  (1  4-  x*f 


{-xa)^\/l—xa 

a      C     dx 


Ç  xm  ,    _       a      Ç     dx  b      Ç     dx 

J  {xm  +  a)  (a^+  b)    X  =~  ~a~^rb  J  xm  -f-  a  ~  aT—b  J  â^4 


dx 
T~b 


dx 


{xm  —  a)  {xm  —  b)    '        m  (a  —  b)     s  {xm  —  bf  ' 


1         ,      [xm  —  a)' 


dX  =    ; 


J  (axm  4-  b)  (pxm  +  q)  m  (aq  —  bp)     &  pxm  4-  q 


log 


axm  4-  b 


=  dx  =  —  log  '  Vaxm  4-  b  4-  l/oa;"»  4-  c 

1/  (aa;w  4-  &)  (axm  4-  c)  «w        | 


Ç  xp  _  dx  =  al  log  (x  —  a,)  aï  log  [x  —  q,) 

J(# —  a,)(x —  as)----(a;  —  an)  (a4 — as)  (a,  —  os)---(a,  —  a„)      («* —  a,)  (a» — aô)---{at  —  an) 


4' 


+ 


a|  log  (x  —  a„) 


J(axm  -  l)(ax>»  +  1)1 


(a„  —  a,)  (an  —  aî)----(an  —  a,,.,) 
da;  =  - 


.     1     ,      i/aa""  +  l—|/2 


am  |  i/aa'"'  +  1       1/2  l/ûu'"<  —  1 


I 


dx 


(1    f  a-'")  (1  —  xh 


h- 


dz. 


1  —  X'"  =  7J 


J 


da;  =  2 


(1  —  a'"1)  (2.)"'  —  l)iS 
a-P 


•te.  2x'"  —  1  =  ^-w. 


(ma'  +  ri)  y  ax'2  +  b 


dx  =  - 


1    ,'.<•''•' 


m 


f.r''-'    ,  n    CxP    1  n-  rxi'-'    .  _  wf-1  r  d.r      _  wp  r 


wP'1  r  da'   .  _  wp  r  da- 

mP  J  1/  ^  +  m"  J  (mx-  +  w)k$ 


I 


dx 


(px'"  +  Ç)s|/cww  +  ft 


^  (a;  —  />)  2 


2  .   /qa^  +  ft 

m  (ag  —  6p)  V   pxm  +  g  * 

l/a;  —  b  -\-V  x  —  a 
b  —  [/'x  —  a 
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fl/l  — X  J  ^/l  —  -ï\- 

—       — -.  dx  = —  2-  +  arc  cos  x. 

\l+xf  *  +  *> 

[^±ËT dx  =  *U !  {px  +  qyn  _      ™    «J-M (px  +  3)m-i  +  fo^-i) fezW! (^  +  g)m-2 
J  px  -\- q  pm+l\mK1  *'  m  —  i        a       Kt         *J  1.2  (m— 2j        a2        K1         1] 


a" 


Ç  mx  -\-  n    ,    _  m  an  —  frm 

J (ax  +  b)p       =      "  a2  (j>  —  2)  <&?-*  —  a2 (p^ï)  cK"1 


dx. 


{  ax  ,  -f-  c  4 

'  (a2  +  x-)m^  (2m  -  1)  $m'T  J  c|ïm+2 

f(~  ±*  f  dx  =     *      fl"  +  hmv  ~  aw)"  &.  m,'  +  »  -  À 

J  \mx  +  w/  »jp+1  .'  ^p 

f(aa:  +  6)"'  ,    _  (ax  +  b)m+l  a{n  —  m  —  2)      Ç  {ax  +  bf 

J  (a'x  4-  fc')n       =         (»  —  l;  («'*  —  ab')  {a'x  +  &.')n-(       (n  —  1)  (a'ft  —  afc')  J  (a'x  4-  fr')""1 

C(a  4-  fec?"  j  .  _  (2a)m  _ w  (2a)m-1 m  (m  —  1  )  (2a)m"2 

J  (a  —  6x)n     '  ""  b  (n  —  1)  (a—  &xf-4       1  6  (n  —  2)  (a  —  for)"-*  ~1         T.2~     6  ( n  —  3)  (a—  6a-)" -1  ~ 

f  (ax-  —  c)n    ,  1      ,>2  —  2fc?  4-  i2  —  ac)n  ,  , 

I— -     — r   , .  dx  = . .     —  „..  -  dz.  b  —  ax  =  z. 

J{b—ax)n+l  an+l  J  2*+* 

C[c—  ax2)"-1  ,  1      r dz c  -  ax-  _  1 

J  (2ax  —W    X  "  2\/a  J  zn  \/a~+JF+~cï2  '  2ax  —  b~z' 

Ç     {ax  4-  fr)m+"-2      ,  _1_         ç\a-\-bv.-(a  +  b?>)z\»^ 

J  i.r  —  a)'»  (x  —  py»        =~  (a  -  3)"'  ■"-'  J  2™  "*  ^  (H       Xj  ~  a       *' 

fu  (x  +  Yï)  *c    

j  j  S    h  1/  A  ï-  *   f   «*  2w  +  2  +  2w  -  2 

I  !  x  4-  lx  âM1!72  f  «te  =  ^  +  t/aa2't        (n  V  âT-^x"-  —  x). 
J  '  \  w2  —  l 

f  ^  !   f'2'2  4-  a2  .  ,      /  -5— — s- 

=  ô    -    -      «*■  A"  +  1/ «  4-  x2  =  ^. 


l  =  log  ]  l/l  4-  •''  —  H  —  x  (  4-  arc  cos  x. 

h  +  x—i/l  —  x*         *  I  i 


r  da;  11.      a- 4- 2  —  2i/'<j»         5  ,     1+1$ 

= 1—  h  TTT  log  -  ~-^ ^  arc  te  -       r-=- 

J  X'2  +  2a,'  4-  4  -  4  l/l  4-  .r  3  (|/  4>  —  1J       1»         i'+4  +  2  1/$       9 1/  2  &      1/2 

r dx =  1V$  4-  •'•  =  i  iyr   ,     )2 

J  i/  r??  (i/r+^  -  x)2    2 1/5  _  s    2  v  *  ~h  • j  • 

/"  dx  1        mx  4-  w  1/ 4>  1  x 

J  l    ôd ■-    I   /'  |  mx  —  n  l/âx1   f  g  |2  2bmn'  mx  _  n  y'^  bn  '  wa,.  _  n\Z^ 
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dx 


8»T^T  +  6)+75  1og(*ï'-5) 


I" 

J  (x  —  2)1 

r         x 

J  1  4-  V l 

f-     -4=  =  (te  =  —  2-  (1+  *)  +  ^l"20  l/r+lc  —  12  log  j  2  +  1/  r+a'  ! 
J2  +  yi  +  x  à  '  i 

r  « 


=  cte  =  (1  +«)  fl/1  +  *  — 1  (■ 

4-  #  ' d  ' 


1/ 1  4-  / 


J  l  -f  #2  4  *  1/ 1  4- 

J  y  x2  —  a-  {[/x-  —  a-  —  a 

J, 


dx  =  log  {a  4- 1/1  +  £! 
1 


(te  = 


i  —  y  î  4-  ^'2 


L  i™  i  •■•■;  _  •? 


l/l  4- a-4    j/i  4-  x*  —  x2 


i2 


cte  =  log    j/x2  —  a2  —  a    =  ^  log  )  x2  —  2a  1/  A'2  —  a2 
<te  =  I  l/M1"^  4-  x* 


j/ 1  4-  x4  —  x* 


1  4-  y\  4-  x 
\/V+~x 


fa  —  i/l 

J  r  -Li/r 


f! 


«te  =  6  \  \z4  4  *2  4  *  4 


*  ate  =  2  I  \g  -  2  +  2  -=-?-     —  !  cfar. 


2  sr  -+-  2        I    , 

\    -\-  X  =  Z'. 


Y  +  x  =  z« 


si  4-  e  —  1 


•r  4- 1/1  4-  # 

f#  4- 1/1  —  x-  ,  1  4  a-2  ,   x  —  1    y—-  — r   ,    .  a-2 

-  ——=     =  ete  = -  l/l  —  .r2  4  log  =  — 

J  1  —  l/l  —  a;2  «  a;  &  1  +  i/i  _  X'2 


arc  sin  x. 


I  — =■  dx  =■ —  a  —  4 1/  cl)  4-  20  log  (5  4  l/<|>)  4  5  arc  sin  jc  +  -     =  arc  tg  ]  x  y  24  - 

*   5  4—  l/l  —  x 


fg-^  +  f  dx  =  4f|  .'W-,2  4  *  -  1  4-  ^4-  !  dz. 


t/24 

1+1  =  *4 


24  y  <p  4  5A'2 


2  1/3 


1/8 


1  +  (1  +«)T 

J     (1  -t  a;»)ï 
f  a;TO  4-  i/i  4-  xim 


l+x  =  e*. 


x  4-  l/l  4-x2  1 

«,r  = =  4-  arc  tg  x. 

l/l  4  *2  & 


dx  =    -  log  — = 
x  |/1  4  xim  m        \/l  4-  x*m  —  x' 


J   x°-yl  —x-  x 

f]  x+yj^-jc^f  dx  =  {x  +  ^j-q^sj ,/  j-q:— ,  =  (a,  +  „  pqp^ 
Kl  -h  jl- 

ni/i~+T«_ 

J     i/r+i- 


H  x2  x  +  l/l  +  a;2 


-  m 

j  }  »/i  4-  x2  4-  ^  dx  : 

V\  +  a;2  m  ' 


H 


J  VT^px*  '    2m  J    ^m-"+1 


ete. 


l/l  +  X2  4-  £  =  «r. 
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U  |/X  +  l/Y  dx 


(  l/c  4-  l7flU'  4-  &  d#  =  (3  1/  aj-  +  6  —  2c)  {[/yax  -\-  b  -j-  c) 


dx 


15a 
4   b  V'x  —  2a 


i  -\-  bV x      3 
dx 


-  l/c  +  V ax  +  6 

-^  (1  4-  .r2"')  y  (1  H-  x-m)m  —  a:2 


V/a  -\-~bVx- 


=  ^(|/<w  +  *  —  2<j  \A  +  l^ax  +  & 


arc  tg 


Jl,'mx*  4  n  i/amx*  4  *  V  mx*  + 


N 


dx  =  — 
m  J 


(1    +  X*m)m  —  X- 


dz 


J 


«2 


t/as2  4-  bz  —  an 

m 
X~ï 


-  dx  =  —  arc  tg  - 
(1  4.  xï»i)  |/Vi  4-  ,x2»'  —  .i'"'  m  vV\  +  #îm  —  xm 


jy*  + 1/«-  +  «■  rfï  _ , ,  . , 


Vl'< 


«  4  2  4-  |/2a,? 


m.r-  -h  w  =  z- 


]/2az 


—  l/2a  arc  tg  n 


x  4- 1/«2  4-  a2  =  z. 


n/x  +j/i  +  x.  dj.  =  2  ./    +  i/f 

j      i/i  +  f  v 


Fonction  ,/     . 


j  .rm  rf.r  =  — — -r 
J      1  4-aï 


J 


fc  =      --I 


.    (2^-4-1)- 
x  sin  — 

,m-l   _i_   /^jt-m-l  4.       ^^^  ^ 

da  =  —     >      arc  tg  -     ,         . 

n    ^d  ,  (2A;  4- 1  ^ 

A=o  1  —  #  COS 


dx  _  1  a  4-  foc"*"1 

x™        ~  (m  —  1)  x2"-'  "         (m  —  1)  04^-' 

(2fc  4-  1  )  m- 


sin 


w 


n 
(2fc  +  l)* 


a;  sm 
2^    arctg 


M 


1  —  a;  cos 


\2k  4- 1)  « 


.    f2fc+l)mit 
sm 


Pour  n  pair. 


Pour  n  impair. 


k~  -1 


fxmv  _  aTi-m-i  4      J^  1  1  (2fe  4- 1)  ~    ,    ,  I  (2k  -\-  l)  m-  „ 

ix^      _dL_        ,    =_^      yi        |       ;  a.2  _  2j'  cos  +  1  }  cos  —  -•  Pour  n   pair. 

J       !  4.  xn        a'1  n     Zd  2      *  !  w  j  w  ^ 

k=o 


k=' 


— ^ —  log  (1  4-  a-)  -         V    -  log  {  x-  -  2a- cos  - —   — h  1  }  cos  - — 

n  &  v  n  ±d    2     &  w  w 


Pour  w  impair. 


?i  — -    2 

A- 


//.•m-l   _i_    ..zi-m-l  9 

-d*=    --log(l—  x)- 


k~  -1 


2f—  lf  ,      ,.    ,     ,       4     v<    1 

-J—  log  (14-*) 


V  I    •     «  2^~   1  1  (        2km~ 

>     9  ^°g    a--  2x  COS  r  1  >  cos 


w 


n 


r\ 


Pour  w  pair. 

fc=  ^  -i 


./■ 


n-m-J  4 

da  =  - 

.)■"  % 


,r  si)i 


2Â;- 


2  arctgr 

1  —  .r  cos 


n  .    2knnz 

■   sm  -     — . 


/,•=! 


J.i-''" 


vni-1    _U    i-2n-m! 


n 
,       ,  .     (2fc +  !)*+« 


dx 


4-  2a"  cos  a  4  1  n  sm  a 


^   arctg 


Pour  w  pair. 

(2A;  4-  1  )  wrc  —  (w  —  m)  a 


A'=o 


1  —  x  cos 


(2fe +!)*  +  « 


cos 


n 
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k=n-l 


2        V  x  i„„Li       ^„_(2fe  +  l)«  +  «  ,    ,1   •    (2A4-l)roic  — (n  — m) a 


«„     ,     „         -  ; UX  =  -  >     Ï7  log\X-  —  2x  eus  -- 

J  x2n  -I-  2a,1'1  cos  a  +  1  n  sin  a  ^j  2      &  )  n  | 


2x  cos   -  -  1  /  sin 


w 


f  (w  —  m)  xn  4-  m  ,         ,  x'"  (m  +  n  x2"  4-  m  ,         ,        lH  .  /-^— ;— r 

tt1 zk —  dx  =  log .  v ^—4 — ~ —  dx  =  log  X'"  V  X'"  +  1. 

J       x(l— x"  &1— xw  J       ,r    l  +  £2")  & 


(1  —  xn)  &  1  —  xM  ■  J      x  (l  +  x2") 

Voir  aussi  p.  104. 

Fonctions  diverses. 


J  (l  4  K x)  l/îc^x5        ~     V    f+Vâ' 


r & 4      r 

J  Via  —  'x,  (.r  —  b)  j  l/a  —  x  +  m  l/x^7>  j  ~~         1/  a"^  J  1 


dz  a(l  —z~y-+4bz- 

x 


é*  +  2mz'  (i  +  £2)2 


f ax 0  .   /  a  —  fr  ,      l/(a  — fr)(m84-n8j4-ml/a: — fc — wi/tt_# 

)V{a—x){x^b)\mY'a~^x^n^x  —  b\  ~       v    m*-\-nt  0g  ~m  Vâ^x  4-  »  l/x^6 

— —  dx  =  -     arc  sin  fax'"  4  &)• 

l/1  —  (axM  4-  bT-  ma 


-i 


r xp_ , ,  =    p_  (l  4-  xm)P  +  xP 

J  (1  4-  xm)  ,7'(l  +  «m)p  —  £p  »  (1  4-  xw)p  —  x> 

.    a"»-'  (,x-'<  4-1)  i/2,      [/a;2m  4- 1  -f  K'2x* 


r         a""-'    x"<  4-1  ,  1/2, 

-  v  — dx  =  — log 

J  (x"1  —  l  )  |/ xTO  (xim  4- 1  )  « 

,-    x"-1  (a  4-  &*"*)?-1      7  l  .    (a  4  &x"')p 

— —  =4=-  ax  =  .        arc  sin       -^ — 

J|//c2  --  (a  +  &x'")-''  *>»»!>  « 


x"'  —  1 


J 


ar«x"2  —  awx  —  2/jw  ,         2  ex 


dx  =       arc  cos 


(ax  4-  b)  (mx  -\-  n)  V  (ax  4-  b)  {mx  4  nf  —  c*x-  c'  (mx  4-  w)  I'  ax  4-  b 


Wx  +  Vx  —  a  (l/x  —  Va)   .  2    i       %         2  |/â        .  .    \/x  —  Va\ 

K   ,  dx.  =  — r  /  —  \  =  4-  arc  sin  - 

l/*(*-a)T  ai    I        '    K^  +  l/a  V'x-a    [ 


U 


Formules  générales. 


f  (x)  dx  =  xf  (o)^fj2f  {o)  +  L273  /  "  (o)  +■  - 

fudx  =  xU  —  jxU'dx. 
(*U'Vdx  =  UV-  (UV'dx. 
luVrfx  =U1V-  lu.V'dx. 

|  UV  dx  ==  UV,  -  U'V2  +  U"V3  — •• 

I  xmY  dx  =  xmVt  —  mx™-1  Va  -f  m  (m  —  l  )  a,'11'-  V,- 


U' 


cte 


J  Um    '  (m  —  l)  U"'-1 

I    tTtt  dx  =  -  log  (aU  4-  &)• 
J  aU  -j-  fe  a     to 

TT2  dx  =  arc  tg  U  =  —  arc  tg 

f     U'       ,         i         .    U 

9   ,    TT0  aie  =  -  arc  tg 
J  a-  -\-  U2  D  a 

Ç W_ 

Jb*  +  a* 


+  a2U2  ab         to    b 


JJm+l 

U"U'dx  =  — -,    ; 
m  4-  L 


(aU  +  /')'"  U'  dx 


(aU  4-  &)m+: 


a  (m  -f-  1) 
|  (U  +  Vf  dx  =  j*U (U4- Vf-1  dx 4-  f V  (U 4- V)'»- *  dx. 

(çU'V-\-VV')dx=  UV. 

r      dx  j_  r     dx  i  r     dx 

J  U  (x2  —  a'2)  ~~  2a  J  U  (x  —  a)       2a  J  U  (x  4-  a)  ' 
J  ru-*)»  ~  U  -  x  ^  J  (U -  x-)2 


i 


dx 


dx 


r        ax         _i_  r 
J  V  (U  +  V)  ""  J 


dx 


U  (U  ±  V)       +  J  V  (U  ±  V)  —  J  UV 


I ^ 


dx  = 


a      f   dx 


a  —  6  J 


dx 


)(U  +  />)  a— ftjU  +  a      a  —  bJJJ-^-b 

dx  f      V 


f       U'        ,  l    ,      aU  —  b 

)¥Û^^¥dx='2a-bl0ëW+b- 

J  aU2  4-  6U  **  ==  F  l0g  aU4-  b  ' 

I    D 


aU2  —  bU  b 


,         1  ,       aU  —  b 

dx  =--=  -r  log 


U 


i 


U' 


dx  = 


U 


(aU  4-  &)2  t(oU4  b) 


U' 


'/,'■ 


U 


1     -U—  b 


(a  —  U)2  a  —  U     a  (a  —  U)      a  —  b  a—  U 


f -E! 

J  (a  D  4-  6)  (m 
JuTî 


dx 


log 


aU  +  i 


mU  -j-  n)  an  —  bm     fo  mU  4-  w 


U 


tYÏ7  dx  =  log 
(1  4-  U2)  ë  y  1 4-  U2 


i 


U' 


-dx 


U 


,- ^  arc  tg a  arc  tg  U  l 

a2  +  U-)(l  4-U2)  a(l—  a-)\         &a  B     \ 

U^ 

I    U 


f-T= 


J 1/  aU  4 


J(U  +  vr        J(U4-  V)"1-1     J 


(U4-V)" 

i  r  -u 


dx. 


f     U-'"       ,      _  1    f     U"^_  ,        1   f   'U 
Jû2^— ^  *»  =-  ^  Ju™  -  a  aZ  +  2  JïP»  4-  aaa 


JV 


Q2 


U2 


dx  =  —  x  4- 


r    dx 
Jr^U2 


Jtj  dx  =  logJJ  .=  ■  -  -  log 


m     s  U" 


l-  aU  -\-  b 

_U 
I 

Ur 


f     -E— =  dx  =  log  (U  4-  k  U2  4-  a). 
•J  L/  U*  +  a 

dx  =  arc  sin  U. 


f_JL 

J  1/  a2  - 


7  •      U 

=  ax  =  arc  sin  — 
U2  a 


U' 


dx  =  2  log  (i/U  +  l/U  +  a). 


J15 


, dx  = -=  arc  sin  (L  —  2aU). 


J 


U' 


K(U  +  a)(U  +  6) 


t/x  =  2log(l/U  +  a  +  l/U  +  6) 


U' 


(te  =  -  lo 


U 


j  U  1/ U2  +  a2  «        fi  +  |/U8  +  a- 

u 


I 


7  ll 

=  ax  =  -  loe 


J  U  !/  a-  —  U-  a     °  «  +  |/a*  --  U- 

fi. 

U' 


U'  ,         1  .    U  —  a 

=  ax  =  —  arc  sm  — === — 
J  TJ  V -2àU  —  a*  ci  U 


I 


/U2—  i 

U' 


dx  =  arc  séc  U. 


1         [/JJ  —  a 

=  (te  =  -  lot 


J(U— as)kU  »     D|/U  +  a 

f         Ur  .  1.1 

I  —  =  (te  =  —  »  arc  sm  ^^  ■ 

JUKU4  — 1  2  U2 


U' 


J  (b  —  U)  ï  I/TJ  —  a 


U' 


U 


._rfir  =  ;r=-~7, log  (a  +  u  9) 


•'aUf+U  *-* 

f  UU'      ,        l         ,    TT, 
JïJT  +  j;  ^  =  2  arc  tg  U'-. 


r   UU'  1,      U2  -  1 


k 


UU' 


cte 


U2 


1  -f  U2 


y 


U2)2  2(1  —  U2)        4  (1  —  U2) 


UU'       ,         I  .    TT, 

=  (te  =  7-  arc  sm  U". 
U-1  2 


{ '--""-    -dx-- U^l  +  U"   ,    ^73  fjr3,r 


JU'Vi 

U2U' 


r 

Jl  +  U2 
(*  U2U' 


(te  =  U  —  arc  te  U. 


)  (a2  +  62U2j  dx  ~  b9-  —  a2  |  arc  tg  U 

a        ,     b  TT  | 
r  arc  te  -  U  r  • 


Um-'U'    ,         1 

// y  —  


U      u 
JUSiqr1As=-arotgU* 


f  U"-1  U 


L    ,      Um  —  a 


T7.„„ ;  (te  =  - loe.   y-r: — : 

j  u2'"  —  a-  2am     °  U"1  -1-  a 


Um-'U     Am         1     a  +  U1" 

—  U'"  ' 


J(a  — U'")'-  2aro  a  — U 


(U'I/a*"—  U2  7 

I  -      ""nT"     -  dx  =  — 


U^ 


.  u 

arc  sm  - 
a 


|~_gE!E!_  dx  =  TJ\/i  +  U'2  —  I  U'I/l  4-  U'2  cte. 

"aU'  +  U  ^    =  Jl      Ur  +  6 
telJ  -r  a)'-  a  —  b  Ux  -\-  a 

fU  —  xTT    ,  1         »wTT  +  m- 

J  (aU  4-  foc)5   '         mi  —  / 


I 


6wi  «U  4-  foc 
1 


f  U  —  xU'  ,  1  >«U  +  rca: 

(aU  +  /u\>  (wU  +  wa;)         ~  an  —  6m  °g  âU~4-  bx  ' 

TJ'V  —  UV'  ,        u 

-  (te  = 


V 


V 


(TJ'V--  UV   .         .      U 

J-    uv         '  =  logV 


("UV  —  UV'  u 

J  "lp  ~+V~       =  arc   g  V 

1  ,      U  +  V 


U2  + V 

('UV  —  UV.         1  ,      U  +  V 
J  ~ïp~xp-  dx  ;     2  log  U  -  V  ' 

U  -  V  V 


ru'v  —  uv 

I    (U  +  V)2 
l'U'V  -  uv 


dx 


2  (U  +  V) 


J    (U  -  V)2 

fU'V-UV    ,  .    U 

-  =  dx  =  arc  sin  ^ 

Jvi/v  —  U2  v 


U  + V 
V 


dx-  ^+u 

2  (V  —  U)  ~  V  —  u 


rU'V^+_IJV       =        (  |/uW2  +  a 

jVu2V2  +  a  ë/ 


r     2U  —  xU'       ,         2 

=  ax  =  —  arc  te 

J  (U  +  a'-x2)  1/  U  «         B 


ax 


r     2U  —  scU'       ,         l  ,      i/U  4-  ax 

=  (te  ==  -  loe  —  —  - 

J(U  —  a°-x-)VU  « 


vu  - 

UV 


ru'v2  +  vu2     _        tj  v 

J  UV  (U  +  Vj    x  =~   og  U  4-  V  " 


116 


Fonctions  transcendantes, 


SinU 


I  sin  x  dx  =  —  cos  x  =  sin  vers  x. 


J- 


sin  ma;  dx  = ces  ma; 

m 


sin  (ax  +  fr)  dx  = cos  (ax  +  b). 

J  a 

x  sin  x  dx  =  sin  x  —  x  cos  x. 
\x-  sin  x  dx  =  2x  sin  x  —  [x-  —  2)  cos  x. 
|  x3  sin  x  dx  =  (3a;2  —  6)  sin  x  —  (a,:'  —  6x)  cos  x. 

x4  sin  x  dx  =  (4.r7,  —  24a;)  sin  x  —  (x4  —  12a'-  -j-  24)  cos  x. 

\ .'"  sin  x  dx  —  —  x"  cos  x  +  n  \  xn~l  cos  a'  dx  =  —  x"  cos  a:  -4-  ni'""1  sin  .r  —  «  (w  —  1)  j  xn'2  sin  x 

a"  sin  ax  dx  =     ,  (n  sin  aa'  —  ax  cos  ax) — a — -    xn-  sm  ax  dx. 

J  a-  a-        J 

U  sin  x  dx  ==  —  [J  cos  a;  —  U'  cos  (x  +  ^-1  —  U"  cos  ix  +  2  ^)  — —  U(m)  cos  la;  +  m  ^|  • 

|  U  sin 


(/.r. 


ax  da1 


inox  )  F    _  U'"       Uv  | 

a      |  a         a3         cr  ( 


cosjzx  j  „  __  TT       U1V 
a      I  a2        a4 


L  —  cos  a; 


I    dx         ,  x  1,1  +  cos  x       , 

=  Iog  tg  -  == Iog  -  -  =  Iog  \      - 

J  sm  a'  °    &  2  2     ft  1  —  cos  x  to  \     1  +  cos  x 


J  sm  2x       2    °g    S  ''  ' 


dx  I    ,      1  —  cos  mx 


,'  sm  m 
dx 


cos  »/.r 


J 


=  ]og  tg  ^  (x  —  a). 


da' 


Iog  tg  -  (aa-  +  6). 
.'  sm  (ax  +  6)       a     &    B  2  * 


dx 


! 


sm 


X  +  a 


-  Iog 

J  sm  a  +  sm  X        cos  a  X  - 

cos   — -— 


f  dx 

J  1  +  sin  a 


+  sm  a  sin  x       cos  a 


arctgjtg   (j  +  f)tg  g  +  | 
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Jï 


dx 


+  cos  a  sin  ce       sm  a 

J  5  4-  4  sin  a       3 
Ç        dx 


2  )COsaH-tg| 

-  arc  tg  j  -  - 


sm  a 


2              5  tg  -  4  4 
arctg =£— 


*  log 


2tg2-+l 


.'4  +  5  sin  x       3      "  _       a,' 

2  tg  0  4-  4 


f  _     rfa  = 

J  a  4  î>  sin  a?       1/^2 


2  (>  +  »!«*)  L 

=R  arc  tg  ] 


l/a2  —  ft«  \      l/tf  —  b 


arc  sin 


è  4  a  sin  a; 

a+/)  sin  x  ' 


a  >  b. 


I 


l/*«  —  a2 


log 


b  4  a  tg  -  —  l/fc2  -  a2 


&  +  a  tg  £  4-  K&2  -  a2 


sm  x   ,       cos  se  , 
-  4-  I  -  dx. 

x  J     x 


Jsm  x  , 
— 3—  dx  = 
x- 

fsin  .7-   .               sin  x       cos  a1       1    fsin  x  , 
I  — v     dx   = rr-;-        — ^ ^   I  dx. 


f  sin  x  , 
I  — t-  dx 

J    x4 

Jsin  x  j 


2xi  2x         2  J     0: 

sin  x       cos  a:   ,    sin  x       l    feos  a 


3as  6a;2 

sin  x 


4- 


(m  —  1)  a,m''       m 
sin  a 


6a;        6  J 
1       f  cos  x 

ZTJ  J     /pm-l 


(/a;. 


dx. 


cos  a 


«  <  /'. 


(m  —  1)  am"  '       (m  —  1 J  (m  —  2)  am  -       (m 
Sin"  U   • 


1  fsin  x  , 

—  1)  (m  —  2)  J  a^7-2 


Sin2  xdx  ~= (sin  a:  cos  £C  —  .r)  =  ' sin  2x. 

J  2  v  2        4 


,         a;       sin  2ww 

ma;  rfj?  ==  -T t— 

2  4m 


fsin2 

a;  sin"2  a1  daj  =  7-  (a2  4  oc  cos  2a  —  sin  x  cos  a:)  =  =  -  (a;2  —  a:  sin  2a:  —  -  cos  2a;). 

J  4  ;       4  v  2 

f   dx 

I  -t— ; —  =  —  cotg  x. 

J  sm2  x  & 


da:  I 

-r— ï- —  = cotg  n,r. 

J  sm-  nx  n       b 


J 


dx  l       ,     ,        .      . 

»? —      ~^  =?•■ cots  2W'  4-  g)- 

sm2  (/?a;  4-  5)  p 


d#  1  /tg  a; 

— 1— = —  =  — =  arc  te  ' 
sm2  a;      |/2 


1/2 


l 


_  arc  tg  (i/l  —  a2  tg  a;). 
2  sm2  x      j/i  _  a«  6  VK  & 


rfa; 


arc  tg 


I/o  4-6 


bsïn-x      y/a°-  +  ab  cotg  .ri/  a 
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J  (a 


dx 


b  cos  x 


+  b  sin  a')2       (a2  —  b-)  (a  +  b  sin 
1       1     &  cos  a; 


4-—^  r 

m  .r)       a2  —  o-  J 


eu? 

a  +  d  sin  x 


x 


a-  —  b-  I  a  -\-  b  sin  x      ytf /> 

b  cos  .r  a 


2a  .       at«2+6)l 

arctg\     ,  .       ,.  /(■  a  >  b. 


I    a2  —  ô2 
a: 


log 


tg-  +  b  -s/V  —  tf 


b-  —  a?  )  a  +  b  sin  x       x/h*- n*     °  ■*' 

K  a  tg  -  -}-  fr  +  l    b-  —  a2 


.  „     dx  =  —  x  cotg  x  +  log  sin  a?. 

J  sm2  a:  &       i       & 

f  .   ,  .     ,  1        ,  1  /cos  3a?  i  cos  x ,  .   , 

sin'  x  tu?  =  -  cos''  x  —  cos  x  —  T  — : 3  cos  x]  = —  snr  x  -4-  2). 

J  3  4  \      3  !  3 


J 


dx 


sin"  a' 

I  -  - 

J  sm°  x 


dx  = 


cos  a-         1  ,  .r 

2iïn^  +  2l0StS2 

sin  x  }-  a?  cos 


2  sin2  x 


2  J  sm  x 


sin4  .r  dx  =    -  sin  4a1  —  -  sin  2a?  -+-  -  x  = 
J  oà  4  o 

f   rfa;  cos  a;        2  cos  a; 

.  ,     =  —  ^— — w  cotg  a;  =  :    .  -     (1  +  2  sm-  a?J. 

J  sm4  a'  Q  oiTi 


cos  a'  /  .   .       ,   3    .      \    .    3 
— ^—  lsm°  a'  +  -  sm  x\  -f  g  #■ 


3  sm5  x       3 


3  sm3  a' 


f     a'       7  sm  x  4-  2a?  cos  x       2  , 

.   „     dx  — .    .  - — -fa?  cotg  a?  —  log  sm  a' 

Jsm4  a?  R  "i-°  *'  q  v         & 


/ 


sin"  x  dx  = 


6  sin-"  a?  3 

sin""1  x  cos  x    ,   n  —  1 


M 


a?   ,   n  —  1   (   . 
4-  -         -     sin"2 
«      J 


X  dx. 


a  <  b. 


Ç  .  91       ,              cos  a;  I    .  ,n ,           2w  —  1    .  .  .       ,    (2n  —  1)  [2n  —  3)    .  „  , 
I  sm2"  x  dx  =  -    — ^  {  sin'"-'  x  -\-  — sm2"-'  a-  H  —A  sin"  x 


2n 


2n  —  2 


{2n  —  2)  (2w  — 4) 


(2n—  1  >3.1   . 

— rr .-^Sina' 

(2w —  2)-.-  4.2 


I2n—  1)--3.1 
2W--4.2        ** 


( —  1)"  j  sin  2n  x  sin  (2w  —  2)  a'       2w  (2n  —  1)  sin  (2n  —  4)  a? 

2-"-'    j       2n  ~2n  —  2~  1.2  2w  —  4 

l  r_  i  i"-J  2n(2w  — l)--(w+  2)  sin  2a?  2n  (2n- l)--(n  +  1)     a?  | 

^l       J  (n— l)-.-2.1  2      ^  {       }  w— 2.1  '  2  (' 


J- 


r.4-1  J  C0S  X  ■      3*  ^W 

sm2n+1  a-  da;  =  —  - — ——   sm-"  a?  +  <s rSin2""2  u, 

2n  4-  1  2m  —  1  f2w  —  1)  (2n  —  3) 


2n(2n  — 2)        .   2n ,       .  2m -4.2 

-sm"1'2  a?  4-  7- ^— — —  sm2"-1  a-  H h 

1  f2"" 


(2m—  !)•••  3.1 


(— 1)»H    cos  (2n  +  1)  x 


2n  4-  1 


(2m  4-  1) 


cos  (2n  -  1)  x  (2n  +  l>-(n  +  2) 

2n  — 1      -■+-• +  J  "  lJ  "        w....2.i  cos 


x] 


t'    dx  cos  a?  n  —  2  Ç     dx 

J  sin"  a-  (n  —  1)  sin""1  x       n  —  1  J  sinn_2  x 


rin Jt»  j.  =     ~  cotS  *  —  |'  cotg5  a?  —4v  cotgs  a; 2n~+l  cotg2"+'  x> 

f  dx  b  cos  a?  (2w  —  S)  a        Ç  dx  n  —  2  f  dx 

J  (a  +  b  sin  x)n  "'  ~(n^l)  (a2  —  &)$»*  +  (n  —  l)  (a,"^^6r)  J  ^  ~  («  —  1)  (a2  — t2)  J  ^ 
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; 


X 


sm"  X 


dx 


sin  x  +  (n  —  2)  x  cos  x       n . 
(w  —  2)  (w  —  1  )  sinn-*  a:        n 


2  r    # 

T  J  sin"2 


da\ 


Sin"  U  Sin'"  V 


,  1  |  sm  (»  —  n)  x       sin  (»  4-  n)  x 

sm  «.r  aa  = ~^— 

2  1        p  —  n 


sin  px  s— . 

J  2  I        p  —  n  p  H"  w 

f  •     /         ,      >.    -     ,         ,    m   ,          «          ,          r.        sin  (2ax  +  a  4-  S) 
sm  (ax  -f-  a)  sm  (a«  4-  ri)  da  =  -  cos  (a  —  p) ~ — ^  ■ 

sin  j  (a  —  6)  X  4-  «  —  |3  j        sin  {  (a  +  6)  X  4-  a  4-  j3 


sin  (ax  4-  a)  sin  (bx  +  p)  dx 


2(a  —  b) 


sin11"1  «  sin  (n  -\-  l)  dx  =    -  sin  ».r  sin"  x 
J  -  n 

|  sinp  x  sin  ma  da;  = 


sm''  x  cos  mx  /; 


m  -\-  p  m  -\-  p  j 


2  (a  +-6) 


sinp"1  x  cos  (m  —  1)  x  dx. 


smP'1  x    .  .  ,    ,  p  (p — 1)   f  .  •   „„      ,j 

=  -; —  — s  m  sm  x  cos  m*  —  p  cos  x  sm  ma?  4-  r  \r     — /     sm  ma;  sm?--  a;  aa;. 
p2  —  m  p*  —  m1  J 

sin  x  sin  2a  sin  3a  da;  =  -  ]  cos  2x  -(-  »  cos  4a;  —  ^  cos  6a;  f  ■ 

o  I  2  3  ^ 

f  sina;    ,         !  ,  /-   ,  x\ 

(I  +  *) 


fsma;    7 

-  dx 
J  sm  3a; 

*sin  2a; 


sm 


—7=  log 


i  sm  ^a;  ,  .    _ 

— aa;  =  sm  2a;. 

J  sin  a' 

("sin  2a'  ,  _  , 

|  -^— s —  dx  =  2  log  sin  x. 

J  sm2  a;  to 


/"sin  2a;  , 
!  i  " 


sm'  x 


sm  x 


fsin  2a   7  1 


sm4x 


sm-  x 


fsin  2a:  ,     _  _2 

J  sin" a;    X  =  ~       W^<^)  sin11"2  « 


CH.-2.) 


I  sin  dx  7  ,    _    . 

— : dx  =  a;  4-  2  sm  œ  cos  as. 

J  sm  a; 


J 


[  sm  3a;  ,         1  ,       I  4-  sm  x   ,       1      ,       1  4-  [/  2  sm  x 

.     ,    da'  =  =  log  - — —         4 -=-  log  — i— —, 

sm  4a  8     "  1  —  sin  a;    '   4  j/2         1  —  \/2  sin  a; 


fsin  3a;  ,         „  .  x        . 

.  8     aa  =  3  log  tg  ■-  4-  4  cos  a. 

fsin  3a  , 

I  -^—  aa  =  —  3  cotg  a  —  4a. 

J  sin"  a  & 
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i  sin  3a;  ,  3  cota:  #       5  ,  x 

-:—.  -  dx  =  —  ^r-^ loe  te  =-  " 

J  sin4  a;  2  sm  x        2      &    &  2 


sm  rt.c 


da;  = 


sin  as        2     &    &  2 
aa*  cos  ax  4-  f*w  —  2)  sin  a;r 


sm  »>a- 


sin' 


(m  —  1)  (m  —  2)  a"""1  (m  —  1)  (m  —  2 

tx  ,          _   f  cos  (m  —  1  )  x  ,          f  sin  (m  —  2)  x  , 
—  dx  =  2 V— j — ^—  aa*  -f W— — i—  dj' 


f  sin  ax  , 


sin  {x  -f  a) 
sin  a; 


dx  =  x  cos  a  +  sin  a  log  sin  x. 


fsm-  rva-  4-  a    ,  ,  .     .    _  ,     .  .       .  x    . 

I  —  — -  ax  =  —  cos- a  cos  .r   h  sm  2a  sm  x  +  sin- a  { loe  te  K  4-  cos  x 

J       smx  &    &  2 


Cos  U 


cos  j-  dx  =--  sin  x. 


cos  »«•  dx  =  —  sin  m#. 
m 


j  cos  (pa-  -+-  (?)  dx  =  -  sin  [px  +  (?)• 
)  x  cos  a'  dx  =  cos  a'  4-  x  sin  x. 

C  7  1  ■  ,       1 

a"  cos  aa'  ose  =     a:  sin  aa'  4 — s  cos  ax. 
J  a  a- 

x-  cos  x  dx  =  2x  cos  x  4-  (a'2  —  2)  sin  a1. 

f  .  ,         a2  sin  aa;   ,   2a,'  cos  ax       2  sin  aa- 

a'-  cos  ax  dx  =  -  — » ^ —  • 

J  a         '         a2  a" 

a,,r'  cos  a'  rfa'  =  (3al2  —  6)  cos  x  +  [x'y  —  6a-)  sin  x. 
x4  cos  x  dx  =  (4a;3  —  24a1)  cos  x  4-  (x4  —  12a2  +  24)  sin  x. 
(x4  cos  ax  dx  =  (4a2a'2  -  24)  X  C^  aX  +  (a'x*  -  I2a*x«-  +  24)  S^5^' 


a'"  cos  x  dx       x'"  sin  a1  —  m  j  a'"1"'  sin  x  dx. 

=  xm  sin  x  +  «W'"1'1  cos  a;  —  m  [m  —  1)  I  a;'""2  cos  x  dx. 

=  sin  x    a;"1  —  m  (m  —  1  )  a.""-2  4-  m  [m  —  1)  [in  —  2)  (m  —  3)  a"""4 


4-  cos  x    mx'"-1  —  m  (m  —  1)  [m  —  2)  a"""2  4- 


'  .  TJj*  _       I   ,  cos  ax  j  U'  _  ÏT"      U^ 
a      \  a         a3         a5 
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r  «.        j     ^'to  sin  ax>    w  r  „>  i  •     j 

xm  cos  aa-'  ax  = ;  1  a1"'-'  sm  ax  dx.      • 

J  a  a  J 

xm~l  yii  (ni l)  C 

=  — y  (m  cos  ax  ~f"  ax  sm  a-1')  —  — § I  •i'm"2  cos  ax  dx- 

)  U  cos  x  dx  =  sin  x  j  U  —  U"  +  UIV [  4-  cos  x  J  U'  —  U'"  4-  Uv [. 

fTT  ,         sinaxjTT       U"       UIV  | 

U  cos  ax  dx  =  -      -  '.  (J -\ : } 

J  a      \  a-         a1  j 

C    dx         ,  /7l    ,    x\       1  .       1-1-  sin  x 

J  co^r  =  l0g  tg  (4  +  2  )  =  2  l0g  F^rn^ 

J  cos^x  =  ^  log  tg  (ï  +  4 

f        r/,r  a'  sin  a 

J  1  +  cos  x         s  2       1  +  cos  x  ' 

Ç        dx  x 

J  1  —  cos  x  ~     ~  C°  g  2  " 
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S    2 

+  cos  x, 

1   + 

cos  (.r  — 

«) 

cos  x  4-  cos  a       sin  a     &         ï+a       sm  a     &    cos  a  4-  cos  x 

cos  — ^ 

.     a  +  X 
,  sm  — ô~~ 
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dx. 


cos  ax  ,        ax  sin  ax  —  (m  —  2)  cos  ax 
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dx. 


H^ï)- 


dx 


f     cos  x        ,    _  x       a  r 
J  a  4-  ft  cos  x  b       b  J  a  -\-b  cos  x  ' 
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a2^—  ôs  cos2x  ~~  2ab  sin  a     ë  sin  (a  4-  x 

1  .     /  tgx^ 

~~  a*  sin*  'P  arC  tg  \sin  p|" 

f  dx  2  I  »  / 1 ".  —  e  ,     .x  j  sin  x 
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~  b  sm  *     2c*(a  +  6eosx)      +    "^"    arc  ^  \—  tg  2)  '  a~b=  C 

f    x      ,    x  sin  x  —  cos  x   ,    1    C    x      , 
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(c  —  *)  tg  g  -f  a 


r:2  >  a2  +  fc2. 


Va 


arc  cos 


£2  4-  a2  +  &c  cos  x  +  <M  sin  x 


c  -j-  b  cos  x  4  a  sin  a;)  t/a2  -j-  b- 


log 


(c  —  V)  tg  |  4-  a •  —  Va-  4-  &2  -  c2 
^  +  fcï  °  (c  -  6)  tg  |  4-  a  4-  t/a2  4-  62  -  c2 

1  .      a2  4-  62  4  (&c  —  am)  cos  #  +  (ac  4-  w*6)  sin  x 


log 


m 


a  sin  x  4-  &  cos  x  -t-  c 


c*  <  a2  4-  &2 


m2  =  a2   i    b°.  _  <* 


I  sm  a;    ,  1 

I s —  ax  =  -       -  =  sec  x. 

J  cos2  x  cos  a; 


sm  wx 


dx  =  -  séc  wx. 
cos2  wx  w 


I  —    ,  — — .  dx  =  -  séc  (  px  4  à). 

J  cor2 


cos2  (px  4-  Q) 


P 


I  sm  x    ,         l,a 

—   dx  =  -  tg-  x. 
J  cos°  x  2    & 


sin  x 


dx 


cos"  x  (w  —  1)  cos""1  x 

r—r dx  =  — ,-  log  fa  4  b  cos  a;). 

J  a  4-  b  cos  a;  b      &y 


Jla- 


sin  a; 


fr  cos  x)! 


âx  = 


b  (a  —  b  cos  x) 


i  cos-  x  ,  ,    ,  a; 

—  —  dx  =  cos  x  4-  log  tg  -  • 
J  sm  a'  °    6  2 

f  cos5  x  ,         1        »,i 

I  —      -  dx  =  -  cos2  a;  4-  log  sm  a1. 

J    SIM  2  i  B 


cos1  a;  ,         1        .,  ,    ,       ,     x 

— aa;  =  -  cos0  x  -\-  cos  as  4-  log  tg  - 

sm  a;  3  '  &    &  2 


J 

f  cosw  a;  ,  1  „  .  f  cos1*-2  x  , 

-  dx  =  -    — -  cos"-1  a;  4-     — = —  -  aa;. 
-/  sm  a;  rt  —  1  J    sm  a; 

,   ,    ,. — : —  dx  —  -,-,  log  (a-  4-  £>*  sin  x). 
J  a2  4-  o   sm  x  fr2     6 

Jsin  a-1  cos2  a'    7              cos  .x    ,     1  , 

ï — : — s ,—  dx  = 5—         .  arc  tg  (a  cos  x). 
1  4-  a2  cos2  x                   a-         a*         6  v 


2  —  sin  x 
2  4-  cos  x 


dx 


log  (2  4-  cos  x)  4-  — =  arc  tg  (— =  tg  || 


^3 


a  4-  S  cos  x         -,  bci.  —  ai  ,        ,  ,  a  —  S  ,  X    .    a  4-  3  .     x 

,     ,   ,        — s  dx  =  —3—    ,  t  log  0  +  0  cos  x) — y  log  cos  -  H r-\  log  sm  - 

sm  x  (a  4-  b  cos  x)  a2  —  fr2      &  y       a  —  0     &         2    '   a  4-  b     &        2 

f  sin  x  4-  cos  x  4-  1  ,         „ ,        •    x 

-v—  p- -  dx  =  2  log  sin  —  . 

J  sm  j'  —  cos  x  4- 1  2 
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"m  sin  x  +  n  cos  x  -\-  le 


Jm  si 
a 

J 


sin  x  -\-  b  cos  a; 

A  +  B  cos  x  +  0  sin  a; 
a  +  freosx  +  csinx 


dx 


nb  -{-ma  f  k  ,   j   ,   an  —  bm ,       .  .    ,  . 

=  — ,   ,    ,,   {a.1  —     — : ^~t—        dx  (  -\       9    ,    .,    log  (a  sin  a-  +  o  cos  x) 

a-  +  b-    \  J  a  sin  a-  -j-  b  cos  a-       |        a2  +  b-      &  v 


i         t/^'  C     cos  z  C 

dx  =  K\  4-  (B  cos  a  +  C  sin  a)     — : —       -  dz —  (Bsinv  —  Ccosa) 

J  a-\-pco$z  Ja-\-p  cos  z  J 

dans  laquelle         b  =  p  cos  a,         c  =  p  sin  a,        a:  —  a  =  g. 


sin ,? 


a+pcos^ 


dz. 


Sin2  U  cos"  U 


sin2  x  cos  a:  dx  =  -  sin3  a;  =  —  j  I-  sin  3x  —  sin  x)  =  —  cos  (sin  x). 

sin2  x  cos2  x  dx  =    ,-     sin2  2x  dx  =  -  x  —  —  sin  4x  =  T  sin"  x  cos  a'  —  -  sin  x  cos  x  4-  —  x. 
I  4  .'  y  o*J  4  o  o 


sin2  a-  cos5  x  dx  -         —  \  ^  sin  5a;  4-  .r  sin  3a:  —  2  sin  x  |  =  -  sin"'  x  —  -  sin5  x. 
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16    5 
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—g—      -  4-       —g— 1(3  (sin  a,'  cos  a'  —  x). 
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j  sm2  x  cos"  .t  dx  = --^ \-  ^^^  J  cos"  a'  dx. 

J  sin2  a;  cos  a'  sin  a;  e    s\4    '   2/ 

f *L_    -  =  Ç-ÈL.  +  f  ^       =  tg  x  -  cotg  j-  =  -  2  cotg  2a'. 

J  sin2  a;  cos2  x       J  cos2  a'       J  sm-  x 

Ç      **  _L_ ?_  +  »wt«p  +  ï\. 

I  «in2  r  nnas  T       2  sin  a:  nos2  a:        2  sin  .X        2      &    &  \4        2/ 


j  sm'  x  cos5  a;       2  sin  x  cos2  a'       2  sm  x 
dx  1 


8  cos  x 


J  sin2  a-  cos4  x       3  sin  x  cos5  X       3 


T  COfcg  2a'    =   — : —  -. 1- : 5 : - 

,r       3        &  3smx  cos'  x    '    3  sm  x  cos  x       3  sm  x 


f         dx  _         1  —  n  cos2  x  M  (w  —  2)  f    dx 

J  sm2  x  cos~,7x  ~~  (w  —  1)  cos^-'x  sin  x  w  —  1     J  cos""2 


J 


dx 


1  , 

=  — =  arc  tg 


[VI* 


x 


a  cos'2  x  4-  b  sin2  x       y/ab 

1 T  arc  tg  (-  tg  olx) 
v.ab  &  \a    to      / 


J  a"2  cos"2 


ax  4-  b2  sin2  ax 


dx 


1     ,       a  cos  x  -{- b  sin  x 
log 


a2  cos2  x  —  b-  sin2  x      2ab     8  a  cos  x  —  b  sin  x 
dx  f  dz 


J  a  cos2  x 


4-  fr  sin2  x  4-  c  sin  x  cos  x       J  «  4-  &z2  4-  cz 


J  a 


tg  x  =  z. 


"sin2  x  j         1 

dx  =  -  * 
cos4x 
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f        sin2  a;  ,    _  sin  a; i_       f         cos  x 

J(a  -\-  b  cos  *)«    X  ="  fr  (w  —  1  )  (a  +  6  cos  x)**      b  in  —  1)  J  (T+Tcôs«p 

f  COS  X     , 

I  -t— s —  ax  =  —  cosec  a;. 
J  sin-  a; 

f  cos  wx  ,  l 


Jx  = coséc  wx  =  — 


J  sin2  »x  w  w  sin  nx  ' 

-^-s-r—    --H  dx  = coséc  (px  +  a). 

.  sin-  i^px  -j-  <?)  p 

fcos2  X   , 

-t— s —  ax  =  —  cotg  a;  —  x. 
J  sin-  x  & 

fcos5  x  ,  1+  sin2  x 

I  -7-î —  dx  = — —     -  . 

J  sm-  x  sm  x 

fcos4  ,r  ,  cos:'  x       3    .  3 

I    .   .      dx  = ; sm  x  cos  x  —  -  x. 

.'  sm-  J'  sm  x        2  2 


fcos"  x  ,  1      cos"-'  x   .   n  —  l  fcos"-2  x  ,  cos"-'  x  f 

-  »  „  dx  = -  — : -— —  dx  = —      —  w     cos"  x  dx. 

J  sm-  .j'  m  —  2    sm  x         n  —  2  J  sm2  x  sm  x  J 

f       COSX         .  . 

; — :  — .   9     ax  =  arc  t£  (sm  x). 
J  1  4-  sm2  x  &  v         / 


f  x2  ,         sin  x  —  J' cos  x 

J    — — -  — —      —^  dx 


(x  sin  x  4-  cos  x)- 


C  _x*_ 

J  (x  cos  X  — 


sin  x)2 

x2 


dx  = 


7)  dx 


x  sin  x 

-1- 

COS  X 

j' 

sin  x 

T 

COS  X 

x 

cos  x 

sin  x 

x  sin  x 

4-  cos  x 

.'   sin  x  —  x  cos  x)'-  sm  x  —  x  cos  x 


x2  7  x  sin  x  4-  cos  x 

dx 


J  \{ax  —  b)  sin  x  4-  (et  4-  bx)  cos  xj'"  b  [(ax  —  b)  sin  x  -\-  (a  -\-  bx)  cos  xj 

Sin5  U  cos"  U   

I  sin5  x  cos  x  dx  =  —  \  T  cos  4a-  —  cos  2x  \  =  -   sin*  x. 
J  8  |  4  \        4 

sin5  x  cos2  x  dx  =  —^  1  -  cos  5x  — -  cos  3x  —  2  cosx  [  =  -  sin4  x  cos  x —  ,  r  sin2  x  cos  x  —  -^  cos  x 
J  lo  |  5  3  )    5  15  15 

cos3  xi   .  ,   ,  2\     1    .     1 
= ^ —  |sm-  x  4-  .,  I  =  —  «  cos>  *  +  c  cos°  x'' 


f     ■      "  -,  1  l      \    l  n  3  -       1  1       .      .  ,  1         .       .  1 

sin"  x  cos-'  x  dx  =  — -  {  —  cos  6x  —  -  cos  2x  }  =  —  sm4  x  cos2  ï  +  -,  sm4  x        —  -  cos4  x  4 
J  32  |  6  2^6  12  4 

f    •      3  4  J  1*1  _  ,      1  c  0  „  |  1        .      .  .       1        .      . 

|  sm-'  x  cos4  x  ax  =  —  <  -  cos  7x  4-  f  cos  5x  —  cos  3x  —  3  cos  x  >  =  —  —  sm3  x  4-   sm'  x. 

1  .  .     .     3  .  .         1   .  ,        .2 
=  =■  sm4  x  cosJ  x  —  --  sm*  x  cos  x  4-  n.  sm-  x  cos  x  4-  ==  cos  a;. 
/  35  35  do 


-  cos  X. 
b 
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sin3  x  cos"  x  dx 

Ç       dx 

J  sin3  cos  x 

dx 


cos 


n+l 


n  -\- 


—  sin2  a;  H — }. 

3  \  n  +  1/ 


I 


2  sin2  a? 

1 


log  tg  x. 


J  sin3  .r  cos2  x       sin2  .r  cos  x       2  sm-  a 
f         dx  1  2 


3  cos  x    ,    3,  .c  I  3 

_l_  —  loff  tff  —  =  — -f- 

2  <■;       2     &   &  2  2  cos  .r  sin2  .r       2  cos  x    '    2  *"&  "&  2 


log  tg 


i     n  1  2  C0S  2X     l     n  1 

4-  2  log  te;  J'  = —5-= h  2  log  tg  a;. 

sm   2a* 


J' 


sin3  .r  cos3  x  2  sin2  a;  cos2  x       sm2  .r 

_^  L .  _J +  _^  +  5  iog  tg  x 

sin0  a--  cos4  x  2  cos0  a'  sm2  x       6  cos0  a;       2  cos  x       2     &    &  2 

rfx  2  —  (w  +  1  )  cos2  a?        ,    »  +  l   f          dx 


1  f ! 

J  COS""2 


2  —  (w  4-  0  cos2  x  n  4 

J  sin3  a?  cos"  a?  ~  2  (w  —  1)  cos"'1  x  sin2  x  2 


I  sm"  a;  ,         1        ,  ,  11.,  2 

—     -  dx  =  -  cos2  x  —  log  cos  x  =  — = —    sm-  x  —  - 

J  cos  x  2  cos°  x  à 


x  sm  x 


sm1'  x 

COS2  X 


dx  =  cos  a?  4-  séc  x. 


1  cos2  x  ,  cos  a;         1,  a? 

-■— £—  dx  =  —  n    .  . 0  log  tg  T  • 

J  sm"  a?  2  sm2  .r       2     °   to  2 

fcos3  a?  ,  1      ,  .,  , 

-^—. —  dx  =  —  ~  cotg-  a?  —  log  sm  x. 
J  sin"  a?  2        a  & 

fcos4  a?  ,  1      /  3  V      3  ,  x 

-T-= —  aa?  =     .  ,      cos-'  x  —  ^  cos  x\  —  K  log  tg  -  . 
J  sin'  a?  sm-  a;  \  2  /       2      ft    &  2 


I  cos"  a?  ,  cos"  1  '  x      n  —  1  (  cos"  x  ,  cos""1  a? 

J  sm°  x  2  sm2  x  2      J  si 


sm  x 


(n  —  3)  sin2  x       n  — 3 


1  fcos"-2  X 
3  J  sin3  x 


dx. 


Sin4  U  cos"  U  "• 


Sin4  x  cos  xdx  =  —  ]  -  sin  5a?  —  sin  3a?  +  2  sin  x 


I- 


sm4  a? 


16  |  5 
1    U 


cos2  xdx  -=  ~\~-  sin  6a?  —  ~  sin  4a?  —  -  sin  2a?  4-  2#  [ ■ 


f  •  „  -      ^  1   l  1    .    „         1    .    c  .  .  ,         „    .        |    '  1    .  1 

J  sm4  a?  cos-  a?  ax  =  ^7  |  ^  sin  7*  —  f  sm  §x  —  sm  3a?  4-  3  sm  a?  [    =  F  smj  a?  —  -  sm'  a?. 
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J  sin4  a?  cos1  a?  da?  =  r^  j  ^  sin  8a?  —  sin  4a?  4-  3a?  t  ■ 

sin1  a?  cos5  xdx  =--     Ol  —  2^B  4-  ^8)  ^, 

f  .  ,          „       ,             cosn+'  a?  I 
)  sm4  a?  cosw  x  dx  = 

J  sin4 


sin  x  =  z. 


dx 


x  cos  a?  3  sin3  a?       sin  x 


3  I  3 

n__4    ,  sin3  x  +  --^-g  sin  x  j  +  (~+  4)  (w  +  2) 

-r^  -  ^r^.  +  ]°g  ^  \i  +  f)-  ■ 


cos"  a?  -ia?. 
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sin4  x  cos2  x 
Ç         dx 

1  ai-n4 


1  8        .      o 

-—        — ^—. cote;  2x. 

3  cos  x  sin'  a*-      3 


J  sin4  a-  cos5  x       2  cos2  a?  sin5  x       6  sin5  a;       2  sin  x 


+ 


o  IoS  *S  (I 
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sin4  #  cos4  .r 
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-  '  ^-^^ — h  2  f  cote;  2x. 
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J  sin4 


1 


x  cos"  a; 
da: 


n  H-  2  f         da; 

J  cos"  a;  sin2  as1 


3  cos""1  x  sin3  a'  3 

(a-  +  ô2)  a       («2  —  62)  sin  a  cos  a 


(a2  cos2  .r  +  62  sin2  a1)2  2a3  65 


4a3  65 


rcos-"  x  , 

J  sm1  a- 


cos2  a- 


3  sin3  a;    '    3  sin  x 


4 


I 


cos*  a;  ,  1  .        , 

^—      aa1  =  —  -r-  cote;'  x  +  cota;  x  4-  a-. 

sm4  x  3       &  & 


I  sin4  ,f  ,  sin2  x  +  3    .  .    ,  /-    ,    ,X" 

Jcosa:^=  -8"       smi'  +  1°gtg(ï-|-2 


cos2  a;  ,  cos  x     ,    1 

-r— —  «a-  =  —  - — r^— -     -  -  cote;  x. 
J  sm4  x  3  sin*  x       3        & 


tg  a  ==  -  tg  *• 


Sin"1  U  cos"  U 


J 


sin'"  a'  cos  a:  da;  =  -     —  sin"^1  a1. 
m  -\-  1 


sin'"  a'  cos2  x  dx  =         -—  sinm+1  x  cos  a'  H —     —r\  sin'"-  x  dx. 

!  vn.  A-  9,  '    wt.  -+-  9.    i 


m  +  2 


m  h-  2 


f  1  °        f  sinm+1  x  I  2     \ 

sin'"  a-  cos5  x  dx  =  -     — -  sin"1  '  '  a-  cos2  a'  H -r- —     sin'"  x  cos  a'  dr  =  -      -----  cos2  a;  -\ ;— r  • 

.'  m  +  3  »n  4-  3  J  w+l  1  m  4-  3/ 


sin'"  x  cos4  x  dx  = 


— :  sinm+'  x  cos5  x  4- 
m  4-  4  m  4-  4 


»n  4-  3 

("sin" 


x  cos2  a1  cte. 


r  ■  i  4 

J  sm'" x  cos5  a'  dx  -      —  - — 5  sin7"^1  a"  cos1  a;  -  — ^  |  sin'" x  cos°  a;  da-. 


m  4-  5 
1 


m  -\-  b  J 
5 


a;  cos6  x  dx  =  —„  sinm+'  x  cos5  x  -  — -     sin"!  x  cos4  a;  da\ 

m  4-  6  m  4-  6  J 


z  =  sm  a'. 


j  sin'" 

|  sin'"  x  cos"  a'  dr  =     #"*  (1 

=  j  zm  (1  4-  z-)k'{  dz.  z  =  tg  a-  m  4-  m  =  —  2k. 

1  |sil 


sin'"+'  a"  cos"1  a'    ,    w  — 


m  H-  1 
sin 


m  + 


sinm  1 2  a-  cos"-2  x  dx. 


1  x  cosn+1  x   .    m  —  1   f  . 

— z —  ,-■        sm"1"-  a-  cosn~2  a-  aa\ 
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132 
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m  -\-  n  m  -\-  n 
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+ 
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/i 
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dx 
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sin'" a:  cos  x  (m  —  1  )  sm'"-'  x  cos2  x       m  —  1  J  sinm-2x  coss  a,- 


IL 
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J  sin'"  x  cos"1  x  "       J 

Ç         dx  C 

J  sin'"  x  cos"  x  J 


1  m  4-  2  f        dx 

1  x  cos :'  x  3      J  sin"'  x  c< 


4- 


m  +  2  f  dx 


cos2  x  (m  —  1  )  sin"1-1  x  cos3  x       m  —  1  J  sin'"-2  x  cos  '  x 


5/ 


sin"'  ; 

dx 

sin'"  x  cos"  .r       J  sm'"-2  x  cos"  x 


2  =  2x. 


+ 


f  dx 

J  sin"1  J'  cosn_2  x 


1  m-\-  n  —  2  Ç  dx 

[n  —  1)  sinm-1  x  cosn"1  x  w  —  1      J.  sinm  x  cos"-2  x 

.   m  +  n  —  2  Ç  d. 

1       J  sin"1"2  x 


dx 


(m —  1)  sinm-'x  cos"-1  x  m 


cos"  x 


(m  —  1)  sin2  x  --  (n  —  1)  cos2  x   ,   («  +  m  —  2)  (n  ~\-  m  —  4)  Ç 


dx 


J 


f- 

J  c 


(w  —  1)  (m  —  1)  cos"-1  x  sinml  x 
dx  1        f/  ,    •  a 


(a2  cos2  x  4-  ^2  sin-  xf       [abf 


{n  —  1)  (m  —  1)  J  sinm_2x  cos"-2  x 


z  +  b*  cos2  z)     dz.  tg  x  =  y  tg  z. 


sm'"  x  -,  sm'"1  x    .     /  smm-2  x  , 

-  dx  = — r  4-  -  dx. 

cos  x  m  —  1         .'    cos  x 
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J 


sin-"  x  ,  .  sin"  x       smD  x  sin2""1  x   ,     t    dx 

—  -  ax  =  —  sin  x  — — s .      ^     -rH-     

eos  a  3  o  2n  —  1       J  cos  ,r 


|-sm2n-|  i  x  gm2  ^         g|n4  x         smi.  ^  gm2n  x    ;     Ç.  . 

J    cos  a;  2  4  6  2w     ^  J  s 

fsinm  a;  ,  sin"1"1  x       ,   m  —  1  f  sinm"2  a;  7         sinm+4  a;  f  .  „      , 

— -,—  dx  =  —  ,       — ^ h  -     —;l , —  «#  =  -  in    sm"1  a;  aa. 

J  cos-  x  (ni  —  2)  cos  x       m  —  2  J  cos-  x  cos  a:  .' 
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— "sr_r^-  *c  =  — -r—-  tgm  i  '  x. 
J  cosmt-  x  m  4-  1    & 
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J  sin'"  a  """  {m  —  lj  sin'"1  x 
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J 
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,      cos"  a:  —  cos  x]  -h  t  \  —• 
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cos"  a 
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,-.-    aa  = — ;  cotgm+'  x. 
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J  sin 

/cos"  a  ,    _  cos"+'  x  ,   m  —  w  —  2  Ç  cos"  a    , 
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(m  —  1  )  sin'""1  x 
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(n  —  m)  sin"1'1  x    '   n  —  m  J  sin'"  x 


dx. 
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J 
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J  6  24 
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sin"  x 
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j' 
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cos 
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^ ït  y  cos"2  x  sm  aa;  dx. 
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cos"  x  {n  —  2)  cos""*  x  ' 
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cos  x-  cos  g        (2_t    2)î 
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o 
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o 
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sin  x 


I 


1 
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c£c  =       -  - — -%- -  —  4  log  sin  a. 
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— - —  dx  = 
J 
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cos  3a- 


2  sin2  x 
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da;  =  — 


t 
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J  sin'"  a'  "  (m  —  1)  sin"1"1  x  '    (m  —  3)sinm"5  x 

fcos  ma'  ,  _.  fsin  (m  —  1)  x  ,     ,    fcos  (m  —  2)  a'  , 

•  w      da-  —  —  2 V— 1 — £—  da-  +  •  n      ;     dx. 

J  sm"  a;  J       sin'1"1  a;  .'         sm"  x 


\^r£dx=^l°ë  tg£. 


cos  a' 
J  sin  2a 


fcos  a' 
J  sin  3a 
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J  sin  3a' 


da;  =  -  log  sin  x 
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dx 


1  i      *    3 
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cos  2x 


dx  =  — 


sin2  x  cos2  x  sin  2x 

a  4  b  sin  x  4  c  cos  x 


sin  2a; 


«^  =  |  log  tg  x  -t-  ^  log  tg  g  -f- 1)  +  g  log  tg  | 


a  +  6  sin  a;  4  c  cos  x 
cos  2a.' 


dx 


-i^MîH+^^  +  fhl^Mf-f) 


tc    ,   x\       c  +  & 

l 
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j  tg  x  dx  =  —  log  cos  x  =  log  séc  x. 

I  te  mx  dx  = log  cos  ma  . 

J   &  m     & 

tg  (ax  4-  6)  dx  = log  cos  (ax  4  b). 

J  Qj 

|  tg2  x  dx  =  tg  x  —  x. 

tg7,  x  dx       ■=  tg2  x  4  log  cos  x. 

tg4  x  dx  =  -  tg7,  x  —  tg  x  4-  x. 
|  tg"  a;  dx  =      — -  tg"-'  x  —  (  tg""2  a-  cfa. 
J  tg2"  a:  ^  =  2n  [_  [  tg2"->  x  -  2n^  tg2'-  a-  4  -  X_  -  tg2"-  a-  -    ...  +  (-  1)-  tg  x  +  (-  D"  x. 

J  tg2"  i  *  x  dx  =  ^  tg2"  g  -  -  i-  2  tg2'"2  a'  4^  4  tg2"1  x +  (-  l)*"'  \  tg*  x  4  (-  1)"-'  log  cos  x. 

C  dx        , 

I  —   -  =  log  sin  a . 

f   dx  1  j*    da 

J  tg"  x        ~  (n~—  1)  tg'-1  x  ~~  J  tg'"2  x  ' 


=  |  +  \  log  (siu  x  4-  cos  x) 


f      (/a1 
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i  -     '  '       -  =  -  \  ax  4  b  log  (a  cos  x  4-  b  sin  a-)  , 
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dx 
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fc 
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cotg  mx  dx  log  sin  mx. 
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Cl 
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x  dx  =  —  0  cotg2  a;  —  log  sin  a;. 


)  cotg5 


I  cotg"  x  dx  =■■ — -  cotg"-1  a;  —  j  cotg"-'2  a;  (te. 

f     ,    .        j  cotg'2"-1  a;   .    cote2"-3  x      cotg2"3 a; 

cotg-"  a'  dx  = r-^ — —  4-  -=-= — ^ r-^ — - 

J       6  2n  —  1  2n  —  3  2w  —  5 
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dx 
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2w 
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séc'2  .r  cfcc  =  tg  a;. 

séc4  dx  =  tg  x  -\-  -  tg3  a. 

coséc  a;  cte  =  log  tg  T  • 
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J 


5  i        3  q  r 
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f         cte 


j; 
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dx 
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Ox 
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cos  .r 


dx 
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1 
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/, 
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dx 
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J  \/  sin  x  °  \  ' 
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( lare  sin  xl   dx  =  x <f>M  +  wcj/"-1  Kl  —  x2  —  w  (n  —  1)  j  <J>nî  dx. 
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—  h  ax  . 
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i  ~  \  /  -  ax  =    A-  arc  sm  -  \  /  +  .y  arc  sm  9    —  «  l    4a-  —  x* 


f  dx 

J|/l  —  xi  ai 


arc  sm  x 


=  log  arc  sin  x. 


dx 


1  4   arc  sm 


]/a'-  —  x2  arc  tg 


lare  sin  '  } 


arc  sm  x 


dx  = arc  sin  x  4  log 

jr"  x  6l+^i  —  x- 


Tarc  sin  x  ,         1  /•         .      \!  .  ,— 

=  dx  =  -   arc  sm  x     =  x  —  i/l  — 


x-  arc  sin  x. 


Tare  sin  x   ,         x  arc  sin  x   .   1  , 

--  dx  =  =  -^^   =-  +  ^  log  (1  -  -  x2). 

-'(1-x2), 


|/1— X2  2 


Çx  arc  si 


sm  x 


-s 


•x  arc  sm  x 


(l-x2)i 


dx  =  x  —  \/\  —  x2  arc  sin  x. 


7         1  .       1  —  x    ,    arc  sin  x 

dx  =  --  log  ,    . 

2         6  1    4-  X  1/1    __*•« 


4#       |/1— x2 


1  1      /  - 

dx  -     î  x2  —  -  x  l/l  —  x2  arc  sin  x  4-  -  (arc  sin  x) 
j/!  .  4  2  4  \  1 

rx*  arc  sin  x  -,         2       .    1     .        1  ,  ,    .    _.     ,—       * 

-  dx  =  -  x  +  q  x"  —  -  (x2  4  2)  i/l  —  x-  arc  sm  x. 

rare  sin  (1  —  2xj  ,  Il  .     .,        _      |2 

,    v  — -  dx  =  —  r{  arc  sm  (1  —  2x)  }    ■ 

)       \/x  —  x2  2  !  '  ( 


r    a  —  2x 


a  —  x 


a  —  x 


j  -       ■  arc  sin  \ /  •  dx  =  2  \/ax  —  x2  arc  sin  \  4  a  1/2  log  (a  +  x). 

J  l^  ax  —  xi  V    a  +  x  Y    a  +  x 

I  arc  cos  x  dx  =  x  arc  cos  x  —  |/l  —  x2. 

x'"  arc  cos  x  dx  =     — ; — -  arc  cos  x  4    — — r       ,  dx. 

J  m  +  1  '   m  4  1  J|/l  —  x2 

r  r        tt 

U  arc  cos  x  dx  =  U.  are  cos  x  4  I     ==^=  dx. 
J  JVl—xl 

=  —  log  arc  cos  x. 


dx 


-Vl 


x-  arc  cos  x 
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f arc  cos  x  ,  1  /  \- 

I    ,  dx  =  —  —  arc  cos  x     • 

•J  l/l  —  x*  2  '  ' 

arc  tg  x  dx  =  a;  arc  tg  a:  —  log  l/l  +  x2  • 
x  arc  tg  x  dx  =  —  ^  x  -f-  ~  (x2  +  1)  arc  tg  x. 

x2  arc  tg  x  dx  =  -  x:'  arc  tg  x  —  —  x2  +  >-  log  j/1  +  x2  • 

Ç                       .          x"^1  1        f  xm+1    -, 

x'"  arc  tg  x  dx  = — —  arc  tg  x — r     - — . — -  dx. 

J  &  m-\-l  h  m  4-  1  J  l  4-  x2 

U  arc  tg  x  dx  =  U,  arc  tg  x  —  '  8  dx. 

Ç  dx  , 

-, —    — 5^—  -  =  log  arc  tg  x. 

J  (i  -t-  x2)  arc  tgx  6  & 

f  arc  tg  a'  1  .    ,  x 

p-    dx  = arc  tg  x  4-  log  — = 

J       x2  x  B  *Vl  +  a;* 

farc  tg  .r  ,         l  /  \2 


r  arc  tg  x    ,    _  1  +  x  arc  tg  x 

— ; ;  — — -f  -   dx  =  —  log  l/l  -j-  x2  4-  x  —  -  arc  tg  x)  arc  tg  x. 


dx. 


C xs  arc  tg  x  ,  1  1   ,,    .      ,/  fx  arc  tg  x 

J      L  +  |     &  =      -  g  x  +  §  (1  -h  x-)  arc  tg  x  -  J  -y^ 

fx4  arc  tgx  -,  1,2,       .,  _.    ,    /x3         \  ,    1  / 

J  — p  t^-  dx  =   —  -  x-  4-  ^  log  (1  +  x-)  4-  (g-  —  x)  arc  tg  x  +  ^  lare  tg 

f  x  (3  —  x2)  arc  tg  x  ,  1  +  x2 

—  — g—5—  dx  =  — =  =  arc  tg  x  —  arc  sin  x. 

(1  —  x2)T  Kl  — x2 

I  arc  cotg  x  dx  =  x  arc  cotg  x  4  log  l/l  4-  %*•■ 

Jx'"+'  1        C  xm+1 

xm  arc  cotg  x  dx  =  -     — -  arc  cotg  x  H  — -    — -  — 5  dx.     • 

m  4-  1  to  w  4-  1  J  1  4-  x2 

U  arc  cotg  x  dx  =  U,  arc  cotg  x  4"     ,  "x^  ^,r' 

f  dx  ,  i 

t- — : — ~r—  =  —  log  arc  cotg  x. 

J  (1  4-  x2)  arc  cotg  x  &  & 

farc  cotg  x  ,  1  /  r 

— - ^—  dx  =  —  -  lare  cote-  x     . 

J     1  4-  %  2\  e    / 


Ml 

I  arc  séc  x  dx  =  x  arc  séc  x  —  log  (x  4-  \/ x*  —  ï). 

(m  j  xm+i  >  1-    ..  f  _  -aJ»  .'  -, 

x'"  arc  sec  a;  dx  = , — -  arc  sec  a; ; —  I  — =- dx. 

J  w  +  1  m  4-1  Ji/x^—  1 


I  U  arc  séc  x  dx  =  U,  arc  séc  x  —  j  - 


a;  l^x2  —  l 


/dx  , 

— ; —    =  Jog  arc  sec  x 
x  [/  x-  —  i  arc  séc  x 

Ç  arc  séc  x,         1  /  ,       \2 

-  dx  =  ^  arc  sec  x)   • 

Jxi/x*-l  2\  / 


I  — ==  arc  sec  \  /  -      — -,  dx  =  —  j/ 1  —  x-  arc  sec  \  .'  -      — ^  -\-  [/ 2  arc  tg 

I  arc  coséc  x  dx  =  x  arc  coséc  a;  -j-  log  {x  4-  l/x2  —  1  ) . 

|  x™  arc  cosec  x  dx  —         —,  arc  cosec  x  H —        -  I  — dx. 

J  m  -f-  1  ffl  +  U  ^/xi  —  1 

U  arc  coséc  x  dx  =  U,  arc  coséc  x  4-  I =^ dx. 

J  J  x  Vx*  —  1 

f  dx  . 

=  —  log  arc  cosec  x. 

J  x  l/x2  —  1  arc  coséc  x 

Tare  coséc  x  ,  1  /  \2 

| —  dx  =  —  —  arc  cosec  x     . 

J  .r  i/x2  —  1  2  \.  / 


Log  U 


j  log  x  dx  =  x  (log  x  —  1). 
Jxlogxdx  =  |-(logx  —  gj. 

JXm+1    /  1        1 

xw  log  x  dx  =  -     — -  logx  —    — ; — -). 
&  m  4-  ]  \    6         m  4-  l  ' 

la  4-  bx\  log  x  dx  =  -  '—^i — -  log  x  —  -,  log  x  —  ax  —  -  bx*. 

a  4-  &a;l    log  x  dx  =  - — -^ —  -  log  x  —  ^r  log  x  —  a2x 

Ci     ,    u  \m  i         ^        la  +  &x)m+1 .  1  f(a  4-  ftx)m+1 

a  4-  M    log  x  dx  =  \       ,    /.  ,    bg  x  —  .—    — rr— r     ^~ 

U  log  x  dx  =  U,  log  x  —  j  —  dx. 

Jxm+1  b        f  xm+1 

xm  log  fa  4-  bx)  dx  =  -    ,— -  log  (a  +  k) —     -   — r-  dx. 
&                           m  4- 1                              m  4-  1  .'  a  4-  6x 


dx. 
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|  x*  log  (1  +  x2)  dx  =  j  log  (1  +  X*)  -  ±x*  4-  ~  x*  -  \  log  (1  +  X*). 


\x* log  (x2  —  1)  dx  =  *  x5  log  (x2  -  1)  —  Jx  —  J  xs  -  ^  log  =- 


2 

9 


1  ,      x  —  1 


jx  log  (1  —  x4)  dx  =  ^  (1  4-  x2)  log  (1  +  X2)  —  ^  [1  —  x2)  log  (1  —  X2)  —  X2. 
(V  log  U  dx  =  V,  log  U  —  j" 


|  log    i/x  —  a  +  |/x  —  &  [  dx ■=  ^  I2«  —  a  —  &)  log    |/x  —  a  4-  j/x  —  &  |  —  -  \/\x  —  a)  (x  —  b)  ■ 

Jlogx        10g10gx^      L       t-2       1.2       ^3      1.2.3     ^4    1.2.3.4^ 

f   <to     _  ,_„  ,.„  _  _  logx       1_  (log  x)2  _  1  (log  x)5       1  (log  x)*  _ 
J         1-iogiogx  1      -t-2       12  8     L23    -i   4    1234 

log- 


dx 


log  X 


log  log  X. 


i°ir dx  =  2" (log  x)  ' 

JJ*£ *  -  J- iog x  ,„g ,.  +  te) - 1  p*<*±M *, 

1  .  ,      a  4-  te       x    ,     te2  62x5      .      />3x* 

-  ^  log  x  log  — —      -  -  +  7^^i  —  j^^-  +  JJ^,, 


a    '   (2a)2       (3a)2  a       (4a»2  a2 


=  l  log  x  log  (a  +  te)  -  ^  (log  te)  +  ^  —  2^ 
J^d*  =  ^  +  log(l-x). 

Jfâ 


x2    '   326*X5 


1  —  x 


1°**     dx  =  _  J°%A-^  +- ,10g 


(a  +  te)2  w  fc  (a  -f  te)  ^  ab     6  a  -4-  te 

c  iog*  ^  =    iog  g  _  l  r   rf;g  _ 

J  (1  _  X)n+i  wx  -    w  (l  _  xf       n  J  x  (i  _  £)* 

log  x  i       r      dx 

-  1 )  6  J  x  (a 


r_iogx 

J  (a  -j-  bx 


bxf 


dx 


(m  —  1)  b  (a  -j-  te)™-1       (m 


+  te)1"-1 


logx_         ,       _J j_   _J ,  JL     _  +  _      __L- 

(n—  1)/?  ^-'^(n-lja^n— 2)<ï,"-2^(n-3)a4>n-5^(w— 4)a2<J>"- 

. 1_     _  ,       .x 

+  (n  — l)a«*fr     g$" 


1 


1 


2an-*4>8       an34)| 


(       log  ^       ^  =  !    )     tejogx     _  loff  a  +  bx  \ 


r  x  log  x     ,        /,  ,  \    .  -— — 2      a  ,      P'  a-  4-  x-  —  a 

,&    -  dx  =   log  x  —  1  |/a-  4-  x2  —  ^  log 
J  V  a-  4-  x-  \  ' 


l/a2  4-x2  4-  a 
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flog  (a 
J  x 


bx) 


dx  =  log  a  log  x  \- 


bx      b*  a:2       b*  x'° 


1  /.      ,    \2        a    .       a-  a7' 

1  —  Vx 


flog  (1     _g)       =  _    2   ,         _   ,         , 
J      x\/x  \/x    ë  ;  ël+l/* 

°     "     dx  =  ]  log  log  x  —  1  |  log  X, 

^ — i STÏ V-    —ri  <fo  =  «  log      log  (1   -+-  iC2)  :  • 

J  (1  4-  X'2)  log  (  1  -f  a;*)  2'     &  )  ■    ft  v  M 


J  îôetf       =     g    gx  +  ^m  +   *    g* +  1.2*  + 


(m  4- 1)2  (log  a;)2  .  (m  +  l)'(log-c)5   ,    (w  +  l)*(logj.-) 


1.2.3» 


1.2:8.4* 


iï  log  ihx  dx  =  x  +  \x^+\  x*  4-  1  x4  + 


f =  log  —  dx 

JxVx     *1  —  x 


2log(l_— g) 


+  2  log 


1-1/ 


.r 


Log  U)" 


|  (log  x\  dx  =  x  \  log  a)  —  2  log  se  +  2  j  • 
j  .r  (log  x\  dx  =  j\  (log  x)  —  log  x  +  .j  |  ■ 
J  x2  (log  xj  dx  =  |-  J  (log  x|   —  ^  log  a:  +  ~  j  • 

x7'  (log  xj   dx  =  —  j  (log  aj   -  -  log  x  +  g  |  • 


!  t\no 


xm+ï 


,-,  da  =  —  "—       h  (m  H-  1)  . 
.'  (log  x)2  logx  J  log  a 


I, 


dx. 


f       1  i5  amH     \  i  Y  3       /  \2  6 

j  *»  (log  x)  dx  -  —  j  (log  *)  -  —  -  j  (log  a)   -h  ^^  log  x  - 

C    x'n 
J  flog  X 


6 


xm+l  (-m  _|_  l)^m+l  (m  _|_  !)2    T 

~~2~   J 


(m  4 


(m  4-  1, 


'  floga)' w  2  (log  a:)2  2  log  a 

log  x\   dx  =     ^"  e3  dz.  log  x  =  z. 

=  x  log  x\  —  n  I  (log  x\     dx 
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=  x  ]  (log  x\  —  n  (log  x)     4  n  (n  —  1)  (log  x\    —  •• 
I  xm  (log  x\   dx  =  |  zn  e(m+  '»  --  dz.  log  x  =  z. 


xm+l    =  ^# 


J^logxpz. 


m  +  1  m  + 


xm+l 
m  + 


TiK'r-sTïK'r+î^K-r-?1^^^-} 

J"u  (log  ,)"  &  =  D,  (log  *)" -  n  J"?'  ,lof 4"'  fc 

=  U,  (log  x]  —  w  IL  (log  xj     4-  w  (w  —  1)  U3  (log  xj     —  .... 

)  j  log  {x  +  l/l  +  a;2)  t  dx  =  (log  <|>J     ]  a;  log  <|>  —  n  V \  -f-  x2 1  4-  n  [n  —  1)  )  llog  4»)     dx. 

f      dx  1_ 

J  âT(ïôg  x)w  ~=  _  (w  —  1)  (log  .as)*1" 


■3  ,  w(n  —  IV- 2.1 


(m;  4-  l)r 


dx 


r   xm 

J  (log  a.7)" 

jm  f  I 


_,.,».,«  m   |_  1    r      xm 

—  1)  (Tog  x)'1"1  +  n  — 1  J  flog  xj""1 


(n—  l)(logx) 
1 


(log  x)" 
m  4-  1 


dx. 


+ 


(m  +  l)2 


4--+ 


(m.+  l)"-2 


(w  —  1)  (logxf-1       (rj— 1)  (n  — 2)  (logx)""2       [n— 1) (n—  2) (n  —  3)(logx)n"3  (w  —  1)  —  2.1  logxi 


(m  +  l)n"4      f  x'" 


-  ir    f 

IV- 2.1  Jï 


+  (n—  l}-2.1  Jlogx^''- 

ru,  _  ux 

){iogxrax" 


U'x 


U"x 


(w  —  1)  (log  x)"-'       (n  —  1)  (w—  2)  (log  x)n"2       (w  —  1)  (w  —  2)  (w  —  3)  (log  x 


je*  d. 


x  =  ex. 


e""  dx  ■=       e""' 
m 


emx+n  dx  =  __  g« 

m 


xer  dx  =  (x  —  1)  e' . 


,.,..;„     j         x  -\-  m  l/l  —  x- 

(J;/i  arcsin.-c  d£  __   ! qui  arcsin  > 

l  -\-m- 


145 


\  xeax  dx  =  — ,—  e*x. 
J  a? 

\x9-ex  dx  =  {x*  —  2x  +  2)  ex . 

Ç  ,       ,         a\x-  —  2aa-  +  2 
J  a° 

)  x'-ex  dx  =  (a;3  —  3a;2  +  Gx  —  6)  e* . 

\x*ex  dx  =  [x4  —  4af  +  12a:*  —  24a:  +  24)  ex . 

\xme*x  dx  =  — *  -  -  (  aj~'e~  dx  =  —  J  as"  -  -  a?»-'  +  m  (m  ~  1}  a;-!  - 
J  a  a  y  a   l  a  a2 

fu  e«*  <te  =  -  U  e»x  -  -  f  U'  e*x  dx  =  —  j  U  -  —  +  ~ +  ^^  U(n) 

il 
J 


'«/a; 


1 

ôë"* 


dx  1 

a;we*  ~         (m  —  1)  xmA  ex~  m 


1       |  _aa; 
—  1  J  i^^ë*  * 


dx  ex  i      /,    ,       a 

+  e*  =  l0S  ITe-  =  *  ~     g  (    +      ]- 

dx  x       1 


^a  +  fttf3       a       a 

f     dx  , 

f     da: 
—       -  =  arc  tg  e* . 

J 


log  (a  -f  bex). 


ex  _|_  g- a? 

da; 


e0^*  4-  e-"*       a 

rfa;  1 

a*ex  +  6V  *  —  Ô6 


1 
=  -  arc  tg  e"^. 


J 

J?  d*  =  J 


ex  ,  dz 

dx  =     . . 

J  log  z 


arc  tg   -  e ■' 


e*  =  2-. 


,  ,   a;  ,    1  a;2       1    a;3     ,   1      x* 

=  log  aM — h- 

ft      T  1  T  2  1.2  r  3  1.2.3  T  4  1.2.3.4  ^ 

-  -  dx  =  log  X  -f  —  +  ?r  — -^-  +  t  —^4;  -\ 

J  X  s        '      1    ^  2    1.2    ^3   1.2.3  ^ 


da:. 


jS^  =  -^MÀ  +  ^)  +  2-Jî 


cù*. 
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•eax 


dx. 


Çe*1*    ,  _  eax  a        Çeax    ,    _  eaa?  J   1  m  m  [m  +  1) 

J  x™  "  (m  —  l)xm-'  +  mT-~\  Jx^  ~â~  |  x™  +  axm+4  +  ^o2!^2" 


f     en*        , e^f n       f  _ 

J  (X  _  a)m  dX  =       ~  (m  _  !)  (X  _  a)m-l  +  m  _  1  J  (^ 


,-  gaarctg.*  (a  -(-  x)   eûarctgx 

J(l+a;«)T   *   =  (T  +  a2)  i/fT* 
Jci+a:)»*"""!  +  x 


a)m-1 


dx. 


r  r  gare  sin  x  [     ,  — -> 

-  =  dx  =  ~  [x  + 1/1  —  a;2)  earesin  *. 

J 1/ 1  —  x2  l 

rx  &l  arc  l«  •*  ,    _     (ax  —  1  )  ea  arc  *e  r 

J  (1  +  x2)l     ~  (TT^TPTTT2  ' 


f(x2  +  1)  e-*   ,        x--  1 


e*    ,      _  x  —  1 


+  6       afrx 


/•      (2  —  x2)  e*         ,  .  /l  +  x 

)  y-—(  -?  **  = ex  V  r--^  ' 

"'l/l    +  X  (1  —  X)î 

f(«x-l)(&x-l)  *"+*)*  ^  =  ^  da+b)x  j      1 
J  x2  I  a  -f 

f  x    ,                x-  1 

—  ax  =  —  s— r — —  • 

J  eiJC  2  e-x       4  e"2x 

I  ''"  dx  =  —  —  (x5  +  3x2  +  6x  +  6). 

Ç       x         ,  1  e*  -f-  1 

J  {ex  _  1)2  rta;  -       2  e*  —  l  ' 

JgX 
- — ; dx  =  arc  tg  e* . 

\a+Jl  dx  =  f  _  ÎZL»  log  (fr  +  ,x). 

fa  +  6e-*  -f  ce2-*  ,        ax   ,  a  —  6m  +  cm2 .      ,      .       , 

— —  -  dx  =  -    -f-  ce* -  log  (m  4-  e*  J. 

J       m  +  e*  m  m . 
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a' 


J 


ax  dx  = 


ax 
fog  a 


amx  dx  =  — ; 

m  log  a 


\xa 


x  dx  = 


.ra' 


ax 


log  a      (log  a) 


x2  eF  ax  =  —    :  i  .r-  —  f:-—  + 


log  a  i  log  a       (log  a) 


jVa 


x  dx  =  af 


3x2  6x 


I  log  a      (log  a)2       (log  af      (log  a)4 


xm  a-r  cte  =  , 


}Mm-!       m  (m  —  l)  a,"""2       m  {m  —  1)  (m  —  2)  xm-3  i   m  (m  —  1)— 2.1  i 

log  a  I  ""         log  a  (log  a)2  (log  a)5  (log  a)m       \ 


xm  dx. 


1  '  1      f  f 

do:  =  ,—         U'  ax  dx  ==  IL  ax  —  log  a    U.  a ■'  dx. 

log  a       log  a  J  J 


U"  ax 


f  ,         A     ,   nxlogx   ,   n8*2  (log  xY   .   n'i'3  (log  x)3  / 

Jx<"«-  cte  =  J  Jl-+     -jiL   +         ,-JL  _k_|_  ..  ( 

Uax  dx  =  , 
J  log  t. 

Ucf         U'  ax 

=  i 7j ro  +  7î vi =  U,ar—  U,aclog  a  +  \J-,ax   log  a    

log  a       (log  a)1       (log  aj°  &  \    6     / 

frt  '  j,  _  i„„  ,,.    i   ?  log  a  _i_  l^ilogjO:   ,   1  £5  (log  «)5   ,    1  x1  (log  a)4 

J  .r  g      ^        1        ^2         1.2  ^3        1.2.3        "^4      1.2.8.4      +"" 

Cax  „  ax    .    ,  Çax   , 

J  xt  Ab  =  —  —  +  log  a  J  —  «te. 


K  dx  =  -  £  -  a  '  ^  +  ^Ç^  I  "  - 


Jxm 


dx  = 


2x2  2a; 

ax 


2       .'  .r 

ft'"  log  a 


a*»    log  a)2 


[m — Y)xmA        [m — l)(m — 2)xm"2       (m — l)(m  —  2)  (m — 3)x" 


ax  (log  a)m'2 
(m  —  1)— 2.1  x 


+ 


(log 


(m  —  1) 


a)1"-'       faT 
1)  ...2.1  J  x- 


<ù'. 


J 


a-» 


ax         1 


1.3 


1.3  5 


,/  ï  j  log  a  +  2*  (log  a)2  +  22*2  (log  a)5  +  23*3  (log  a)4  H     "  f  ' 

a«_  j  2jc  _  2-x2  log  a      25g3  (log  a)2  _  2*x4  (log  af  I 

~  l/ic  I   1  ~T3~~     +         1.3.5  ~  1.3.5.7  "  j' 


Jl—x  I  (1  —  a)  log  a       (1  —  x)2  (log  a)2  T  (L  —  x)3 


1 .2.3 


(log  ar       (1— x)4  (loga) 


4+" 
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ev  cir  V 


ex  sin  x  dx  =  -  ex  (sin  x  —  cos  x). 
e"^  (a  sin  x  —  cos  x) 


J 


eax  sin  x  dx 


eax  sin  bx  dx  = 


1  +  a* 
e^  (a  sin  foc  —  fc-  cos  foc) 


a2  4-fo2 
a;  e^  sin  x  dx  =  =■  a;  e^  (sin  a  —  cos  x)  -\-  ^  e^  cos  x. 


xm  ex  sin  x  dx  =  ^  a;"1  ex  (sin  ce  —  cos  x)  —  ■_■  |  xm~'  e^  sin  a  cfcc  -\-  -  ■    am-'  e*  cos  se  da. 


J 


a'".e«^  sin  bx  dx  ==  x'"  e'" 


a  sin  bx  —  b  cos  bx 
a2  4-  fr2 


m 


a*  4-  &" 


I  xmi  env  (a  sin  fra  —  b  cos  foc)  dx. 


G* 


m 


i     Wî  f  w?  1 1       1  1 

=  e"*  J  ^  aw  sin  (foc  -  -  -é  xmA  sin  (foc  —  2a)  +....  ±       — m+<  '" —  sin    foc  —  (m  +  1)  a 


où         a  +  b  i>y —  1  =  a  (cos  a  4-  1/ —  1  sin  *)• 


e"x  sin2  a  da  = 


&IX  sin  a;  («  sin  x  —  2  cos  x)  2e"x 


4  +  a2 


a  (4  +  a2) 


4  +  a^)(a 


2  sin2  a-  —  a  sin  2a-  +  2) 


J 


eax  gin3  a  da  = 


a  (4  + 

e«x  sin2  #  (a  sin  a  —  3  cos  a)      6  e«-r  (a  sin  .r  —  cos  x) 


a2  +  9 


(a2  +  9)  (a2  4-  1) 


oax  sin"  a  da  = 


eax  sin"-1  a  (a  sin  x  —  n  cos  a)       n  (n  —  1) 


n-  4"  a* 


.i  (n  —  1)  f        .  n.      , 

H 5—  -v     e«*  sin"5  x  dx. 

n-  4-  a2    J 


en-r  sin"  bx  dx  = 


e"  '  sinn_1  bx  (a  sin  bx  —  nb  cos  foc)       tt  (w  —  1)  ô2 


a2  4-  w2  />2 


4- 


a2  4-  w^2 


J 


e«j  sin"-2  bx  dx. 


f  sin  a  , 
I        -  aa 


sin  x  -\-  cos  a 


'x  sin  a 


Ja 


dx  =  — 


2e* 


x  (sin  x  4-  cos  a)       cos  a 


2e«- 


2^ 


f    e"<  _  eax  |  «  sin  x  +  (n  —  2)  cos  a  j         aa  +  (w  _  2)«    f     eax 

J  sin"  a    *  =  {n  —  1  )  (n  —  2)  sin"-1  a        +  (n  —  l)(n  — 2)  J  sin""2  a 

e*  cos  a  dx  =  -  er  (sin  a  4-  cos  a). 

f  ,         eax  (sin  ï  +  a  cos  a) 

e"  <  cos  ./■  cte  =  -        — : — ~ 5 —     — -  • 
J  1  4-  a2 


J 


e"^  cos  bx  dx  = 


ei"  (a  cos  foc  4-  b  sin  bx) 
a2  4-&2 


a 
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x  eJ  cos  x  dx  =  k  %  e*  (sin  %  +  cos  x)  —  —  ex  sin  x. 

xm  e*  cos  x  dx  =  -  xm  e*  (sin  a'  4-  cos  x)  —  -^     £m"T  er  sin  or  dx  —  —  j  x"1'1  e*  cos  x  dx. 

|  x2  e«*  cos  bx  dx  =  Ç    c***  cos  (te  —  fi)  —  2cx  cos  (te  —  2fi)  +  2  cos  (te  —  3(3)  j  ■ 
où        a  =  c  cos  fi,  6  =  c  sin  S. 

I 


/gm  eax  cos  fo-  dx  =  xm  e<*x 


a  cos  te  4-  b  sin  te  m 


,  ","  ,,    xm~'  e"-*  (a  cos  te  +  6  sin  te)  dx. 

a2  4-  o2  a-  +  62  J  ' 

■  ™  x""1  cos  (te  —  2a)  +....  +  m  ^m  ~+^  ""1  cos  j  te  —  (m  +  1)  ajl . 


ri 

=±  eax 

où        a  +  b  [/ —  1  ==  p  (cos  a  4-  ^/ —  1  sin  a). 

C  «      j         eax  cos  x  (2  sin  x  +  a  cos  x)   .         2e"r 

e"  r  cos2  x  dx  =  -  —S -s—  —  -\ T-r- 

J  4  +  a2  a  (4  +  a 


(4  +  a2) 


gax 


a  (a2  +  4 


(a-  cos2  x  4-  a  sin  2x  4-  2). 


f            .       ,         e«J"  cos2  a:  (3  sin  x  -\-  a  cos  x)   ,    6  e»*  (sin  x  -\-  a  cos  x) 
J  e«*  cos-1  x  dx  = n   i    „s 


9  4- a2 


(l  4-  a2)  (9  4-  a2) 


f  «      j         e"J  cos""1  x  (a  cos  x  -\-  n  sin  a:)   ,   w  fw  —  1)  / 

e"*  cosn  x  dx  =  -  -V-i — r~  ~  H ¥~ ;  — r     e1""  cosnî  a;  dx. 

J  a-  4-  n1-  a*  -4-  n* 


a2  +  w2  .' 


fe«*  cos"  te  dx  =  e"J  cos"'1  fa;  O  cos  to  -r  nft  sin  te)   ,  m  (n  -    1)  b'- 


a2  4-  w2 
a  cos 


a2  4-  w262 


I 


eaj:  cos"-2  te  dx. 


Ccos  x  -,         sin  x  —  cos  x 

dx  =  -   — . 


i 


cos  a1  ,     _  sin  a;  —  a  cos  x 
e«*  (1  4-  a2)  e<>x 


Çx  cos  a1  ,         a"  sin  a-  —  cos  a:     ,    sm  x 
J      ex  2ex  2e* 


Ç    e<™     .  _  e"x  j  a  cos  a;  —  (w  —  2)  sin  x  [    (   j^  4.  (w  _  2)2     f    e«x 

J  cosn  a-    X  =  ~(n~—  1)  (w  —  2)  cos"-1  x        +  (n  —  1)  (w  —  2)  J  cos^ï 

,f        .  ,         eflJP  (a  sin  2x  —  2  cos  2a?) 

e''j"  sm  x  cos  x  ax  = „  ,  »    ,  —r—     — '  • 

J  2  (a-  4-  4) 

enx  sin  x  cos  te  dx  =  — r    (a  sin  x  —  cos  x)  cos  (te  —  fi)  —  b  sin  x  sin  (te'  —  fi)  :■ 

où        1  4-  a-  —  fr2  =  c  cos  fi,        2aô  =  c  sin  fi. 

&ax  cos"1-1  x  sin"  x  j  a  cos  x  4-  (w*  +  w)  sin  x  \ 


/ 


e«-r  cos"1  x  sin"  x  dx  = 


(m  4-  n)2  4-  «2 
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na 


—,    e.™  cosml  x  sin"-1  x  dx  +  ~       \\    ,     V    e«*  cosm-2  x  sm"  x  dx. 
a2  J  (m  4  w  2  +  a2    .' 


(m  +  w)2  +  a-  J  '     (m  +  w)2  +  a2    .' 

e"j"  cosw  x  sin"-1  x  j  a  sin  x  —  (m  +  w)  cos  x  { 

(m  +  w)2  4-  as 

..   ,  — =     ear  cos"'-'  x  sm"-1  x  dx  4-  -, ,      V   -  — ^     e««  cosm  x  sm"-2  x  dx. 

(m  4-  ri)-  4-  a2  J  (m  -f-  w)2  4-  a2  J 

ea-r  cosml  x  sin"-1  x  (a  sin  x  cos  x  -\-  m  sin2  x  —  n  cos2  x) 
(m  4-  w)2  4-  a2 

-r — ,.,    ,      .     &>*  cos"12  x  sinw  x  dx  4-  t r — v»    ,      «     e'"  cos'"  x  sin"-2  x  dx. 

(m  4-  n)-  -\-  ar  J  (m  -\-  ny  -\-  a2  J 

_  eax  cosm_1  x  sin"-1  x  (a  cos  x  sin  x  -\-  m  sin2  x  —  cos2  x) 
(m  4-  w)2  4-  a2 

m  (m  —  1)      Ç  m ,       .  n,      j         (m  —  m)  (m  4-  m  —  1)   f  m       .  „  „      , 

+  7 4 — ,,    ,      ,     e<«  cosm  -  x  sin"  -  x  dx  4  ,,   ,      .,  e"r  cosmx  sm""2x  ax. 

(m  4-  n)2  4-  a2  J  (m  4  n)-  4-  a2        .' 

e3*  tg2  x  dx  =     -  la  tg  x  —  1 J  —  a  I  e3*  tg  x  dx. 
je3*  tgr' x  dx  =  Ç  (tg2  x  —  a  tg  x  4-  l)  4  g  (a2  —  2J  j e3*  tg  x  dx. 

/"  ^ax  l  I  n  (ni    81     f 

!  eax  tg4  x  dx  =  —  ]  2a  tg3  x  —  a2  tg2  x  +  a  (a2  —  6)  tg  x  —  a1  4-6 -— -     e3*  tg  x  dx. 

f eax  tgn  x  dx  =  e**  te""'  x a__  fea«  tg"1  x  dx  —  \esx  tg""2  x  dx. 

J         &  w  —  1  tt-1.1         &  J         & 

Fonctions  diverses.     

séc  x  tg  x  dx  =  séc  x. 

J  coséc  x  cotg  x  dx  =  —  coséc  x. 

f,       ,  s  7         1  4"  a  cos  a 

log  (a  4-  cos  x  dx  =  — 4^         -  . 
J     &  v  a  +  cos  x 

cos  x  log  sin  x  dx  =  sin  x  (log  sin  x  —  1  ). 
j  sin  x  log  cos  x  dx  =  cos  x  (1  —  log  cos  x). 

I  sin  log  x  dx  =  »  (sin  log  x  —  cos  log  x). 

fcos  (logx)  ,  .     „         . 
&    '  dx  =  sm  (log  x). 

ecos  •*■  sin  x  dx  =  —  ccos  r. 
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J 


dx 


Xm+i  =)i    ■    _        _L-  +_  13  +  _  1-3-5  ,        | 

+  l)\/log-f      r  {2m  +  2)  l0g  X       \(2m^^l(>gx'C       j  (2m  +  2)  log  x  ?  j 


V  l0§  5 

/■     2     , 1  1/  i  -i_  e<w  j_  i 

\\Zl+e«*te  =  -Vl  +  <?"■*  +  -  log  .V^        ^ 
J  a  a     *  j/  i  _j_  ga*  _  i 

f       dx  2  ,       ) ,  . : — ;  /       x 

-  =  -  log    x/e*  +  a-  —  a  \ • 

Jl/ex  +  a2      «         '  *       a 

Ji 


1/  e2x  _    1 


arc  cos  e- 


Va 


(«.m.» 


=  dx  =  j —  Y/a  +  bemx 


C        ,  \         nx    ,    n'a2      mm- 

j~"r  <U'  =  .1'  M  —   ^»  +    ôT" 


3?.3 


|       no;2  log  j:  )  1        nx       nx-       n\r 
{  H       "1  2  "  3*  "    ~4*~        54 


w'ic5  Qog  a:)"2  j  1       nx       n*x*      n5x5  j       n3^4  (log  a;)3 1  l       nx   ,   w2a:2      wsa;s   .      ) 


1.2 


" 


1.2.3 


4         52     '      63 


a;'«+"-1  d.r  =    #m    1  +  nx  log  x  +  ~  px  log  .ri  H —  d#. 


V 
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E  rrata. 


|).    5,  (17)     Supprimez  cette  ligne. 


p.    S,  (19)     Lisez        -  [a  4-  //   f 


3 


p.     9,  (    0)  >;  Jog  -,, 

p.  11,(11) 


(x  —  kf 


p.  19,  (16)         » 

p.  23,(12) 
p.  25, (10) 
p.  29,  (   9) 

p.  41,(18) 

y   p.  44, (la)  » 

p.  53,  (15)         » 

p.  54,  (   7) 

p.  57, (16)         » 


J 


;r-  +  Jcx  +  A'2 

a 

a  —  b){x  -\-  a) 

dx 


\ 


ax*   h  bx  4-  c 

x~* 

2  (a;2  +W) 

dx 

x  {ax  4-  b)  ' 

1    r     <fe 


2  J  a  4-  fe3 

2x  +  8 
lX2aT-|    -1 

log  fa;  V  a  -\-  V  ax*  4-  6) 

f-        -*-  =  *r 

J(x2  -^  a2)  K  1  —  j-2 

f * fe 

J  (a4  —  /;4.r4)  |/a-  y*2 
2  (m  4-  1) 


p.  58,  (  7)     Supprimez  cette  ligne. 


p.  58,  (13)     Lisez        =  log 


p.  61,  (  1)  » 
p.  63,  (7)  » 
p.  65,  (7)         » 


(a2  4-  m-)  Z~ 


\/{ax  4-  b)  (mx  -f-  nf  —  p*x* 


log'-^l 


p.  65,  (20)     Lisez      log  j  V ' xm  4-  a  4-  kV*  +  6  | 

p.  68,  (11) 


s 
ax 


p.  71,(15)  ».  _(4a'-3fl) 


p.  72,  (  5) 


p.  72,  (19) 


(x  —  a)  3 


(7    -f    4:XS)1 


dx 


p.  77,  (   6) 
p.  77,  (  7) 
]).  79,  (  b)         » 
p.  84. (10)         » 


j      xm+> 
"  |  (m  4-  2  c 


—     1 


2b  [p  —  1)  (jjP-1 


p.  84,  (11)     Cette  intégrale   doit  être  inscrite  après 

(4),  p.  85. 

]>  90,  (   (ii     Lisez     m  (m  4-  1)  (m  4-  2) 

r/.r 


p.  92,  (12) 


■'    ,.-'ra-l 


j'2'»-'  (a  -f-  bx*)p-z 
p.  93,  (20)        )>  \xm-n  ([)''!'  '/.< 


p.  94, .'(19)         » 

p.  95, (  5)         » 
P-  96,  (  1) 


J 


dx 


>■"-''  (U      \      l>j")n 


zp-q  +  l 


dz 


1  î2! 

a?  J  zm 


-b 


gm+n 


dz 
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m-L 

p.    97,  (10)  Lisez         =  —  f 


p.  103,  (18)        »  X    fa  —  l     a-  —  [3 

p.  109,(18)       »         XWP"''  f-     , 

p.  110,  (17)       »         =- log  (|    1 — -x~ — l)  +  -arc 

2 


l'OS,(' 


,/  p.  119,  (16)        » 


/p.  123,  (17)  Lisez       | -^?- 
1  '  v     ;  J  COS°  X 

/p.  123,  (20)       » 
/p.  131,  (   7)       » 


x  sra  .r  —  cos  ,r 


2  cos- x 


cos  £ 

3  si  a"'  x 


p.  142,  (17),  (18)        Remplacez  n  par 


m 


(n  —  2)  sin"-2  ce 
Les    exposants    sont    peu    lisibles    dans    les    lignes    suivantes 


,   ,     ,.   ,         r  •  l*4'*~  —  SX  +    1     - 

p.  13.  (13)      Lisez 


p   25,  (14)         » 
p.  28,  (11)         » 
p.  28,  (1G) 
p.  28,(16) 
p.  30,  (12) 


* 

2a:3 
3 

—  s 

•- 

(a  — 

b)4 

1 

ac  — 

lr 

{ 

dx 

Jl 

a"-  — 

>■ 

X 

(5a2  — 

■  Sx 

') 

8a4<|)a 

l 

3.|): 


p.  30,  (17) 
p.  30,(18) 
p.  31,  (20) 
p  34. (15) 
p.  35, (12) 
p.  35, (20) 
p.  78,  (17) 
p    80.    is 


»        z  =  x- 


(a  +~te3 


J  2cxa 


+  A 


</.r 


Jj- 


a5 

bx* 
3a2d) 

.r 


a  -\-  bx  =  zi 


p.  81,  (  3)     Lisez      $>< 


p.  82,  (  4) 
p.  83,(19) 
p.  90,  (15) 
p.  96,  (12) 


1 
Ç  dx 


dx 


p.  99,  (  6)        »        axm  i M  <J>J 


,.„>-!   (|)P  I    | 


(*,  -  &)~ 


p.  99,  (  9) 


p.  99,  (15) 


m 


»        a 


y.m-r-n  I  1 


p.  101,  (10)       »  |.r'"-2"  <|>''  Ac 


p.  102, (  2) 


<]>2 


p.  103,  (  4)      »        aw  (p  —  1)  (4ac  —  62)  j""-'  <|>''  ' 


p.  103.  (  6) 


p.  105,  (20) 


j"  dx 


'      /'ÏJ 


f/.r 
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W^^M 

m 
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